CHUONG I: PHUONG TRINH VA HE HAI PHUONG TRINH BAC NHAT 2 AN
BAI 1: KHAI NIEM PHUONG TRINH VA HE HAI PHUONG TRiINH BAC NHAT 2 AN
A. KIEN THUC CO BAN CAN NAM
1. PHUONG TRINH BAC NHAT 2 AN
- Phuong trinh bac nhat hai an x va y 13 hé thirc dang ax+by = ¢, trong d6 a,b va c 1a cac sb da
biét (a #0 hodc b#0).
-Néutai x=x, vad y =y, tacd ax,+by, =c la mot khang dinh dung thi cip s6 (x,;y,) duoc goi
la mot nghiém cua phuong trinh ( 1).
Vidu 1. a) Trong céac h¢ thirc 4x+3y =5;0x+ y =—1;0x+0y =3, hé thirc nao la phuong trinh bac
nhat hai 4n? Hé thirc nao khéng 1a phuong trinh bac nhét hai an?

b) Trong cac cip s6 (2;—1) va (1;0), cip sd nao la nghiém cta phuong trinh 4x+3y =5 ?
Viduy 2. Gia st (x,y) 1a nghiém ctia phuong trinh bic nhét hai an x+2y =5.
a) Hoan thanh bang sau day:

X -2 -1 0 ? ?

y ? ? ? 1 2

Ttr d6 suy ra 5 nghi€ém cua phuong trinh da cho.
b) Tinh y theo x.Tu d6 cho biét phuong trinh da cho ¢ bao nhiéu nghiém?

Vi du 3. Viét nghiém va biéu dién hinh hoc tit ca cac nghiém ctia méi phuong trinh bac nhat hai in
sau:

a) x+2y=3; b) Ox+y=-2; c) x+0y=3.

Nhan xét. Trong mit phang toa do, tip hop cac diém co toa 6 (x; y) thoa min phuong trinh bac
nhit hai n ax + by = ¢ 13 mot duong thang. Puong thiang d6 goi 1a duong thing ax+by =c.

2. HE HAI PHUONG TRINH BAC NHAT HAI AN

1. M6t cap gdm hai phuong trinh bac nhit hai n ax+by = ¢ va a'x+b'y =¢' duoc goi 1a mot hé hai
(*)
2. Mdi cdp s6 (x,;,) duoc goi la mot nghiém ctia hé (*) néu né ddng thoi 14 nghiém ctia ca hai phuong

trinh cua hé (*).

Moi nghiém cuia hé (*) chinh 1a mot nghiém chung ctia hai phwong trinh ctia hé (*¥).

. . . ax+by=c
phuong trinh bac nhat hai an. Ta thuong viét hé phuong trinh d6 dudi dang: { , ljj ,
ax+by=c

Vi du 4. Trong cac hé phuong trinh sau, hé nao khong phai 1a hé hai phuong trinh bac nhét hai an, vi sao?
2x=—6 +2y=-3 3x-y=1

2) X b) x+2y 0 X—y
Sx+4y=1 Ox+0y=1 x+y=3

2x-y=0

Vi du 5. Giai thich tai sao cip s6 (1;2) 1a mot nghiém cua hé phuong trinh { 3
X+y=



Chii y: Trong Vi du 5, cip sé (1;2) 1a nghiém cua hé phwong trinh da cho c6 nghia 1 diém M (1;2) vira
thudc duong thiang d, :2x—y =0, vira thuc duong thang d,:x+y=3.Vay M la giao diém cua hai
dudng thang d, va d, (H.1.2).

Hinh 1.2

B. GIAI BAI TAP SACH GIAO KHOA
1.1. Phuong trinh ndo sau day 13 phuong trinh bac nhét hai an, vi sao?
a) Sx-8y=0; b)4x+0y=-2; c) Ox+0y=1; d) Ox-3y=9.

1.2. a) Tim gia tri thich hop thay cho ddu "?" trong bang sau roi cho biét 6 nghiém cuia phuong trinh
2x—-y=1:

X ¥ 0,5 0 0,5 1 2

y=2x-1 ? ? ? ? 2 2

b) Viét nghiém téng quat ctia phuong trinh da cho.
1.3. Viét nghiém va biéu dién hinh hoc tit ca cac nghiém ctua mdi phwong trinh bac nhat hai an sau:
a) 2x—y=3; b) Ox+2y=-4; c) 3x+0y=5.
n X 2x=-6 1N AL T A 1 \ A A . 2 A X .
1.4. a) H¢ phuong trinh S dye] c6 1a mot hé hai phuong trinh bac nhat hai an khong, vi sao? vi sao?
x+4y=
b) Cip s6 (=3;4) c6 1a mot nghiém cua hé phuong trinh d6 hay khong, vi sao?
1.5. Cho céac cap sb (=2;1),(0;2),(1;0),(1,5;3),(4;-3) va hai phuong trinh
Sx+4y=8 (1) 3x+5y=-3 (2)
Trong céc cip sb di cho:
a) Nhimg cip sb nao la nghiém ciia phuong trinh (1)?
b) Cip s6 nio 1a nghiém ciia hé hai phuwong trinh gom (1) va (2)?
¢) V& hai dudng thang 5x+4y =8 va 3x+5y=-3 trén cing mot mit phing toa do dé minh hoa két luan &
cau b.



C. CAC DANG TOAN

DANG 1. XET CAP SO (x,; y,) CO LA NGHIEM CUA PHUONG TRINH ax+by =c
KHONG?

1. Phuwong phap giai
Thay x=x,, y =y, vao phuong trinh ax+by = c, néu dang thirc dung thi cip ( Xo5 yo) la nghém
cua phuong ax+by =c.
2. Cacvidu
Vi du 1. Trong cac cap sé (=2; 1), (0; 2), (=15 0), (1,5 3) va (4; —3) cap s6 nao 1a nghiém cua
phuong trinh:
a) Sx+4y=82? b) 3x+5y=-3?
Vi du 2. Xem xét cip s6 (2;—1) c6 1a nghiém ctia mdi phuong trinh sau khong ?
a) 2x+3y=1;
b) 2x-3y=1:

3
c) —x+4y=-1.
)2 y

DANG 2. TIM NGHIEM TONG QUAT CUA PHUONG TRINH ax+by =c VA VE PUONG
THANG BIEU DIEN TAP NGHIEM CUA NO

1. Phuwong phap giai

1. - Tim nghiém tong quat ctia phuong trinh ax+by =c¢

c—ax
-Néu a #0 thitim x theo y: x= c=by va cong thirc nghiém tong quat 1a: r= b
“ xeR
_c—by
-Néu b#0 thitim y theo x: y= T va cong thirc nghiém tong quat1a: {~ 4
yeR

2. V& duong thang c6 phuong trinh: ax+by =¢

+Néu b#0 thi v& duong thing yzé(c—ax).

A v \ 2 c . e
+ Néu b =0 thi v€ duong thang x =— cung phuong vdi truc tung.
a

2. Cacvidu
Vi du 1: V&i mdi phuong trinh sau, tim nghiém tong quéat ctia phuong trinh va vé dudng thang biéu
dién tap nghiém cua no:

a)3x—y=2 b) x+5y=3c) 4x-3y=-1

d) x+5y=0 e) 4x+0y=-2 f) Ox+2y=5




Vi du 2. Cho hai phuong trinh x+2y =4va x—y =1. V& hai dudng thing biéu dién tap nghiém
cua hai phuong trinh dé trén cung mot h¢ toa d§. Xac dinh toa do giao diém cua hai duong thrfmg va
cho biét toan do cua nd 1a nghiém cia phuong trinh nao.

DANG 3. TINH KHOANG CACH TU GOC TOA PQ O PEN MOT PUONG THANG

1. Phuwong phap giai

Khoang cach d tir gdc O dén duong thiang: ax + by = ¢ duoc tinh theo cong thic d = OH = %
a +b
Vé&i H 1a hinh chiéu cta O 1én duong thing.

Cho sz:y:£

()
b
a*\c‘\

Cho y:0:>x:c

Q|
@\ﬁm

Pudng thing cét truc tung tai A(O;%) va cit truc hoanh tai diém v '
)
a
Ké duong cao OH cua AABO , ta co: ! > = 12 + 12 ma OA=‘£ va OB =|%
OH- 04~ OB b a
2 2 2 2

Do d6 ;[2 :[Z7+j_2= ¢ ;b :0H=—%.
2. Cacvidu
Vi du 1. Tinh khoang cach tir gbc toa do O dén duong thang 3x—4y=1.
D. BAI TAP TU LUYEN
Céu 1. Trong céc cdp s6 (0;4),(-13),(11),(2:3),(4:6) cép nao la nghiém cua phuong trinh

S5x-3y=2
Céu 2. Kiém tra cip sb sau co phai la nghiém cua phuong trinh 2x—y—1=0 hay khong?

a) (L1);

b) (0,5;3).

Ciu 3: Trong cac cip s6 (2;1),(3;-1),(0;5) cip sd nao la nghiém cta phuong trinh x+2y—4=0
Céu 4. Tim nghiém tong quat va v& duong thang biéu dién tap nghiém cta no:
a) 2x+y=6 b) x+3y=2 c) 3x—-2y=1
d) 2x+0y=4 e) Ox—-3y=3
Ciu 5. Tim nghiém téng quat va biéu dién tap nghiém cac phuong trinh sau
a)3x-y-2=0;
b) Ox+2y=3.

Ciu 6. Tim tat c cac nghiém nguyén ciia phuong trinh




a) 2x+y=0 b) x+3y=0 c) 3x-2y=1
Céu 7. Cho dudng thdng d 6 phuong trinh (a—1)x+2y=a
a) Xac dinh a dé d :
1) song song v&i truc hoanh
i1) song song vdi truc tung
iii) song song véi duong thang x—y =1
b) Tim diém ¢ dinh ma d 1luén di qua véi moi a
Céu 8. V& cac duong thing x=3;x=—-1;y=1;y=-3. Goi 4,B,C,D la cac giao diém cta ching
a) Chung minh 4, B,C, D 1a 4 dinh cta hinh vuéng
b) Viét phuong trinh cac duong thang chira hai dudng chéo cua hinh vudng
¢) Tinh dién tich cia tam giac tao bdi hai truc toa d¢ va duong chéo cua hinh vudng
Ciu 9. Cho duong thang d c6 phuong trinh (m+2)x+(m+3)y-m+8=0.
Dinh m dé d :
a) Song song voi truc hoanh
b) Song song vdi truc tung
¢) Chimg minh d luén di qua diém A(—l; 2)
Cau 10. Tim m trong mdi truong hop sau
1. (1;2) 12 nghiém cta phwong trinh mx+y—-5=0;
2. Piém A(0;3) thudc duong thang 4x+my—6=0.
Céu 11. Tinh khoang céch tir gbc toa d6 O dén duong thing 8x+6y =3.



BAI 2. GIAI HE HAI PHUONG TRINH BAC NHAT HAI AN.

A. KIEN THUC CO BAN CAN NAM
1. PHUONG PHAP THE

Cach giai hé phuong trinh bang phuwong phap thé:

Budc 1. T mot phuong trinh cua hé, biéu dién mdt an theo an kia roi thé vao phuong trinh con lai
cua h¢ dé dugc phuong trinh chi con chira mot an.

Budc 2. Giai phuong trinh mot an vira nhan dugc, tir d6 suy ra nghiém cua hé da cho.

3. .
bang phuong phép thé.

Vi du 1. Giai h¢ phuong trinh {
x+2y=4

Chii y: Tuy theo hé phuong trinh, ta c6 thé lua chon cach biéu dién x theo y hodc biéu dién y
theo x.

xX—y=-2 .
Vi du 2. Giai hé phuong trinh Y bang phuong phap the.
2x—-2y=8
Vi du 3. Giai hé phuong trinh - T bang phuong phép thé.
3x-3y=6

2. PHUONG PHAP CONG PAI SO
Céch giai hé phuong trinh bang phuong phap cong dai so:

Dé giai mot hé hai phuong trinh bac nhat hai 4n c¢6 hé s6 ctia cling mot 4n nao do trong hai phuong
trinh bang nhau hodc do6i nhau, ta c¢6 thé lam nhu sau:

Budc 1. Cong hay trir ting vé cua hai phuong trinh trong hé dé duoc phuong trinh chi con chia
mot an.

Budc 2. Giai phuong trinh mét an vira nhan duoc, tir 46 suy ra nghiém ctia hé phuong trinh da cho.

—2x+5y=12

bang phuong phap cong dai sd.
2x+3y=4

Vi du 4. Giai h¢ phuong trinh {

Sx-T7y=9

bang phuong phap cong dai sd.
Sx-3y=1

Vi du 5. Giai hé phuong trinh {

Chi y. Truong hop trong hé phuong trinh da cho khong c6 hai hé 5O cua cung mot 4n bang nhau
hay doi nhau, ta c6 thé dwa ve€ truong hop da xét bang cach nhén hai vé ciia mo6i phuong trinh voi
mot sO thich hop (khac 0).

3x+2y=7

Vidu 6. Giai h¢ phuong trinh { bang phuong phap cong dai sd.

2x-3y=-4
3x-5Sy=2

bing phuong phap cong dai sb.
6x+10y — 4 Ping phuong phip cong ¢

Vidu 7. Giai h¢ phuong trinh {

3.SU DUNG MAY TiNH CAM TAY PE TIM NGHIEM CUA HE HAI PHUONG TRINH
BAC NHAT HAI AN

Céch tim nghiém ctia h¢ hai phuong trinh bac nhét hai an bang méy tinh cam tay



Muon tim nghiém cua hé hai phuong trinh bac nhét hai an bang may tinh cam tay (MTCT), ching
ta can st dung loai may c6 chirc ning nay (thuong c6 phim MODE). Trudc hét ta phai viét hé

. 2 A . ax+by=c

phuong trinh can tim nghiém dudi dang:
a,x+b,y=c,
2x+3y—-4=0
Sx+6y—-T7=0

NP 2x+3y=4 _ ., .
, ta viet n6 dudi dang . Khi @0, ta co
Sx+6y=7

Chéng han dé tim nghiém cua h¢ {
a,=2,b =3,c,=4a,=5b,=6 vac,=7. Lan luot thue hién cac bude sau (v6i may tinh thich
hop):

Budc 1. Vao chiic ning giai hé hai phwong trinh bac nhat hai 4n bang cach nhan cac phim

(xem man hih sau budc 1, con trd ¢ vi tri q, ).

Budc 2. Nhap cic s6 a, =2,b, =3,¢, =4;a, =5,b, =6 va ¢, =7 bang cach nhin:
FIEEEEEEEEEEE (xem man hinh sau bude 2).

Budc 3. Poc két qua: Sau khi két thac budc 2, nhan(=l, man hinh cho x =—1; nhin tiép phim=)),
man hinh cho y =2 (xem man hihh sau budc 3). Ta hi€éu nghiém ctia hé phuong trinh 1a (-1;2).

B datt [ s | [ Hath &
1

|yl "o C g Il a el =

Man hinh sau budc 1 Man hinh sau bude 2 Man hinh sau buéc 3
Chuy:
1. Muén xo04 sb vira méi nhap thi nhan phim &c). ; mudn thay doi s6 da nhap & mot vi tri nao do thi
di chuyén con tro dén vi tri d6 roi nhap sé méi.
2. Nhan phim E]hay ) g8 chuyén di hién thi cac gia tri cia x va y trong két qua.
3. Néu méy bao "Infinite Sol" thi hé phwong trinh di cho c6 vo sd nghiém. Néu may bao "No-
Solution" thi hé phuong trinh da cho v nghiém.

B. GIAI BAI TAP SACH GIAO KHOA
1.6. Giai cac hé phuong trinh sau bang phuong phap thé:

x—y=3 T7x-3y=13 0,5x-1,5y=1
a) b) C)

3Ix—4y=2 4x+y=2 —x+3y=2
1.7. Giai cac hé phuong trinh sau bang phuong phap cong dai s:

3x+2y=6 0,3x+0,5y=3 —2x+6y =28
a b) C)

2x-2y=14 L5x-2y=1,5 3x-9y=-12

R . 2x-y=-3 , \ A cre 1 .
1.8. Cho hé phuong trinh ; , trong d6 m 1a s6 da cho. Giai hé phuong trinh
—2m°x+9y =3(m+3)

trong mdi trudng hop sau:

a) m=-2; b) m=-3; c) m=3.



1.9. Ding MTCT thich hop dé tim nghiém ciia cac hé phuong trinh sau:

12x-5y+24=0 ley22
5x=3y—10=0 013 3
ATy x=3y=2;
3x-2y=1 ix—éyzll
9" 5
c) 2 d)
—x+§y=0 %x+ly=—2
9" 5
C. CAC DANG TOAN

DANG 1: GIAI HE PHUONG TRINH BANG PHUONG PHAP THE

1. Phuwong phap giai
e Buwdc 1: Ding quy tic bién ddi hé phuong trinh dd cho dé dwoc mot hé phwong trinh
méi trong d6 ¢6 mot phuong trinh mot 4n
e Buwéc 2: Giai phuong trinh mot an vira c6 roi suy ra nghiém ciia hé da cho
2. Cacvidu
Vi du 1. Giai hé phuong trinh sau bang phuong phap thé

x—y=3 b Tx—=3y=35 x+3y=-2
a c
3x—4y=2 dx+y=2 Sx—4y=11

Vi du 2. Giai phuong trinh sau bang phuwong phép thé

Xy
3x—2y=11 —— =1
{ Y NPEE
4x—5y=3 Sx—fy=3

Vi du 3. Giai hé phuong trinh bang phuong phap thé

1x—|—y\/§:0 {(2—\/§)x—3y:2+5\/§
a) b)

54+3y=1-5 4x+y=4-23

x+3y=1

Trong mdi trudng hop sau
(@ +1)x+6y=2a

Vi du 4. Giai hé phuong trinh sau {

a)a=-1 b)a=0 c)a=1
Vi du 5. Giai phuong trinh sau bang phuong phap thé:
3 5 3x45y=1 x_2
X—y= X = —==
: {5 +; =23 ®) {2 _ 8 N 3
rrer= e x+y—10=0

Vi du 6. Giai hé phuong trinh sau bang phuong phap thé:



b)
x+y\3 =12 N2+ y=1-410 X+ 2+Dy=1

Vidu7.

2) {x\/i—yﬁ:1 x—2\/5y:x/§ 0 (\/E—l)x—y:\/z

a) Xac dinh hé s6 a,b biét rang hé phwong trinh

2x+by=—4
{ ¥oy Co nghiém 1a (V2 — 1542
bx—ay=-5

b) Ciing hoi nhu vay, néu hé phuong trinh c6 nghiém la: (\/5 — 1;\/5 )
Vi du 8. Biét rang: Pa thirc P(x) chia hét cho da thic x-a khi va chi khi P(a) =0
Hay tim cac gia tri cua n sao cho da thirc sau déng thoi chia hét cho x+1 va x-3

P(x)=mx’ +(m—2)x" —(3n—5)x—4n

| DANG 2. PAT AN PHU PUA VE PHUONG PHAP THE

1. Phuwong phap giai

- Dit diéu kién dé hé c6 nghia

- Pitan phu va diéu kién cta an phu (néu co)
Giai hé theo cac 4n phuy da dat

Trd lai 4n da cho dé tim nghi¢m cua h¢

2. Cacvidu

Vi du 1. Giai h¢ phuong trinh

I 1 1 1
———=1 +—=2 .,
X y x=2 y-1 3x*+y° =5
—+—=5 -——-=1 oY=
Xy x=2 y-1
Vi du 2: Giai hé phuwong trinh
l1-x 2y+1
INERIPS e=rl=pr -1
a) 1\ 2y+1 1-x b)
y+1=2x

| DANG 3. GIAI HE PHUONG TRINH BANG PHUONG PHAP CONG PAI SO

1. Phuwong phap giai

e Budc 1: Nhan hai vé cia mdi phuong trinh véi mot s thich hop (néu can) sao cho cac
hé s6 ctia mot 4n nao d6 trong hai phuong trinh cia hé bang nhau hodc ddi nhau.
e Budc2: Ap dung quy tic cong dai sé dé duoc hé phuong trinh méi, trong d6 c6 mot
phuong trinh ma hé sd cia mot trong hai an bang 0 (tirc 12 phuong trinh mot an)
e Budc 3: Gidi phuong trinh mot 4n vira thu duoc roi suy ra nghiém cua h¢ da cho.
2. Cacvidu



Vi du 1. Giai cac hé phuong trinh sau bang phuong phap cong dai sb:

) 3x+y=3 b 2x+5y=8 4x+3y=6
a c
2x—y=17 2x-3y=0 2x+y=4
2x+3y=-2 0,3x+0,5y=3
e
3x-2y=-3 L5x-2y=1,5
Vi du 2. Giai cac hé phuong trinh sau bang phwong phéap cong dai sb
) xx/§—3y=1 b) Sxx/§+y:2\/§
a
2x+y\/_:—2 x\/g—y\/E:2
Vi du 3. Giai cac hé phuong trinh sau bang phuong phap cong dai sb:
—Sx+2y=4 2x-3y=11 3x—2y=10
a b) c) 2 1
6x-3y=-7 —4x+6y=>5 x—§y=3§

Vi du 4. Giai h¢ phuong trinh sau:
(1432)x+(1-42)y =5 (1)
(1432)x+(1442) =3 (2)

Vi du 5. Ta biét rang: Mot da thirc bang 0 khi va chi khi tit ca cac hé sb ctia né bang 0. Hay tim cac
gia tri cua va dé da thirc sau (v6i bien so x ) bang da thic 0:

P(x):(Sm—5n+1)x+(4m—n—10)

DANG 4. PAT AN PHU PUA VE PHUONG PHAP CONG

1. Phuwong phap giai
Dit diéu kién (néu co)
- Pit 4n phu va diéu kién cta an phu (néu c0)
- Giai h¢ phuong trinh theo cac an phy da dat
- Tré lai 4n ban dau dé tim nghiém cua hé.
2. Cacvidu
Vi du 1. Giai cac hé phuong trinh:
2(x+y)+3(x-y)=4 b 2(x=2)+3(1+y)=-2
(x+y)+2(x—y)=5 3(x—2)—2(1+y):—3

Vi du 2. Bing cach dat an phu (theo hudng dan), dua cac hé phuong trinh sau vé dang hé hai
phuong trinh bac nhét hai 4n rdi giai:




a) Z Huéng dan: f)a‘tu—l v:l;
_+_:5 X y
Y
12+i1:2 1
b) * Y Huéng dan: Pit u = ,v= ! ;
23 x—2 y-1
x=2 y-1
D. BAI TAP TU LUYEN
Cau 1. Giai cac hé phuong trinh sau bang phuong phap thé
S5x—-4y=3
a e 5_x_2_y =19
2x+y=4 b) 3 5
4x+3—y:21
2
Cau 2. Giai cac hé phuong trinh sau:
2x+3y|=13 4 5 s
a) 3xmy=3 b x+y—-1 2x—-y+3 2
3 1 7
+ =—
x+y-1 2x—y+3 5
Cau 3. Giai hé phuong trinh
R b) Wx-2y=-2
) Y Y x4y =1
13 1
xX+y x-—y
Cau 4. Giai hé phuong trinh:
2\/ 1-y-1=1 b (x-1)"-2y=2
\/ I+4/y-1=2 3(x-1)" +3y =1
Cau 5. Gidi cac he phuong trinh sau bang phuwong phap cong dai s
2x-3y =1 5x=6 4x—-3y=2
ORI by 0
x+3y=2 x:2(y—6) x+y=4
Cau 6. Giai cac hé phuong trinh sau
\fX-xfy 1 b) x-22y=+5
x+fy V2 \/§x+y:1—\/ﬁ

Ciu 7. Giai cac hé phuong trinh sau bang phuong phép thé

Tx-3y=5 J5x— y= \/—(\/_ D L7x-2y=3,8
a) b) c)

4x+y=2 23x+3/5y=21 2,1x+5y=0,4



Céu 8. Giai cac hé phuong trinh sau bang phuong phap cong dai sb

) 3x+y=3 b 8x—Ty=5 5(x+2y)=3x-1
a c
2x—y="T. 12x+13y =-8. 2x+4=3(x-5y)—-12.

Cau 9. Giai cac hé phuong trinh sau bang phuong phap dit 4n phu

57 5y

a) Xy b) X=y Xty
i+2—35 3 + 2 =4
Xy ' x—y+2 x+y-1

Céu 10. Trong mit phang Oxy cho ba duong thang (d,):2x—y=-1;(d,):x+y=-2;
(d3) :y=—2x—m.Xac dinh m dé ba duong thang da cho dong quy.



LUYEN TAP CHUNG
A.CAC ViDU
i o . 0,5x+0,6y=0,4
Vi du 1. Giai hé phuong trinh
0,4x-0,9y=1,7
Vi du 2. Tim cic hé sb x, y trong phan tng hod hoc di duoc cin bing sau: 3Fe + x0, — yFe,0,.
Vidu 3. Tim hai s a va b dé dudng thing y = ax+b di qua hai diém A(-2;-1) va B(2;3).

B. GIAI BAI TAP SACH GIAO KHOA

1.10. Cho hai phuong trinh: -2x+5y=7 (1); 4x-3y=7 (2)

Trong céc cdp s6 (2;0),(1;-1),(-1;1),(~1;6),(4;3) va (-2;-5), cdp sb nao la:
a) Nghiém cua phuong trinh (1)?

b) Nghi¢m cua phudng trinh (2)?

¢) Nghiém ctia hé gdm phuong trinh (1) va phuong trinh (2)?

1.11. Giai cac hé phuong trinh sau bang phuong phap thé:

) 2x—y=1 b 0,5x-0,5y=0,5 x+3y=-2
a c
x=2y=-1 L2x-1,2y=1,2 S5x—4y =28
1.12. Giai cac hé phuong trinh sau bang phuong phap cong dai so:
Sx+T7y=-1 2x-3y =11 4x-3y=6
a) b) c
3x+2y=-5 —0,8x+1,2y=1 0,4x+0,2y=0,8

1.13. Tim céc hé sd x,y trong phan tg hoa hoc di dugc cin bang sau: 4Al+ x0, = yALO,.

‘ ‘ 5 o Jax+by=1 a1
1.14. Tim a va b sao cho h¢ phuong trinh co nghiémla (1;-2).
ax+(b-2)y=3

C. BAI TAP THEM
Céu 1. Xac dinh a va b dé d6 thi ctia ham s6 y=ax+b di qua hai diém 4 va B trong mdi

truong hop sau:
a) A(2;—2) va B(—1;3) b) A(—4;—2) va B(2;l)
¢) A(3;—1) va B(-3;2) d) 4(V3;2) va B(0;2)
Chu 2. Cho biéu thitc f(x)=ax’ +bx+4.Xacdinh a, b d¢ f(2)=6, f(-1)=0.

Ciu 3. Giai cac hé phuong trinh sau bang phuong phép thé

4x+5y=3 Tx-2y=1
a b)
x—-3y=5. 3x+y=6

2x+y=-1 xN5+3y=1-45

0 {5x+3y:1 d) {x+y\/§:0



Céu 4. Giai cac hé phuong trinh sau bang phuong phap cong dai sd.

-3y=1 2x—y=3
2) X=3y b) X=y
2x+3y =11 X—y=
){3x+4y=18 O Vx=2y =1
c
4x-3y=-1 \/§x+3\/§y=4\/€
Cau 5. Giai cac h¢ phuong trinh.
l_lzl 12——11:2
V15 D1,
~+—=5 +——=1
X y x=2 y-1

Cau 6. Cho h¢ phuong trinh:

{x+ay:1

—ax+y=a

a) Chung minh hé luén lubén c6 nghiém duy nhat véi moi .

b) Tim a dé hé c6 nghiém (x;y) sao cho x<1; y<I
Cau 7. Cho h¢ phuong trinh

{(a+l)x—y:3

ax+y=a

a) Giai hé voi a =—/2

b) Xac dinh a dé hé co nghiém duy nhét théa man diéu kién x + y>0

41 1
J— _+_
3lx vy

_— =

6x Sy

15



BAI 3. GIAI BAI TOAN BANG CACH LAP HE PHUONG TRINH
A.CAC ViDU
Nhan xét. cac bude giai mot bai toan bang cach lap hé phwong trinh:

Budc 1. Lap hé phuong trinh:

- Chon 4n sb (thudng chon hai an s) va dat diéu kién thich hop cho cac an sb;
- Biéu dién cac dai lugng chua biét theo 4n va céc dai lugng da biét;

- Lap hé phuong trinh biéu thi méi quan hé giita cac dai luong.

Budc 2. Giai hé phuong trinh.

Budc 3. Tra 1oi: Kiém tra xem trong cac nghiém tim dugc cta hé phuong trinh, nghiém nao thoa
man, nghiém nao khong thod man di€u kién cua an, roi két luan.

Vidu 1. Tim hai s tu nhién co6 téng bang 1 006, biét rang néu 1ay s6 16n chia cho s6 nho thi duoc
thuong 1a 2 va so du la 124 .

Vidu 2. Hai d6i cong nhan cung lam mot doan duong trong 24 ngay thi xong. Méi ngay, d6i I lam
duoc nhiéu gip ruoi doi I1. Hoi néu lam mot minh thi mbi d6i lam xong doan duong dé trong bao
1au? (Gia sir ning suat ciia moi doi 1a khong doi).

B. GIAI BAI TAP SACH GIAO KHOA
1.15. Tim s ty nhién N c6 hai chit s6, biét rang tong cua hai chir s6 d6 bang 12, va néu viét hai
chit s0 do theo thur ty ngugc lai thi duge mot s6 16n hon N 1a 36 don vi.

1.16. Diém s6 trung binh ctia mot van dong vién bin sting sau 100 1an ban 1a 8,69 diém. Két qua cu
thé dugc ghi trong bang sau, trong do c6 hai 6 bi mo khong doc dugce (danh dau "?"):
Diém s6 clia méi Ian ban 10 9 8 7 6

S6 1an ban 25 42 15

Em hay tim lai cac s6 bi mo trong hai 6 d6.

1.17. Nam ngoai, hai don vi san xut nong nghiép thu hoach duge 3600 tan thoc. Nam nay, hai don
vi thu hoach dugc 4095 tan thoc. Hoi nim nay, méi don vi thu hoach dugc bao nhiéu tan thoc, biét
rang nam nay, don vi thir nhét lam vuot muc 15% , don vi tha hai lam vugt mite 12% so véi ndam
ngoai?

Hay ding may tinh cam tay dé kiém tra lai két qua thu duoc.

1.18. Hai nguoi tho cting 1am mot cong viée trong 16 gio thi xong. Néu ngudi thir nhit lam trong 3
gid va nguoi thir hai lam trong 6 gio thi chi hoan thanh dugc 25% cong viéc. Hoi néu lam riéng thl
moi nguoi hoan thanh cong viéc trong bao lau?

C.CAC DANG TOAN

DANG 1. TOAN VE QUAN HE GIUA CAC SO

1. Phuwong phap giai
Bidu dién s6 ¢6 hai chit sé: ab=10a+b

a léch&séhémgchuc: 0<a<9,aeN




b1a chit s6 hang don vi: 0<b<9, be N

- Bidu didn s6 ¢6 ba chit s&: abc =100a +10b+c

a 1a chir s0 hang tram, b la chir s0 hang chuc va c¢ la chir so hang don vi.
2. Cac vidu

Vi du 1. Tim hai s tu nhién, biét ring téng ctia chung bang 1006 va néu liy s6 16n chia cho s6 nho
thi dugc thuong 14 2 va sb du 1a 124,

Vay hai s6 t nhién can tim 1a 712 va 294 .
Vi du 2: Tong cac chit s6 ctia mot s6 13 c6 hai chir s bang 6 . Néu thém vao sé d6 18 don vi thi s6
thu duogc ciing viét bang cac chir sb d6 nhung theo tht tu nguoc lai. Hay tim sb do.

DANG 2: TOAN LAM CHUNG CONG VIEC

1. Phuwong phap giai
e Toan lam chung cong viéc c6 ba dai luong tham gia toan bd cong viée, ph?m lam viéc
trong mot don vi thoi gian (ndng suat), thoi gian.
1. Nang suat lam viéc: dua vé mot don vi thoi gian (chang han: 1 ngay, 1 gio, ...)
K AL ans 1y A A § It e Ae o xaas 11 1. A
Néu mot doi lam xong cong viéc trong x ngay thi mot ngay doi d6 lam dugoc — cong vige.
X

Xem toan bo cong viéc la 1.

2. Cacvidu

, . \ e r <\ 5 \ A A A r r 3 4 I3 A A A ,
Vi du 1. Hai voi nudc cung chdy vao mét bé can (khong cé nudce) thi sau 4§ gio day bé. Neéu luc
A ” 5 e , A \ [ I 5 A e , . 3 6 .3 ~ re FA
dau chi mé voi thtr nhat va 9 gid sau méi mé thém voi thtr hai thi sau 3 gi0 nita méi day
bé. Hoi néu ngay tir dau chi mo voi thi hai thi sau bao 1au moi dy bé?
Vi du 2. Hai nguoi thg cung lam mot cong vi¢e trong 16 gio thi xong. Néu nguoi thir nhat lam 3
gio va ngudi thir hai 1am 6 gio thi chi hoan thanh duoc 25% cong viée. Hoi néu 1am riéng thi mdi

nguoi hoan thanh cong viéc dé trong bao lau ?

Vi du 3 : Néu hai voi nudce cung chdy vao mot bé nudc can (khong c6 nude) thi bé s€ day trong 1
[ J A 9 \ e a A ) \ \ e J . J \ 2 2 A

gid 20 phut. Néu mé voi thu nhat trong 10 phuat va voi thir hai trong 12 phut thi chi dugc s be

nude. Hoi néu mé riéng ting voi thi thoi gian dé mdi voi chay ddy bé 1a bao nhiéu ?

Vi du 4: Hai dgi xe chd cat dé san 1ap mdt khu dat. Néu hai doi cung lam thi trong 18 ngay xong

cong viéc. Néu doi thir nhat lam trong 6 ngay, sau do doi thir hai lam tiép 8 ngay nira thi dugc 40%

cong viéc. Hoi mdi doi 1am mot minh thi bao 1au xong cong viéc ?

Vi du 5. Hai voi nudc cung chay vao mdt bé thi sau 4 gio 48 phut bé day. Néu voi I chay trong 4 gio,

: . C 3 . .. x. .. L.z
voi II chdy trong 3 gio thi cd hai voi chay dugce 2 bé. Tinh thoi gian moi voi chdy mdt minh day bé.

DANG 3. LOAI TOAN CHUYEN PONG

1. Phuwong phap giai :
- Toan chuyén dong c6 ba dai lugng tham gia vao 1a: van toc, thoi gian, quing duong.

- Goi v 1a van tdc, ¢ 1a thoi gian di dugc, s 1a quang duong di dugc, ta co: S =vr.




2. Cacvidu

Vidu 1. Mot 6 t6 di tir 4 va du dinh dén B lac 12 gio trua. Néu xe chay véi van tdc 35km/ h thi
s& dén B cham hon 2 gio so véi du dinh. Néu xe chay véi van tbc S0km /h thi s& dén B sém hon
1 gio so v6i du dinh. Tinh d6 dai quang duong 4B va thoi diém xudt phat ctia 6 t6 tai A.

Vi du 2. Hai vt chuyén dong déu trén mot dudng tron dudng kinh 20cm , xuét phat cing mot lac, tir
cing mot diém. Néu chuyén dong cung chiéu thi cir 20 gidy chung lai gip nhau. Néu chuyén dong
nguogc chiéu thi cr 4 gidy ching lai gip nhau. Tinh van tdc ctia mdi vat.

Vi du 3. Mdi ngay ba ctia ban An chd ban 4y tir nha dén truong mat 30 phat. Vi hom nay 1a ngay thi
tuyén sinh nén ba ban dy mudn con minh dén truong sém hon, do d6 6ng dy da ting vén toc xe 1én
15(km / k) va dén sém hon thuong ngay 1a 10 phat. Héi quing dudng tir nha cta ban An dén truong
1a bao nhiéu km ?

Vi du 4. Mot 6 t6 di quang dudng AB v6i van tée 50km / h 16i di tiép quing duong BC véi van tde
45km /| h . Biét quang duong tong cong dai 165 km va thoi gian 6 t6 di trén quing dudng AB it hon
thoi gian di trén quang duong BC 1a 30 phut. Tinh thoi gian 6 t6 di trén mdi doan duong.

Vi du 5. Mot 6t6 du dinh di tir 4 dén B trong mot thoi gian nhat dinh. Néu xe chay mdi gio
nhanh hon 10 km thi dén noi sém hon du dinh 3 gio, con néu xe chay cham lai moi gio 10 km thi
dén noi cham mit 5 gi0. Tinh van tdc cta xe lic ban dau, thoi gian du dinh va chiéu dai quang
duong AB.

DANG 4. CAC DANG KHAC

Vidu 1. Giai bai toan ¢ sau :
Quyt, cam mudi bay qua tuoi
Dem chia cho mdt tram nguo1 cung vui.
Chia ba mdi qua quyt roi
Con cam mdi qua chia muoi vira xinh.
Tram ngudi, trim miéng ngot lanh.

Quyt, cam mdi loai tinh ranh 1a bao ?
Vi du 2. Tinh d6 dai hai canh goc vudng ctia mot tam giac vudng, biét rang néu ting mdi canh 1én 3
cm thi dién tich tam giac d6 s& ting thém 36cm’, va néu mot canh gidm di 2 cm, canh kia giam di 4
cm thi dién tich cua tam giac gidm di 26cm” .
Vi du 3. Nha Lan c6 mdt manh vuon tréng rau cai bap. Vuon duge danh thanh nhiéu ludng, mdi
ludng trong cing mot sd cdy cai bap. Lan tinh rang: Néu ting thém § ludng rau, nhung mdi lubng
trong it di 3 cay thi sd cdy toan vuon it di 54 cay. Néu giam di 4 ludng, nhung mdi ludng trong ting
thém 2 cay thi sb rau toan vuon s& ting thém 32 ciy. Hoi vuon nha Lan trdng bao nhiéu cdy rau cai
bap? (S6 cdy trong cac ludng nhu nhau).
Vi du 4. S6 tién mua 9 qua thanh yén va 8 qua tao rimg thom 1a 107 rupi. S6 tién mua 7 qua thanh
yén va 7 qua tao ring thom 1a 91 rupi. Héi gia mdi qua thanh yén va mdi qua tdo 1a bao nhiéu rupi ?
Vi du 5. Diém s6 trung binh ctia mot van dong vién ban stiing sau 100 1an ban 1a 8,69 diém. Két qua
cu thé duoc ghi trong bang sau, trong d6 c6 hai 6 bj mo khong doc dugc (danh dau *) :

Dicm s6 clia mdi lan 10 9 8 7 6
ban
86 lan bin 25 42 * 15 *

Em hiy tim lai cac s trong s6 do.
Vi du 6. M0t nguoi mua hai loai hang va phai tra tong 2,17 triéu dong, ké ca thué gia tri gia tang
(VAT) véi muc 10% dbi voi loai hang thir nhat va 8% ddi v6i loai hang thir hai. Néu thué VAT 1a




9% ddi véi ca hai loai hang thi nguoi d6 phai tra tong 2,18 triéu dong. Hoi néu khong ké thué VAT
thi ngudi d6 phai tra bao nhiéu tién cho mdi loai hang ?

D. BAI TAP TU LUYEN

Céu 1. Tim mot sb tu nhién c6 hai chir sé, tong cac chit s6 cia né bang 11, néu d6i chd hai chir sb
hang chuc va hang don vi cho nhau thi s6 d6 tang thém 27 don vi.

Cau 2. Tim mdt sO ty nhién c6 ba chit s0, tong cac chir s6 bang 17, chit s6 hang chuc 1a 4, néu doi
chd céc chir s6 hang trim va hang don vi cho nhau thi s6 giam di 99 don vi.

Céiu 4. Hai voi nudc cing chay vao mot bé sau 4 gid 48 phut bé ddy. Néu voi I chay trong 4
gio, voi II chay trong 3 gio thi ca hai voi chay duoc % bé. Tinh thoi gian dé mdi voi chay mot
minh day bé.

Ciu 5. Mot 6 t6 di tir tinh 4 dén tinh B véi mot van tde di dinh. Néu van toc ting thém

20km / h thi thoi gian di dugc s& giam 1 gio, néu van tdc giam b6t 10km / A thi thoi gian di ting
thém 1 gi6. Tinh van tdc va thoi gian du dinh cua 6 to.

Cau 6. Hai ca n6 cing khoi hanh tir 4 dén B cach nhau 85km va di ngugc chidu nhau. Sau 1 gio
40 phut thi gdp nhau. Tinh van toc that ciia mdi ca nd, biét rang van toc ca nd di xudi

dong 16n hon van tdc ca nd di nguoc dong 1a Y%m / h va van toc dong nuée 1a 3km/h (van tbe
that cua ca nd khong doi).

Cau 7. Poan duong AB dai 200 km . Cung lic mot xe may di tr 4 va mot 6 t6 di tir B, xe may va
6 t6 gap nhau tai C cach 4 120km . Néu xe may khoi hanh sau 6 t6 1 gid thi gap nhau tai D cach
C 24 km . Tinh van tdc ctia 6 t0 va xe may.

Céu 8. Tim s6 c6 ba chir s6 chia hét cho 11, biét rang khi chia s6 d6 cho 11 duoc thuong

bang tong cac chir so cua so bi chia.

A A .7 J A M 3 , A A - A \ r
Cau 9. M{t tam giac c6 chiéu cao bang 2 canh day. Néu chiéu xao tang thém 3dm va canh day
giam di 2dm thi dién tich ciia n6 tang thém 12dm” . Tinh chiéu cao va canh ddy cua tam
giac.

A s sr oy r A A A A <\ .7 , A .7 , c o~ 4
Cau 10. Hai gia sach c6 450 cuon. Néu chuyén 50 cudn tir gid thur nhat sang gia thir hai s€ bang 3
s6 sach & gia thir nhat. Tinh s6 sach ctia mdi gid.

Céu 11. Mot dung dich chira 30% axit nitoric (tinh theo thé tich) va mot dung dich khac chtra 55%
axit nitoric. Can phai tron thém bao nhiéu lit dung dich loai 1 va loai 2 dé dugc 100 lit dung dich
50% axit nitoric?

Ciu 12. Hai gia sach c6 450 cudn. Néu chuyén 50 cudn tir gia thir nhat sang gia thir hai thi s6 sach

.7 , DT 4 A s .7 , A ’ A 7 A Re o1
trén gia thur hai bang 3 s0 sach gia thir nhat. Tinh s6 séch trén moi gia.



Cau 13. Hai anh Quang va Binh gop vén cing kinh doanh. Anh Quang gép 13 triéu déng, anh Binh
gop 15 triéu dong. Sau mot thoi gian kinh doanh 13i dugc 7 triéu dong. Lai dugc chia déu theo ti 16
gop von. Tinh sb 13i mdi anh duoc hudng.



BAI TAP CUOI CHUONG I
PHAN 1. GIAI BAI TAP SACH GIAO KHOA
A. TRAC NGHIEM
Sx+7y=-1 0

1.19. Cap s nao sau day 1a nghiém ctia hé phuong trinh ?
3x+2y=-5

A. (=L1). B. (-3;2). C. (2;-3). D. (5;5).

1.20. Trén mit phing toa d6 Oxy, cho cac diém A(1;2), B(5;6), C(2;3), D(-1;-1) . Pudng thing
4x -3y =-1 di qua hai diém nao trong cac diém di cho?

A. A va B; B. B va C; C.CvaD; D. D va 4.
A N lasx_096y:0,3
1.21. H¢ phuong trinh
2x+y=-2
A. Co6 nghiém 1a (0;-0,5). B. C6 nghiém 1a (1;0). C. C6 nghiém la
(-3;-8). D. V6 nghiém.
A . 0,6x+0,3y=18
1.22. H¢ phuong trinh
2x+y=-6
A. C6 mot nghi¢m. B. V6 nghiém. C. Co v s6 nghiém. D. C6 hai nghi¢m.
B. TU LUAN
1.23. Gidi cac h¢ phuong trinh:
2x+5y=10 0,2x+0,1y=0,3 ix—y=l
12 =1 3x+y=5 912 2
PR rry= 6x—4y=2

1.24. Giai cac hé phuong trinh:

0,5x+2y=-2,5 b S5x-3y=-2 ) 2(x=2)+3(1+y)=-2
a c
0,7x-3y=28,1 14x+8y =19 3(x=2)-2(1+y)=-3

1.25. Tim s6 ty nhién N c6 hai chit s0, biét rang néu viét thém chir s6 3 vao gitra hai chu so ctia s0
N thi dugc mdt s6 16n hon s6 2N 1a 585 don vi, va n€u viét hai chir s6 ciia s0 N theo thir tu nguoc
lai thi dugc mdt s0 nho hon s6 N 1a 18 don vi.

1.26. Trén canh ddng co dién tich 160 ha cua mot don vi san Xuét, nguoi ta danh 60 ha dé céy thi
diém giéng loa mai, con lai van cay glong laa cii. Khi thu hoach, dau tién nguoi ta git 8 ha gidng lta
civa7ha giéng laa moi dé doi ching. Ket quala 7 ha glong laa méi cho thu hoach nhiéu hon 8 ha
glong laa cii 14 2 tan thoc. Blet rang tong sb thoc (ca hai glong) thu hoach ca vu trén 160 ha 1a 860
tan. Hoi ning suit ciia mdi gidng lta trén 1 ha 1a bao nhiéu tan thoc?

1.27. Hai vat chuyén dong déu trén mot duong tron dudng kinh 20cm , xuit phat cing mot lc, tir
cung mdt diém. Néu chuyén dong nguoc chiéu thi ctr sau 4 gidy ching lai gdp nhau. Néu chuyén
dong cung chiéu thi ctr 20 gidy chiing lai gdp nhau. Tinh van téc (cm/s) cuia moi vat.

1.28. Mot nguoi mua hai loai hang va phai tré’t(;)ng cong la 21,7 triéu dong, ké ca thpé gia tri gia tang
(VAT) v6i mte 10% doi voi loai hang thir nhat va 8% doi véi loai hang thtr hai. Néu thueé VAT la



9% dbi véi ca hai loai hang thi ngudi d6 phai tra tong cong 21,8 triéu dong. Hoi néu khong ké thué
VAT thi nguoi do phai tra bao nhiéu tién cho moi loai hang?

PHAN 2. BAI TAP LAM THEM
Cau 1. Cho phuong trinh mx+(m+1)y =3.
1. Vi m =1, xét xem céc cip so sau, cip sd nao la nghiém cua phuong trinh.

1) (3;-2) i) (0;1) iii) (-1;0).

2. Tim nghiém tong quat ctia phuong trinh trén ing véi

1) m=-1 )y m=2.

3. Tim gia tri m twong tmg khi phuong trinh nhan cac cip sé sau lam nghiém.

EEHY) i) (2;3).

Cau 2. Giai cac h¢ phuong trinh sau va minh hoa hinh hoc két qua tim duoc :

2x+5y=2 0,2x+0,1y=0,3 Jeoy=l
R I 3x+y=5 912 2
YTV = r= 3x—2y=1

Cau 3. Giai cac hé phuong trinh sau :

2x y
i B S )
x\/g—(1+x/§)y=1 x+1 y+l1
a b)
(1-V3)x+y/5=1 x
x+1 y+l1

2x—y=m

A _— trong mdi trudng hop sau :
x—-m’y=

Cau 4. Giai hé phuong trinh {

a) m=—/2 b) m=+2 ) m=1

Cau 5. Hai nguoi ¢ dia diém A va B cach nhau 3,6km , kh&i hanh cung mat luc, di nguoc chiéu
nhau ¢ mot dia diém cach A 1a 2km. Néu ca hai cung giir nguyén van toc nhu trudng hop trén,
nhung ngudi di cham hon xuat phat trude nguoi kia 6 phut thi ho s& gip nhau & chinh giita quing
duong. Tinh van tdc ciia mdi ngudi.

Cau 6. Mot vat c6 khoi lugng 124g va thé tich 15cm’ 13 hop kim ciia dong va kém. Tinh xem trong
d6 c6 bao nhidu gam ddng,v a bao nhiéu gam kém, biét rang cir 89g dong thi c6 thé tich 1a 10cm’ va
7gam kém c6 thé tich 1a Iem’.

Cau 7. Hai d61 xay dung lam chung mét cong viéc va du dinh hoan thanh trong 12 ngay. Nhung khi
lam chung dugc 8 ngay thi doi I duoc diéu dong di lam viéc khéc. Tuy chi con mot minh déi II [am
viéc, do cai tién cach lam , nang suét cua doi II tang gép doi nén ho da lam xong phﬁn viéc con lai
trong 3,5 ngay. Hoi voi nang sudt ban dau , néu mdi doi 1am mot minh thi phai lam trong bao nhiéu
ngay mdi xong cong viéc trén ?



Cau 8. Nam ngoai, hai don vi san Xuét néng nghiép thu hoach dugc 720 tan thoc. Nam nay, don vi
thtr nhat 1am vugt mtrc 15%, don vi thtr hai 1am vugt mirc 12% so v6i ndm ngodi. Do d6 ca hai don
vi thu hoach dugc 819 tan thoc. Hoi mdi nim, mdi don vi thu hoach duoc bao nhiéu tan thoc ?

lx+1]+[y-1]=5

Cau 9. Giai h¢ phuong trinh :
[x+1]=4y-4

Cau 10. Quang duong AB g(‘A)m mot doan 1én dbc dai 4 km, mot doan Xuéng dbc dai 5km. Mot
nguoi di xe dap tir A dén B hét 40phtt va di tu B vé A hét 41 phut ( van toc 1én doc lac di va ve
nhu nhau, van toc xudng doc ltc di va vé nhu nhau). Tinh van toc ltce 1én doc va lac xuong doc.

Céu 11. Tudi hai anh em cong lai bang 21. Tudi anh hién nay gip doi tudi em lic anh bang tudi em
hién nay.Tinh tudi ctia mdi ngudi hién nay.

—v=1
Cau 12. Vi gia tri nao ciia m,nthi h¢ {mx Y c6 nghiém (-10) ?
xX+y=n
Ciau 13. Cho ba duong thang
(d)):x-2y=-3;

(d,):V2x+y=2+2;
(dm):mx—(l—Zm)y:5—m
1. X4c dinh m dé ba dudng thang (d, );(d,) va (d,,) dong quy.

2. Ching minh riang (d,) ludn di qua mot diém cb dinh véi moi m .



CHUONG I: PHUONG TRINH VA HE HAI PHUONG TRINH BAC NHAT 2 AN
BAI 1: KHAI NIEM PHUONG TRINH VA HE HAI PHUONG TRiINH BAC NHAT 2 AN
A. KIEN THU'C CO BAN CAN NAM
1. PHUONG TRINH BAC NHAT 2 AN
- Phuong trinh bac nhat hai an x va y 13 hé thirc dang ax+by = ¢, trong d6 a,b va c 1a cac sb da
biét (a #0 hodc b#0).
-Néutai x=x, vad y =y, tacd ax,+by, =c la mot khang dinh dung thi cip s6 (x,;y,) duoc goi
la mot nghiém cua phuong trinh ( 1).
Vidu 1. a) Trong céac h¢ thirc 4x+3y =5;0x+ y =—1;0x+0y =3, hé thirc nao la phuong trinh bac
nhat hai 4n? Hé thirc nao khéng 1a phuong trinh bac nhét hai an?
b) Trong cac cip s6 (2;—1) va (1;0), cip sd nao la nghiém cta phuong trinh 4x+3y =5 ?

Loi gidi

a) Ca ba hé thuc déu c6 dang ax + by = ¢ . Nhung chi ¢ hai hé thirc 4x+3y =5 va Ox+y=—1
thoa min diéu kién a # 0 hodc b # 0 nén 1a phuwong trinh bac nhat hai an.
Hé thirc 0x+0y =3 ¢6 a=b =0, khongthoa man diéu kién trén nén hé thirc d6 khong phai 1a
phuong trinh bac nhét hai 4n.
b) Cap sb (2;-1) 1a mot nghiém cua phuong trinh 4x+3y=5,vi 4-2+3-(-1)=5
Cap s6 (1;0) khong 1a nghi¢m cta phuong trinh 4x+3y=5,vi 4-1+3-0=4#5.
Vidu 2. Gia st (x,y) 1a nghiém ctia phuong trinh bic nhét hai an x+2y =5.
a) Hoan thanh bang sau day:

X -2 -1 0 ? ?

y ? ? ? 1 2

Twr d6 suy ra 5 nghiém cua phuong trinh da cho.
b) Tinh y theo x. Tu d6 cho biét phwong trinh da cho c6 bao nhiéu nghiém?

Loi giai

a) Ta co:

X -2 -1 0 3 1

7 5
y - 3 -
2 2

Vay 5 nghiém cta phuong trinh da cho 1a: (—2;%),(—1;3),(0, %),(3;1),(1;2) .

, 5-x fe o Re o ego . < . Ao Ny p oo ,
b) Taco y= — V61 moi gia tri x tuy y cho trude, ta ludn tim dugc mot gia tri y twong ung.
Do d6 phuong trinh da cho c¢6 vo s6 nghiém.
Chii y. Mdi phuong trinh bac nhat hai an déu c6 vo sd nghiém.

Vi du duéi day trinh bay cach viét cac



nghiém va biéu dién hinh hoc tat ca cac nghiém ctia mgt phuong trinh bac nhat hai an.

Vi du 3. Viét nghiém va biéu dién hinh hoc tat ci cac nghiém ctia mo6i phurong trinh bac nhat hai an
sau:

a) x+2y=3; b) Ox+y=-2; c) x+0y=3.
Loi giai

a) Xét phuong trinh x+2y =3 .(1)

Ta viét (1) dudi dang y =—0,5x+1,5.

M&i cip s6 (x;—0,5x+1,5) voi x e R tuy ¥, 1a mot nghiém cua (1).

Khi d6 ta n6i phuong trinh (1) c6 nghiém (tong quat) 1a: (x,—0,5x+1,5) v6i xR tay y.

M&i nghiém nay 14 toa d6 cia mot diém thudc duong thang y =—0,5x+1,5..

Ta ciing goi dudng thing nay 1a dudng thang d : x+2y =3.
Dé vé duong thang d , ta chi can xéac dinh hai diém tuy ¥ ctia nd, chang han A(0;1,5) va B(3;0) rdi
v€ duong thang di qua hai diém do (H.1.1a).

¥4
; 1,5
| A--" d
: 5
T @8 1 2 9%, %
-1+
Hinh 1.7a

b) Xét phuong trinh Ox+y =-2.(2)
Ta viét gon (2) thanh y =—2. Phuong trinh (2) c6 nghiém 1a (x;—2) véi xe R tuy y.
Maéi nghiém nay la toa do cua mot diém thudc duong thrfmg song song vdi truc hoanh va cit truc

tung tai diém (0;-2) . Ta goi d6 13 duong thang y =2 (H.1.1b).

k
T

Hinh 1.1b
¢) Xét phuong trinh x+0y =3.(3)
Ta viét gon (3) thanh x = 3. Phuong trinh (3) c6 nghiém 1a (3;y) véi y € R tuy y.

M&i nghiém nay 14 toa d6 ciia mot diém thudc dudng thing song song voi truc tung va cat truc
hoanh tai diém (3;0). Ta goi d6 1a duong thang x =3(H.l.1c).



oAy
] X= ‘3
Il L Il Il 8 1 J'X\._
2 9 9 3 4 5
-1
o,
Hinh 1.1c

Nhin xét. Trong mat phang toa do, tip hop cac diém c6 toa do (x;y) thoa mén phwong trinh bac
nhat hai 4n ax+by = ¢ 1a mot dudong thang. Pudng thing d6 goi 1a dudng thing ax+by =c.
2. HE HAI PHUONG TRINH BAC NHAT HAI AN

1. Mot cap gom hai phuong trinh bac nhét hai 4n ax+by =c va a’x+b'y =¢' duoc goi 1a mot hé hai
(*)
2. M&i cdp s6 (xo; yo) dugc goi 1a mot nghiém cua hé (*) néu né dong thoi 1a nghiém cua ca hai phuong

trinh cua hé (*).

Moi nghiém cuia hé (*) chinh 1a mot nghiém chung ctia hai phwong trinh ctia hé (*).

. . . ax+by=c
phuong trinh bac nhat hai an. Ta thuong viét h¢ phuong trinh d6 duoi dang: { , ;j ,
ax+by=c

Vi du 4. Trong cac hé phuong trinh sau, hé nao khong phai 13 hé hai phuong trinh bac nhat hai 4n, vi sao?
2x=-6 x+2y=-3 3x—y=1

. {5x+4y=1 ? {Ox“))}y:l ) {x+yy:3

Loi gidi
H¢ phuong trinh b) khong phai 1a hé hai phu’orn’g trinl} béc nhit hai 4n, vi phuong trinh thir hai ciia hé 1a
0x+0y =1 khong phai la phuong trinh bac nhat hai an.
Vi du 5. Giai thich tai sao cdp ) (1;2) 1a mot nghiém cua hé phuong trinh {ii;y_zo

Loi gidgi
Ta thdy khi x=1 va y=2 thi:
-2x—y=2-1-2=0 nén (1;2) 12 nghiém cua phwong trinh thir nhat;
-x+y=142=3 nén (1;2) l1a nghiém cua phuong trinh thir hai.
Vay (1;2) 1a nghiém chung cua hai phuong trinh, nghia 1a (1;2) 1a mgt nghiém ctia hé phuong trinh da
cho.
Chii y: Trong Vi du 5, cip sé (1;2) 1a nghiém cua hé phuong trinh da cho ¢ nghia 1a diém M (1;2) vira
thuoc duong thiang d, :2x—y =0, vira thuc duong thang d,:x+y=3.Vay M la giao diém cua hai
dudng thang d, va d, (H.1.2).



B. GIAI BAI TAP SACH GIAO KHOA

1.1. Phuong trinh nio sau ddy 1a phuong trinh bac nhét hai 4n, vi sao?

a) 5Sx-8y=0; b)4x+0y=-2; c) Ox+0y=1; d) Ox-3y=9.
Loi gidi

a) Phuong trinh 5x -8y =0 cé dang ax+by=c voi a=5#0,b=-8=0.

Do d6, phuong trinh 5x —8y =0 13 phuong trinh bic nhit hai 4n.

b) Phuong trinh 4x+0y=-2 c6 dang ax+ by =c v6i a=4#0.

Do d6, phuong trinh 4x+0y =—2 1a phuong trinh bac nhat hai 4n.

¢) Phuong trinh Ox+0y =1 c6 dang ax+by =c v6i a=0,b=0.

Do d6, phuong trinh 0x+0y =1 khong phai 1a phuong trinh bac nhét hai an.

d) Phuong trinh Ox—3y =9 cdé dang ax+by=c v6i b=-3+#0.

Do d6, phuong trinh 0x—3y =9 13 phuong trinh bic nhit hai n.

1.2. a) Tim gia tri thich hop thay cho ddu "?" trong bang sau roi cho biét 6 nghiém ctia phuong trinh
2x—y=1:

X = 05 0 0,5 1 )

y=2x-1 ? ? ? ? ? ?

b) Viét nghiém téng quat ctia phuong trinh da cho.
Loi giai

a)-Voi x=-1,taco y=2-(-1)-1=-2-1=-3;

-Véi x=-0,5,tacoé y=2-(-0,5)-1=-1-1=-2;

-Véi x=0,tacd y=2.0-1=0-1=-1;

-Voi x=0,5,taco y=2-0,5-1=1-1=0;

-Véi x=1,taco y=2-1-1=2-1=1;

-Voi x=2,taco y=22-1=4-1=3.

Vay ta c6 bang sau:

X -1 -0,5 0 0,5 1 2




y=2x-1 -3 -2 -1 0 1 3

Vay 6 nghiém cta phuong trinh da cho 1a (-1;-3),(-0,5;-2),(0;-1),(0,5;1),(1;1),(2; 3).

b) Tacod y=2x—1. V4i mdi gid tri x iy y cho trude, ta ludn tim duoc mot gia tri y twong tmg.

Do d6, phuong trinh di cho ¢ vo sb nghiém.

1.3. Viét nghiém va biéu dién hinh hoc tat ca cac nghiém ctia mdi phwong trinh bac nhat hai 4n sau:

a) 2x—y=3; b) Ox+2y=-4; c) 3x+0y=5.
Loi giai

a) Xét phuong trinh 2x—y =3(1)

Ta viét (1) dudi dang y =2x—3. M>i cip s6 (x;2x—3) v6i x € R tuy ¥, 1a mot nghiém cua (1).

Khi 6, ta néi phuong trinh (1) c6 nghiém (tong quat) 13: ( x;2x—3) v6i xR tiy y.

M&i nghiém nay 14 toa d6 mot diém thudc duong thing y =2x 3.

Ta xé4c dinh duoc hai diém tuy ¥ ctia dudng thang y = 2x —3, chang han A(0;-3),B(; -1).

Ta biéu dién hinh hoc tat ca cac nghi¢m ctia moi phuong trinh bac nhat hai an nhu sau:

\ 4

b) Xét phuong trinh Ox+2y =—-4(2).
Ta viét gon (2) thanh y =—2. Phuong trinh (2) c6 nghiém ( x;-2) v6i xR tay y.
MOi nghiém nay la toa d6 mot diém thudc dudng thang song song véi truc hoanh va cit truc tung tai diém
M(0;-2). Ta goi do 1a duong thang y=-2.
Ta biéu dién hinh hoc tit ca cac nghiém cia mdi phwong trinh bac nhat hai an nhu sau:

YA

34
24

14

, M




c¢) Xét phuong trinh 3x+0y =5(2).
Ta viét gon (2) thanh x = % Phuong trinh (2) c6 nghiém (g, yj voly eR tuyy.

Mbi nghiém nay 1a toa d6 mot diém thudc duong théng song song voi truc tung va cit truc hoanh tai diém
5 s 1x Ay 2 5
(5; Oj Ta goi do 1a duong thang x = 3
Ta biéu dién hinh hoc tit ca cac nghiém ctia mdi phuong trinh bac nhét hai an nhu sau:
YA

34
2 4

14

. 1]z 3 .
3l _2‘ i 0 L] N L] 1 »
1 5
2 x= 3
3
4
n \ 2x=-6 P 1N AL 1A . \ A Je C 2 A \ \
1.4. a) H¢ phuong trinh S dye] c6 1a mdt hé hai phuong trinh bac nhat hai an khong, vi sao? vi sao?
x+4y=

b) Cap sb (=3;4) c¢6 1a mot nghiém cua hé phuong trinh d6 hay khong, vi sao?
Loi giai
a) H¢ phuong trinh (‘1’5 cho 71'21 hé hai phuong trinh bac nhét hai 4n vi ca hai phuong trinh ctia hé da cho déu 1a
phuong trinh bac nhat hai an.
b) Thay x =-3;y =4 vao h¢ phuong trinh da cho, ta co:
2x =2-(=3)=—6 nén (-3;4) 1a nghiém cua phwong trinh thi nhat;
5x+4y=5-(-3)+4-4=-15+16=1 nén (-3;4) 1a nghi¢m cua phuong trinh thir hai.
Do d6 (—3;4) 1a nghi€ém chung cua hai phuong trinh, nghia 1a (-3;4) 1a mét nghiém cua hé phuong trinh da

cho.
1.5. Cho cac cip sb6 (=2:1),(0;2),(1;0),(1,5;3),(4;—3) va hai phuong trinh
S5x+4y =8 (1) 3x+5y=-3 (2)

Trong céc cdp sb da cho:
a) Nhitng cip s6 nao 1a nghiém ctia phuong trinh (1)?
b) Cip sb nao 1a nghiém cua hé hai phuong trinh gom (1) va (2)?
¢) V& hai duong thang 5x+4y =8 va 3x+5y =-3 trén cing mot mit phang toa do dé minh hoa két luan &
cau b.
Loi giai
a)- Thay x =-2;y =1 vao phuong trinh (1), ta co:
Sx+4y=5-(-2)+4-1=-10+4=-6 %8 nén (—2;1) khong phai la nghiém ctia phuong trinh (1).
- Thay x =0;y =2 vao phuong trinh (1), ta co:



5x+4y=5.0+42=0+8=8 nén (0;2) l1a nghiém cua phudng trinh (1).

- Thay x =1;y =0 vao phuong trinh (1), ta c6:

5x+4y=5-144-0=54+0=5#8 nén (1;0) khong phai la nghiém cta phuong trinh (1).

- Thay x=1,5;y =3 vao phuong trinh (1), ta co:

Sx+4y=5-1,5+4-3=7,5+12=19,5# 8 nén (1,5;3) khong phai 1a nghiém ctia phuong trinh (1).
- Thay x =4;y=-3 vao phuong trinh (1), ta co:

S5x+4y=54+4-(-3)=20-12 =8 nén (4;-3) la nghiém cua phudng trinh (1).

Vay cip s6 12 nghiém cua phwong trinh (1) 1a (0;2) va (4;-3).

b) Dé cip s6 la nghiém ctia hé hai phuong trinh gdm phuong trinh (1) va phuong trinh (2) thi cip sé d6 phai
la nghiém cta phuong trinh (1). Khi do, ta co:

- Thay x =0;y =2 vao phuong trinh (2), ta co:

3x+5y=3-0+5-2=0+10=10# -3 nén (0;2) khong phai 1a nghi¢m cua phuong trinh (2).

- Thay x =4;y=-3 vao phuong trinh (2), ta c6:

3x+5y=3-4+5-(-3)=12-15=-3 nén (4;-3) 1a nghiém cua phuong trinh (2).

Ta thay nghiém chung ctia phuong trinh (1) va phuong trinh (2) 1a cap s (4; -3 ).

Do d6, cap sd (4 ; - 3) la nghiém ctua h¢ gom phuong trinh (1) va phuong trinh (2).

¢) Puong thang 5x+4y =8
8 8
Cho x=0=y=2= A4(0;2); y=0:>x=§:>B g;O

Puong thang 5x+4y =8 di quadiém A va B
Puong thang 3x+5y = -3
-3 -3
Cho x:O:y:?:C O;? ; v=0=>x=-1= D(-10).
Puong thang 3x+5y = -3 di qua diém C va D

AY

Sx+4y=8




C. CAC DANG TOAN

DANG 1. XET CAP SO (x,; y,) CO LA NGHIEM CUA PHUONG TRINH ax+by =c
KHONG?

1. Phuwong phap giai
Thay x =x,, y =y, vao phuong trinh ax+by =c, néu dang thire dtng thi cap ( Xo5 yo) la nghém
cua phuong ax+by =c.
2. Cacvidu
Vi du 1. Trong cac cap sé (=2; 1), (0; 2), (=15 0), (1,5 3) va (4; —3) cap s6 nao 1a nghiém cua
phuong trinh:
a) Sx+4y=82? b) 3x+5y=-3?
Giai
a) Ta c6 cac cip s6 (0; 2) va (4; —3) 1a nghiém cua phuong trinh 5x+4y =8.
a) Céc cip s6 (—1; 0) va (4; —3) la nghiém cua phuong trinh 3x+5y =-3.
Vi du 2. Xem xét cap sd (2;—1) c6 1a nghiém ctua mdi phwong trinh sau khong ?
a) 2x+3y=1;
b) 2x-3y=1:
C) %x +4y=-1.
Giai.
a) Thay x =2,y =-1 vao phuong trinh 2x+3y =1 ta dugc:
22+3.(-1)=4-3=1 nén (2;-1) la nghiém cta phuong trinh 2x+3y=1.
b) Thay x =2;y=-1 vao phuong trinh 2x -3y =1 ta dugc :
22-3.(-1)=4+3=7=1 nén (2;-1) khong la nghiém cua phuong trinh 2x-3y=1.

c¢) Thay x =2;y =—1 vao phuong trinh %x+4y =—1 ta dugo

%-2+4-(—1):3—4:—1 nén (2;—1) 1a nghi¢m cia phuong trinh %-x+4y:—1.

DANG 2. TIM NGHIEM TONG QUAT CUA PHUONG TRINH ax+by =c VA VE PUONG
THANG BIEU DIEN TAP NGHIEM CUA NO

1. Phuwong phap giai

1. - Tim nghiém tong quat ctia phuong trinh ax +by =¢

c-by va cong thirc nghiém téng quat la: Y b

xeR

-Néu a #0 thitim x theo y: x=




c—by
c—ax ., . , 2 o x=—=
va cong thuc nghiém tong quat la: a

-Néu b #0 thi tim y theo x: y=
yelR

2. V& duong thang c6 phuong trinh: ax+by =¢

+Néu b#0 thi v& duong thang y:%(c—ax).

£ Y ox 4n 2 c . I
+ Neéu b =0 thi vé duong thang x =— cung phuong vdi truc tung.
a

2. Cacvidu
Vidu 1: Véi mdi phuong trinh sau, tim nghiém tong quat ctia phuong trinh va v& duong thiang biéu
dién tap nghiém ctia no:
a)3x—y=2 b) x+5y=3c) 4x-3y=-1
d) x+5y=0 e) 4x+0y=-2 f) Ox+2y=5
Giai
a)Taco 3x—y=2< y=3x-2
iR o X \ y=3x-2
Nghiém tong quat cua phuong trinh 1a:
xeR
b) Taco x+5y=3 << x=-5y+3.

AR (o X \ x=-5y+3
Nghiém tong quat cua phuong trinh la:
yelR
c)Tacod 4x-3y=-1<y :§(4x+1)
. ; y= l(4)c + 1)
Nghiém tong quat ciia phuong trinh la: 3
xeR
Y (o X \ x=-5y
d) Nghiém tong quat ciia phuong trinh la:
yelR
L o
e) Nghiém téng quat cta phwong trinh 1a: 2 | y A el
yeR B
s R
f) Nghiém tong quat ctia phuong trinh la: 4 2 N Co
xeR —

Vi du 2. Cho hai phuong trinh x+2y =4va x— y =1. V& hai duong thang
biéu dién tap nghiém cuia hai phuong trinh dé trén cung moét hé toa d§. Xac dinh toa do giao diém
ctia hai dudng thang va cho biét toan d6 ctia né 1a nghiém cta phuong trinh nao.

Giai



Duodng thang x+2y =4 qua hai diém (0;2)va (4;0).
Dudng thang x—y =1 qua hai diém (0;—1)va (1;0).

Giao diém cua hai dudng thing c6 toa dd (2;1). D6 la nghiém ciia hai

phuong trinh da cho.

A

DANG 3. TINH KHOANG CACH TU GOC TOA PQ O PEN MOT PUONG THANG

1. Phuwong phap giai

Khoang cach d tir gbc O dén dudng thang: ax + by = ¢ dugc tinh theo cong thirc d = OH = %
a +b
Vé&i H 1a hinh chiéu cta O 1én duong thing.

Cho x:0:>y:£

()
b
aﬂc‘\

Cho y=0:>x:C

Q|
@\ﬂm

0 T
Pudng thing cét truc tung tai A[O;%) va cit truc hoanh tai diém
()
a
s , ] 1 1 c| . c
Ké duong cao OH cua AABO , ta co: >=—>+——>ma O4d=|— va OB=|—
OH- 04~ OB b a
1 b a* a’+b’ |C|
Do do =—+—= = O0H =———.
H> & ¢ c’ Na? +b?
2. Cacvidu
Vi du 1. Tinh khoang cach tir gbc toa @6 O dén duong thang 3x—4y=1.

Giai
&
Ja* +b*

Ap dung cong thic d = ta c6 khoang cach tr O dén duong thang 3x—4y=1 la

g1 _1
3?4+4* 5

D. BAI TAP TU LUYEN
Céu 1. Trong céc cdp sb (0;4),(-13),(11),(2:3),(4;6) cép nao la nghiém cuia phuong trinh

S5x-3y=2

Huéng din giai

Céc cap s 1a nghiém ctia phuong trinh: 5x—3y =2 1a (I;1) va (4;6)

Ciau 2. Kiém tra cip sO sau c6 phai 1a nghiém ctia phuwong trinh 2x— y—1=0 hay khong?

a) (L1);



b) (0,5;3).
Huwéng din giai
a. Thay x=1 va y =1 vao phuong trinh, tac6 2.1-1-1=0. Vay (1;1) 1a nghi¢m cua
phuong trinh.
b. Thay x=0,5 va y =3 vao phuong trinh, ta c6 2.0,5-3-1=-3=0. Vay (0,5;3) khong la
nghiém cua phuong trinh.
Cau 3: Trong céc cap s6 (2;D),(3;-1),(0;5) cap s6 nao 1a nghiém cua phuong trinh x+2y—-4=0
Huéng din giai
Voi (2;1),tacd 2+2-1-4=0 = (2;1)1a nghiém.
Voi (3;-1),taco 3+2-(-1)-4=-3#0 = (3;-1) khong l1a nghi¢m.
Voi (0;5),tacd 0+2-5-4=6=#0=(0;5) khong la nghiém.

Cau 4. Tim nghiém tong quat va v& dudng thang biéu dién tap nghiém cua no:

a) 2x+y=6 b) x+3y=2 c) 3x—-2y=1
d) 2x+0y=4 e) Ox—3y=3
Huéng din giai

=-2x+6 =-3x+2
a){y B b){y ’

xelR velR

3 1

=—Xx—— x=2 =-1
01’ 2" d){ . e){y .

LeR ye xXe

Ciu 5. Tim nghiém téng quat va biéu dién tap nghiém cac phuong trinh sau
a)3x—y—-2=0;

b) Ox+2y=3.
Huéng din giai
xelR
xeR
a)3x-y-2=0y=3x-2& ; b) Ox+2y=3 o y=—< 3.
2
Yy
. )
24 y=3r—2 v y=f
21 o2
]..
0 1
9 _ 9 €I
2 1_]“/1 2 T o T
_]-.-

Ciu 6. Tim tat ca cac nghiém nguyén clia phuong trinh
a) 2x+y=0 b) x+3y=0 c) 3x-2y=1

Huéng din giai



a) (x;—2x),xeZ b) (-3y;¥),y€Z

c) Tu 3x—2y:1:>y=3x_1:x+x_1
2 2
. A x—1
Vi yeZnén T=teZ:>x=2t+l

x=2t+1

e
y=3t+1

Khi d6: y=3t+1.Vay {

Céu 7. Cho duong thing d c6 phuong trinh (a—1)x+2y=a
a) Xac dinh a dé d :

1) song song v&i truc hoanh
i1) song song vdi tryuc tung
iii) song song véi dudng thing x—y =1
b) Tim diém cb dinh ma d ludn di qua véi moi a
Hudéng din giai
a)i) a=1;
i1) Khong tdn tai;

iii) a=—1.

1
o a(x2)

Cau 8. V¢ cac duong thrfmg x=3;x=-1Ly=1y=-3.Goi 4,B,C,D lacéc giao diém cua ching
a) Chung minh 4, B,C, D 1a 4 dinh cta hinh vudng
b) Viét phuong trinh cac dudng thing chira hai dudng chéo cua hinh vudng
¢) Tinh dién tich cua tam gidc tao bodi hai truc toa dd va duong chéo ctia hinh vuéng
Hudéng din giai
a) A(-11); B(3;1);C(3;-3); D(-1;-3)

b) BD:y=x-2; AC:y=—x
c) §=2.

Cau 9. Cho duong thang d c¢6 phuong trinh (m+2)x+(m+3)y—m+8:O.
Dinh m dé d:

a) Song song vdi truc hoanh
b) Song song vdi truc tung
¢) Chimg minh d ludn di qua diém A4(-1;2)
Huwéng din giai
a) m=-2; b) m=3.
Cau 10. Tim m trong mdi trudong hop sau

1. (1;2) 1a nghiém cta phuong trinh mx+y—-5=0;



2. Piém A(0;3) thudc duong thang 4x+my—-6=0.
Huwéng din giai

1. Thay x =1,y =2 vao phuong trinh tacdé m.1+2-5=0<=m=3.

2. Thay x =0,y =3 vao dudng thang, ta c6 4.0+m.3=6 < m=2.

Cau 11. Tinh khoang cach tir goc toa 46 O dén duong thang 8x+6y =3.
Hudéng dén giai

g d _3

Jad+p> 10






BAI 2. GIAI HE HAI PHUONG TRINH BAC NHAT HAI AN.

A. KIEN THUC CO BAN CAN NAM
1. PHUONG PHAP THE

Cach giai hé phuong trinh bang phuwong phap thé:

Budc 1. T mot phuong trinh cua hé, biéu dién mdt an theo an kia roi thé vao phuong trinh con lai
cua h¢ dé dugc phuong trinh chi con chira mot an.
Budc 2. Giai phuong trinh mot an vira nhan duoc, tir d6 suy ra nghiém cua h¢ da cho.

3. .
bang phuong phép thé.
x+2y=4

Vi du 1. Giai h¢ phuong trinh {
Loi gidi

Ttr phuong trinh thtr nhat cia hé ta cd y = 2x—3. Thé vao phuong trinh thtr hai cta hé, ta duoc

x+2(2x—-3)=4 hay 5x—6=4,suyra x=2.

Twrddé y=2-2-3=1. Vay hé¢ phuong trinh da cho c6 nghiém la (2;1).

Chu y: Tuy theo h¢ phuong trinh, ta co thé lua chon cach biéu dién x theo y hoac biéu dién y
theo x.
x—y=-2

Vi du 2. Giai hé phuong trinh bang phuong phap thé.
2x-2y=8
Loi gidi
Tir phuong trinh thi nhit ta ¢c6 x = y —2. Thé vao phwong trinh thi hai, ta dugc

2(y—2)-2y=8hay 0y—4=8 (1). Do khong c6 gia tri nao ctia y thoa man h¢ thirc (1) nén hé¢
phuong trinh da cho v nghi¢m.

+ s ;
Vi du 3. Giai hé phuong trinh 4 bang phuong phap thé.
3x-3y=6

Loi gidi
Tir phuong trinh thi nhat ta co y =x—2.(2)
Thé vao phuong trinh thér hai, ta duge 3x—3(x—2) =6 hay 0x=0(3).
Ta thdy moi gia tri ciia x déu thoa mén (3).
Vi gid tri tuy y ciia x, gia tri tuong ung cia y duogc tinh boi (2).
Vay hé phuong trinh da cho ¢6 nghiém la (x;x—2) voi xR tuyy.
2. PHUONG PHAP CONG PAI SO
Céch giai hé phuong trinh bang phuong phap cong dai so:

Pé giai mot hé hai phuong trinh bac nhat hai 4n c¢6 hé s6 ctia cling mot 4n nao do trong hai phuong
trinh bang nhau hodc doi nhau, ta c6 thé lam nhu sau:



Budc 1. Cong hay trir ting vé clia hai phuong trinh trong hé dé duoc phuong trinh chi con chira
mot an.

Budc 2. Giai phuong trinh mét an vira nhan duoc, tir 46 suy ra nghiém ctia hé phuong trinh da cho.
—2x+5y=12

bang phuong phap cong dai sd.
2x+3y=4

Vi du 4. Giai h¢ phuong trinh {

Loi gidi
Cong timg vé hai phuong trinh ta duoc 8y =16, suyra y=2.
Thé y =2 vao phuong trinh th hai ta dugc 2x+3-2=4, hay 2x=-2,suyra x=—1.
Vay h¢ phuong trinh da cho c¢6 nghiém 1a (-1;2).

Sx-T7y=9

Vidu 5. Giai h¢ phuong trinh { bang phuong phép cong dai sd.

x=3y=1

Loi gidi
Trir timg vé ctia hai phuong trinh, ta duge (5x—5x)+(=7y+3y)=9—-1 hay -4y =8, suyra
y=-2.
Thé y =-2 vao phuong trinh thir nhat, ta dugc 5x—7-(—2)=9 hay 5x+14=9,suyra x=—1.
Vay hé phuong trinh da cho ¢6 nghiém la (-1;-2).

Chua y. Truong hop trong hé phuong trinh da cho khong c6 hai h¢ s6 clia cung mot an bang nhau
hay d6i nhau, ta c6 thé dua vé truong hop da xét bang cach nhan hai vé cia moi phuong trinh voi
mot so thich hgp (khac 0).

3x+2y=7

Vidu 6. Giai h¢ phuong trinh { bang phuong phap cong dai sd.

2x-3y=-4
Loi gidi
Nhan hai vé ctia phuong trinh thir nhat véi 3 va nhéan hai vé ciia phuong trinh thir hai véi 2 , ta
duoc:
{9x +6y=21

A6 g Cong timg vé hai phuong trinh ctia hé méi, ta duge 13x =13 hay x=1.
xX—6y=—

Thé x=1 vao phuong trinh thir nhat cua hé di cho, ta co 3-1+ 2y=T7,suyra y=2.Vayh¢
phuong trinh da cho c¢6 nghiém 1a (1;2).

3x-5y=2

bing phuong phap cong dai sb.
6x+10y = —4 gp £ phap cong dg

Vidu 7. Giai h¢ phuong trinh {

Loi giai
3x-5y=2

Chia hai vé ctia phuong trinh thir hai cho 2, ta dugc hé
—3x+5y=-2.

Cong timg vé hai phuong trinh ciia hé mai ta c6 0x+0y = 0. Hé thirc nay ludn thoa man véi cac
giatrituy ycua x va y.



o e , A 3002 .,
Vi gia tri tuy y cua x, gid tri cua y dugc tinh nho h¢ thirc 3x -5y =2,suyra y =§x—g. Vay hé
. . . A1 302 .
phuong trinh di cho c6 nghiém la x;gx—g vol xeR.

3.SUDUNG MAY TiNH CAM TAY PE TIM NGHIEM CUA HE HAI PHUONG TRINH
BAC NHAT HAI AN

Cach tim nghiém ctia hé hai phuong trinh bac nhét hai 4n bang may tinh cam tay

Muon tim nghiém ctia hé hai phuong trinh bac nhét hai an bang may tinh cam tay (MTCT), ching
ta can stir dung loai may c6 chirc ning nay (thuong c6 phim MODE). Trudc hét ta phai viét hé

. F - ” ax+by=¢
phuong trinh can tim nghiém dudi dang:
a,x+b,y=c,
2x+3y—-4=0
5x+6y-7=0
a,=2,b=3,c,=4,a,=5,b,=6 vac,=7. Lan luot thue hién cac budce sau (voi may tinh thich
hop):

Budc 1. Vao chirc ning giai hé hai phwong trinh bac nhat hai 4n bang cach nhn cac phim

2x+3y=4 L .
. Khi @0, ta co

, ta viét no dudi dang
Sx+6y=7

Chéng han dé tim nghi¢m cua hé {

(xem man hih sau buéc 1, con tré ¢ vi tri g, ).

Budc 2. Nhap cic s6 a, =2,b, =3,¢, =4;a, =5,b, =6 va ¢, =7 bang cach nhan:
2IEEEEEEEEEEE (xem man hinh sau bude 2).

Bude 3. Poc két qua: Sau khi két thuc budc 2, nhan (=] , man hinh cho x =—1; nhan tiép phim[=]),
man hinh cho y =2 (xem man hihh sau bué¢c 3). Ta hi€éu nghiém ctia hé phuong trinh 1a (-1;2).

B satt [ n | "] Hah &
1

|yl "o C g Il a el 1=

Man hinh sau budc 1 Man hinh sau budc 2 Man hinh sau budc 3
Chi y:

1. Mudn x04 s6 vira méi nhap thi nhan phim (g ; mudn thay d6i s6 da nhap & mot vi tri nao do thi
di chuyén con tro dén vi tri d6 roi nhap s6 méi.

2. Nhén phim E]hay & 48 chuyén ddi hién thi cac gia tri cia x va y trong két qua.

3. Néu may bao "Infinite Sol" thi hé phwong trinh di cho c6 v6 s6 nghiém. Néu may bao "No-
Solution" thi hé phuong trinh da cho v6 nghiém.

B. GIAI BAI TAP SACH GIAO KHOA

1.6. Giai cac hé phuong trinh sau bang phuong phap thé:

x—y=3 b 7x—-3y=13 ) 0,5x-1,5y =1
a C
3x-4y=2 4x+y=2 —x+3y=2

Loi gidi



x-y=3
a)

3x—-4y=2
Ttr phuong trinh thtr nhat ta c6 x = y+3. Thé vao phuong trinh thir hai, ta duoc 3(y+3)—4y =2,
tacla 3y+9-4y=2,suyra —y=—7 hay y=7.

Twrdd x=7+3=10. Vay hé phuong trinh da cho c6 nghiém la (10;7).

b T7x-3y=13
4x+y=2

Tir phuong trinh thir hai ta ¢ y = —4x+2. Thé vao phuong trinh thir nhat, ta dugc
Tx—-3(-4x+2)=13,tacla 7x+12x—-6=13,suyra 19x=19 hay x=1.

T ddé y=-4-14+2=-2. Vay hé¢ phuong trinh da cho c¢6 nghiém la (1;-2).

0,5x-1,5y=1
C
—x+3y=2

Ttr phuong trinh thi hai ta c6 x =3y —2. Thé vao phuong trinh thir nhét, ta duoc
0,53y-2)-1,5y=1,tacla 1,5y-1-1,5y=1,suyra Oy =2.

Do khong c6 gia tri nao cua y théa man hé thirc (1) nén hé phuong trinh da cho vé nghiém.

1.7. Giai cac hé phuong trinh sau bang phuong phap cong dai s:

3x+2y=6 b 0,3x+0,5y=3 —2x+6y =28
a C
2x-2y=14 L5x-2y=1,5 3x-9y=-12
Loi giai

a) Cong timg vé ctia hai phuong trinh ta dugc 3x+2y+2x—2y =20 hay 5x=20,suyra x=4.
Thé x =4 vao phuong trinh th&r nhit, ta duoc 3.4+2y =6 hay 2y =—6, suyra y =-3.
Vay hé phuong trinh da cho c¢6 nghiém la (4;-3).

b) Nhan hai vé ctia phuong trinh thir nhat véi 10 va nhan hai vé ctia phuong trinh th hai véi 2 , ta
duoc:

3x+5y=30
3x—-4y=3

Trir timg vé hai phuong trinh ciia hé méi, ta duge 9y =27 hay y=3.
Thé y =3 vao phuong trinh thir hai ctia hé méi, ta c6 3x—4.3=3 hay 3x=15,suyra x=5.
Vay hé phuong trinh da cho c6 nghiém 1a (5;3).

¢) Chia hai vé cua phuong trinh thir nhit cho 2 va chia hai vé ciia phudng trinh thtr hai voi 3, ta
duoc:

-x+3y=4
x-3y=-4



Cong ting vé hai phwong trinh ctia hé méi, ta duge 0x+0y = 0. Hé thirc nay ludn thoa man véi cac
giatrituyycua x va y.

C e o 1
Vi gia tri tuy y cua x, gid tri cua y dugce tinh nho h¢ thirc x -3y =—4, suy ra y:§x+§.

Vay h¢ phuong trinh da cho c¢6 nghiém la (x;%x + gj voi xeR.

2x—y=-3

; , trong d6 m 1a s6 da cho. Giai hé phuong trinh
—2m°x+9y =3(m+3)

1.8. Cho hé phuong trinh {

trong mdi trudng hop sau:

a) m=-2; b) m=-3; c) m=3.
Loi gidi

2x—y=-3

a) Vo1 m =-2 ta cd h¢ phuong trinh .
—8x+9y=3

8x—4y=-12

Nhan hai vé ctia phuong trinh thir nhat véi 4 , ta dugc: .
—8x+9y=3

Cong timg vé hai phuong trinh ciia hé méi, ta dwoc 5y =9 hay y = —% .

. . 24
The y = —% vao phuong trinh thir nhat cua hé da cho, ta c6 2x +% =-3 hay 2x = R suy ra

12
X=——.
5
A 1A . ~ , A 129
Vay hé phuong trinh da cho c6 nghiém la —?; 5
. A L j2x—y=-3
b) V&i m =-3 ta c¢6 hé phuong trinh .
—18x+9y =0

. 2x—yp=-3
Chia hai vé cua phuong trinh thtr hai cho 9, ta dugc: ey .
—2x+y=0

Cong timg vé hai phuong trinh ctia hé moi, ta duge 0x+0y =3 (1).
Do khong c6 gia tri ndo cua x va y thoa man hé thirc (1) nén hé phuong trinh da cho v6 nghiém.

2x—y=-3

¢) V61 m =3 ta c6 hé phuong trinh
—-18x+9y =18

. 2x—yp=-3
Chia hai vé cua phuong trinh thur hai cho 9, ta dugc: Y .
—2x+y=2

Cong timg vé hai phuong trinh ctia hé méi, ta dugc 0x+0y =—1 (1).

Do khong c6 gia tri nao cua x va y thoa man h¢ thue (1) nén hé phuong trinh da cho vo nghiém.



1.9. Ding MTCT thich hop dé tim nghiém ciia cac hé phuong trinh sau:

12x-5y+24=0 ley22
Y1 -5x-3y-10=0 043 )
X2y B x=3y=2;
9 5
c) 2 d)
—x+§y=0 %x+ly:—2
9 5
Loi gidi
) . N \ 12x -5y =-24
a) Ta dua hé phuong trinh da cho vé dang .
5x+3y=-10

Tacd a, =12,b, =-5,¢, =-24,a, =5,b, =3,¢, =-10.

Lan luot thue hién cac bude sau (v6i mdy tinh thich hop):

Budc 1. Vao chiic nang giai hé hai phuwong trinh bac nhat hai 4n bang cach bdm cac phim

(xem man hinh sau budc 1, con tréo ¢ vitri a, ).

r Wath

o S

(u}

Budc 2. Nhap cic s6 a, =12,b, = -5,¢, =—24,a, = 5,b, = 3,¢, = —10 bang cach bam:

(2] E S E 24 E B E B E e ] (xem man hihh sau budc 2)

r ® "
o

T =)

-10

Burée 3. Poc két qua: Sau khi két thuc bude 2, bAm H , man hinh cho x = -2 bdm tiép ban
phim El ), man hinh cho y = 0 (xem man hinh sau buoc 3).

r m Math A

"l":
14
=]

Vay nghi¢ém cua hé phuong trinh da cho 1a (-2;0).
, 1 2
b) Taco q =§,b1 =-1,¢ :E,az =1,b,=-3,c,=2
Lan luot thuc hién cac bude sau (v6i mdy tinh thich hop):

Budc 1. Vao chtic nang giai hé hai phuong trinh bac nhat hai an bang cach bam céc phim
[MODE] [5 ] [1 s T . e
(xem man hinh sau budc 1, con tré ¢ vi tri q, ).



=

Budc 2. Nhap cic s a, =

% b =-1,¢ :g,az =1,b, =-3,c, =2 bang cich bam:
REEEIEEEEERE

T ey

o

Budc 3. Poc két qua: Sau khi két thiic budc 2, bam = (xem man hinh sau budc 3).

H No-Solution
Vay h¢ phuong trinh da cho v6 nghiém.

d)TaCO a] 4 b:——’cl:11,612:§, 2:—,C2:—2.

9’
Lan luot thyc hién cac budc twong ty ta duoc: x = % y=-15.

Vay nghiém cua hé phuong trinh la (%;—1 5).



C. CAC DANG TOAN

DANG 1: GIAI HE PHUONG TRINH BANG PHUONG PHAP THE

1. Phuwong phap giai

e Buwdc 1: Ding quy tic bién ddi hé phuong trinh dd cho dé dwoc mot hé phuwong trinh

méi trong d6 ¢6 mot phuong trinh mot 4n

e Buwdérc 2: Giai phuong trinh mdt an vura c6 rdi suy ra nghiém cua hé da cho

2. Cacvidu

Vi du 1. Giai hé phuong trinh sau bang phuong phap thé

. x—y=3 b Tx—=3y=35 0 x+3y=-2
3x—4y=2 dx+y=2 Sx—4y=11
Giai
a) Ta co: Y & = & ry=a
3x—4y=2 3—4y=2 3x—4(x—3)=2

y=x-3 y=x-3 x=10
& & =4
—x+12=2 x=10 y=7
Vay hé c6 nghiém duy nhét: (10;7)
Tx—3y=5 Tx—3y=5 7x—3(2—4x)=5
y=s _|Tx=3y=5 _|7x (2—4x)
dx+y=2

y=2—4x y=2—4x

11
{7x—6+12x:5 {19x=11 19
~

= =
y:2—4x y:2—4x _—_6
T
Vay hé ¢6 nghiém duy nhat: | ;=0
i u l——
ay he ghie y 19°19
x+3y=-2 =-2-3 =-2-3
y N X y PN X y
Sx—4y=11 5(-2-3y)—4y=11 —10—-19y -4y =11
c)
. 25 =21
Vay hé c6 nghiém duy nhat | —;——
ay he ghie Y [19 19]

Vi du 2. Giai phuong trinh sau bang phuong phép thé

{3x—2y:11 XY
a)

4x—5y=3 Mz 3
ATV 5x—8y=3

X=——

19
21
19



Giai

a) TUr phuong trinh thir nhat ciia hé ta co y = thay y vao phuong trinh thu 2

s XN 3 gxma9 0 x=7
s 3.7—-11 A A A z
T do:y= =5 Vay h¢ c¢6 nghi¢m duy nhat (7;5)
b)Tir phuong trinh thir nhat ctia hé ta co: % = g—l Sy= 37x -3

Thé y vao phwong trinh thir 2: 5x-8. (37’(—3) =3& —Tx=-21

& x3. Tudoy= 2—3:i
2 2
A LA n £ 3
Vay h¢ c6 nghiém duy nhat: (3; E)

Vi du 3. Giai hé phuong trinh bang phuong phap thé

) x+335=0 b 2—B)x—3y=2+53
xS +3y=1-+5 4x+y=4-23
Giai

a) Tir phuong trinh thtr nhét ctia hé ta co: x = — y\/g . Thay vao phuong trinh thi 2 ta dugc:

(—y\/g).\/g—l—3y:1—\/§@—Zyzl—ﬁ@y:%

Tir do: x:—‘g_l.ﬁ: 55
2 2
Vay hé c6 nghiém duy nhat [\/52_5 ,%]

b) Tu phuong trinh thr 2 cta hé tacd: y =4— 23 —4x thay y vao phuong trinh thtr 2 ta dugc:
2—3)x—3.(4—23—-4x)=2+53

S 14-Bx=14—B o x=1.Teds y=-23
Vay hé phuong trinh c6 nghiém duy nhat (1; —23 )

x+3y=1

Trong mdi trudng hop sau
(@ +1)x+6y=2a

Vi du 4. Giai h¢ phuong trinh sau {

a)a=-1 b)a=0 c)a=1



Giai

x+3y=1
a) Voia=-1tacohé: Y
2x+6y=-2
x=1-3y x=1-3y . A n
& H¢ phuong trinh v6 nghiém
2(1-3y)+6y=-2 2=-2

x+3y=1

b) V61 a=0tacdhé
x+6y=0

1 e -1

x=1-3y x=1-3y x=2
=

H¢ c6 nghiém (2;%1)

3y=1 3y=1
¢) Véia=1 ta c6 hé {H ' @{H g

2x+6y=2 2x+6y=2

x=1-3y

H¢ c6 v6 s6 nghiém theo cong thirc
YER

Vi du 5. Giai phuong trinh sau bang phuong phap thé:

3x—y=35 b) 3x+5y=1
a
S5x+2y=23 2x—y=-8
Giai
3x—yp=35 =3x—5 =3x-5
{x v @{y X @{y X
a) Ta cb: Sx+2y=23 5x+23x—5)=23 11x =33
x=3 )
& { H¢ c6 nghiém (3;4)
y=4
3x+5y=1 =2x+8 =2x+38
x+5y @{y X @{y X
b) [2x—y=—8 " [3x+52x+8) =1 |13x=-39
x=-3_ i
& hé c6 nghi¢m (-3;2)
y=2
[x 2
-z 3x=2y y=10—x
iy 3 = &
y=10—x 3x=2(10—x)
x+y—10=0

x_2
c)jy 3
x+y—10=0



y=10—x x=4 i
& & hé c6 nghiém (4;6)

5x=20 y==6
Vi du 6. Giai hé phuong trinh sau bang phuong phap thé:
) w2 -y3=1 b =22y =15 : (V2 -Dx—y=~2
a c

x+ 3 =12 N2+ y=1-4/10 x+(2+Dy=1

Giai
a
3=V2 2(N2 —=yN3)— V3 =1 R e

SN Nl T R T

x=1
& J2 —1 Hé c6 nghiém (l;%)

e

b)«x—%ﬁy:\/g {x:2ﬁ+xg

=
AN24+y=1-410  |[V202V2y+5)+y=1-+10
_22-35

o x:2\/5y+\/§© * 5
5y=1-2410 y_1—2\/ﬁ

5

H¢ c6 nghiém s

2&—36_1-2@]
T

) (\/E—l)x—y:\/zﬁ J’:(\/E—I)X—\/E
C
W2y =1 x+(\5+l)[(ﬁ—1)x—\5}:1

3442
y=(2-hx—\2 |*T 73
2 - 3+42 1
3x=3 —
2 2
Vay hé c6 nghiém : 3472 ;_—1
2 2
Vidu 7.

a) Xac dinh hé s a,b biét rang hé phwong trinh

2x+by——b
{ *xoy Co nghiém 1a (V2 —1;42)

bx—ay=-5



b) Ciing hoi nhu vy, néu hé phuong trinh c6 nghiém la: (\/5 — 1;«/5 )
Giai
a) Vi: (1;-2) 1a nghi€ém cua hé nén thay x=1, y=-2 vao h¢ ta co6:

2 op——gq |P=3
=
hb+2a=-5  |a=

Vay v6i a=-4, b=3 thi h¢ da cho c6 nghiém (1; -2)
b) Tuong tu thay x = V2 - Ly= V2 vao hé ta duogc.

Vay véi a= ﬂ vib=—2-+2

Thi hé da cho cé nghiém (v2 —1;+/2)
Vi du 8. Biét ring: Pa thirc P(x) chia hét cho da thirc x-a khi va chi khi P(a) =0
Hay tim cAc gié tri cia n sao cho da thirc sau dong thoi chia hét cho x+1 va x-3
P(x)=mx’ +(m—2)x" —(3n—5)x—4n
Giai

P(x) chia hét cho x+1 < P(=1)=-m+(m-2)+Bn—-5)—4n=0

< -7-n=0 (1)
P(x) chia hét cho x—3 < P(-3)=27m+9(m—-2)-3Bn-5)—4n=0

< 36m-13n=3 2

Tir (1), (2) ta c6 hé phuong trinh an m va n

~7-n=0 - n=-1
36m—-13n=3 m:_Tzz

Vay véi m = —%2 va n=-7 thi da thirc P(x) ddng thoi chia hét cho x+1 va x—3

DANG 2. PAT AN PHU PUA VE PHUONG PHAP THE

1. Phwong phap giai

- Pat diéu kién dé hé c6 nghia

- Dit an phuy va diéu kién cua an phu (néu co)
Giai hé theo cac an phy da dt

Trd lai 4n da cho dé tim nghi¢m cua h¢

2. Cacvidu

Vi du 1. Giai h¢ phuong trinh




¥ b)

a) Didu kién x#0,y =0

1
, Y=—tacohé

1
X y 3X+4Y =5

X-v=1
Pit X =

Thay X =1+Y vao phuong trinh thir hai

3(1+Y)+4Y=5<:>Y=g,khidéX=1+g=2
7 7 7
Tr(ylz;liémx,ycﬁahé:)(:2:l<:>x:Z
7 x 9
2 1
7Ty 2

7 7
Vay hé c6 nghiém | —;—
yécongin (1.

b) Pidukién x#2,y#1 . Pit X =
x=2 y—1

| X+Y =2 5
Ta co hé Giai ra ta dugc

2X-3Y =1 3

ng

Khi d6 ;
y—1:
19 8
Vay hé co6 nghiém | —,—
i o naie (2.5
c)biat X =x*,Y =y* (Pidukién X >0,Y>0)

3X+Y=5 . . .
Ta c6 hé X—37 =1 Giai hé bang phuong phap thay thé ta duoc:



Vay hé c6 4 nghiém:

(205 5}, _f)( 206 5} 24,_5)

5 R —

5 75 57 5

b

5 5

b

5 5

Vi du 2: Giai h¢ phuong trinh

I-x 2y+1
:2 — = —
a) \/2y+1+\/1—x b){|x y| |2y l|
y+1=2x

x—y=1

a) Nhan xét: I=x "’2y+1:
2y+1\V 1-x

2y+ 1

Giai

Dit ¢ = - (1>0) thi

Phuong trinh thir nhat cia hé tré thanh:

+;:2<:>(t—1)2:0<:>t:1

—Xx
2y+1

Khi d6

=leol-x=2y+leox=-2y
Thay x =-2y vao phuong trinh thir hai cta h¢ ta dugc:

1 . 2
3y=l< y=——,khidé x==
y y 3 3

2 1

Vav hé ¢6 nehiem | 2. - L
ay hé c6 ng lem(S, 3j
b) Ap dung: |a|=|b < a ==b|. Ta co:

|x—y|:|2y—1|c>{x_y:2y_l @{x=3y—l

x—y==-2y+1 x=-y+1

Truong hop 1: Thay x =3y —1 vao phuong trinh thir hai cua hé ta dugc: y+1=6y-2 <y =%

Khi d6 x=i. Ta c6 nghi¢m z,l
5 33



Vay h¢ c6 hai nghiém i,z va g,l
55 33

DANG 3. GIAI HE PHUONG TRINH BANG PHUONG PHAP CONG PAI SO

1. Phwong phap giai
e Budc 1: Nhén hai vé ctia mdi phuong trinh véi mot sé thich hop (néu can) sao cho céac
hé s6 ctia mot 4n ndo d6 trong hai phuong trinh cia hé bang nhau hodc ddi nhau.
e Budc2: Ap dung quy tic cong dai s6 dé duoc hé phuong trinh méi, trong d6 c6 mot
phuong trinh ma hé sé cia mot trong hai an bang 0 (tirc 13 phuong trinh mot an)
e Budc 3: Giai phuong trinh mot 4n vira thu duoc rdi suy ra nghiém cua hé da cho.
2.Cacvidu

Vi du 1. Giai cac hé phuong trinh sau bang phwong phap cong dai sb:

. {3x+y=3 b {2x+5y=8 . {4x+3y:6
2x—y=17 2x-3y=0 2x+y=4
q {2x+3y=—2 . {0,3x+0,5y=3
3x-2y=-3 LL5x-2y=1,5
Giai

a) Cong timg vé hai phuong trinh ciia hé ta cé:
3x+y=3 3x+y=3 x=2
= =
2x—y =17 5x=10 y=-3
Heé c6 nghiém (2;-3)
b) LAy phuong trinh thir nhat ctia hé trir phwong trinh thir hai ta duoc:

{2x+5y=8 {2x+5y:8 xX=
f— f—

3
2
2x-3y=0 8y =8 )

y:

Hé c6 nghiém duy nhat (%, lj

4x+3y=6 4x+3y=6 4x+3y=6 x=3
c) = = =
2x+y=4 6x+3y=12 —2x=-6 y=-2

Hé c6 nghiém duy nhat (3,-2)

2x+3y=-2 4x+6y=—4 4x+6y=—-4 x=-1
~ ~ ~
d) 3x-2y=-3 O9x—-6y=-9 13x=-13 y=0

Hé c6 nghiém duy nhat (5,3)



0,3x+0,5y=3 L2x+2y=12 L2x+2y=12 x=5
o S &
) LL5x-2y=1,5 L5x-2y=1,5 2,7x=13,5 y=3
H¢ c6 nghiém duy nhét (5 ,3)
Vi du 2. Giai cac hé phuong trinh sau bang phwong phéap cong dai sb

) xﬁ—3y:1 b) Sx\/§+y:2\/5
a
2x+y\/_:—2 x\/g—yx/z:2
Giai
a) Nhan phuong trinh thir nhat véi 2 , ta duoc:

{XJ§—3y:1 C>{4x+3JZy=—J§C>{4J5y=—J§—2

2x+y\/_=—2 2x+yx/_:—2 2x+yx/_:—2
V2 3 2
AT iy
< &
_-1=a2 _ 1.\
4 4 4
H¢ c6 nghiém duy nhét —§+£;_l_£
4 8 4 4

b) Nhéan phuong trinh thtr nhét véi V2 1di cong timg vé hai phuong trinh, ta duoc:

1
5x/6 +x3/6 =6 <> x=—
J6
1 =L
X=—
Tur d6, hé da cho tuong duong voi J6 = V6

H¢ c6 nghiém duy nhét ( ! ! j

NG

Vi du 3. Giai cac hé phuong trinh sau bang phuwong phéap cong dai sb:

~5x+2y =4 2x-3y=11 3x-2y=10
a b) c) 2 1
6x -3y =-7 —4x+6y=>5 x—§y=3§

Giai



2
—Sx+2y=4 —15x+6y =12 —15x+6y=12 3
a) & &
6x—-3y=-7 12x-6y=-14 —3x=-2 11
3

H¢ c6 nghiém duy nhét (%,13—1]

2x-3y=11 4x—-6y =22 4x—-6y =22
b S &

—4x+6y=>5 —4x+6y=>5 Ox+0y=27
H¢ vo nghiém

<:>3x—2y:10<:>y:%(3x—10)

=
D22, 3 S ey 210

3x-2y=10 {3x—2y:10
x—Zy=3-
37773

s i yzl(3x—10)
H¢ c6 v0 so nghiém: 2

xeR
Vi du 4. Gidi hé phuong trinh sau:
(1432)x+(1-42)y =5 (1)
(1442)x+(1442) 7 =3 (2)
Giai
2

Lay (1) trir (2) ta duoc: —2\/5); =2&y= -

Thay y :—% vao (1):

(1+\/5)x—(1—\/5).£:5<:>x:ﬂ

2 2

Vay hé c6 nghiém duy nhat (

—6+7ﬁ,_£]
—

2

ViduS. Ta bié:c rang: Mot da thirc l?éng 0 khi yé chi khi tat ca cac hé s clia né bang 0. Hay tim céc
gia tri cua va dé da thuc sau (voi bién s6 x ) bang da thuc 0:
P(x) = (3m—5n+1)x+(4m—n—10)
Giai:
3m-5n+1=0

P(x) bing da thirc 0 (viét 1a P(x)=0
(x) ang da thirc 0 (viét 1a (x) )©{4m—n—10=0



3m—5n=-1 3m—5n=-1 3m—5n=-1 m=3
= = = =
dm—-n=10 —20m+5n=50 —17m =-51 n=2

Vay véi m=3, n=2 thi P(x)=0.

DANG 4. PAT AN PHU PUA VE PHUONG PHAP CONG

Vay hé c6 nghiém duy nhat (‘5;‘_J

1. Phuwong phap giai

bat diéu kién (n€u co)
- Bat an phu va di€u kién cua an phu (néu co)

- Giai hé phuong trinh theo céc an phu da dat

- Tré lai an ban dau dé tim nghiém cua h¢.
2.Cacvidu

Vi du 1. Giai cac h¢ phuong trinh:
{2(x+y)+3(x—y)=4 b {2(x—2)+3(1+y)
a

(x+y)+2(x—y):5

Giai

a) Cach 1: Pat x+ y=u, x—y=v, ta cd hé phuong trinh (4n u, v):

2u+3v=4
u+2v=>5

H¢ nay c6 nghiém (u;v)=(-7;6), suy ra h¢ da cho twong duong véi

1
+y==7 |73
xX+y - 2
x—y=6 _ 13

2

1 13
2

Céch 2: Thu gon vé trai cta hai phuong trinh trong hé, ta dugc hé twong dwong:

5x-v=4 |*T73
=
3x—v=>5 13

b)yPat u=x-2, v=1+y, tacohé:

2u+3v=-2 u=-1 x—2=-1 x=1
= = =
3u—2v=-3 v=_0 l1+y=0 y=-1



Vay hé c6 nghiém duy nhat (,-1)

Vi du 2. Bing cach dit an phu (theo hudng dan), dua cac hé phuong trinh sau vé dang hé hai
phuong trinh bac nhét hai an roi giai:

1.1,

a) Y Hu’('mgd?ln:f)étu=l,v:l;
—+—=3 * Y
X
12+i1:2 1
by 1" Y Huéng dan: Dit u = , V= ! ;
3 1 x=2 y—1
x=2 y-1
Giai
a) Didu kién x#0, y#0
5 1 1 1A
bat X =—, Y=—;Tacoh¢
X Y
9 1 9 7
X:_ _ = xX=—
X-v=1 AX-4Y =4 [(4X-4Y =4 7 Ix 7 9
= < = < S
3X+4Y =5 3X+4Y =5 7X=9 Y—z 1_2 7
7 y 7 y—2
A A (77
H¢ c6 nghiém duy nhat | —;—
92
b) Piéu kién x#2, y #1
5 1 1 1A
bat X = , Y = . Ta co hé
x—2 y—1
P A T
X+Y=2 [3X+3Y=6 [3X+3V=6 5 x—2 5 "7
= = = = =
2X-3Y =1 |2X-3Y =1 5X =7 ;3 13 8
5 y=15 Y73
: (1
H¢ c6 nghiém duy nhat (79%)
D. BAI TAP TU LUYEN
Céu 1. Giai cac hé phuong trinh sau bang phuong phép thé
S5x—4y=3
a) T 5X_2V g
2x+y=4 b) 3 5



Huwéng din giai
19 14

a) x= =— b) x=9;y=-10
) TRANT ) y

Cau 2. Gidi cac h¢ phuong trinh sau:

2x+3[y|=13 1 5 5

a) 3xy=3 b) x+y-1 C2x- y+3 2
3 1 7

+ = —

x+y—-1 2x—-y+3 I
Huwéng din giai
a) Xét hai truong hop y >0, y <0hé c6 nghiém (2;3).

b) bat u = ! V= ! ;(_IO;QJ.
x+y-1 2x-y+3 L 3 3

Cau 3. Giai hé phuong trinh

2 1 . b Wx -2y ==2
a) YT 2x +4fy =1

N

x+y X=y

Huwéng din giai

WPt == T,

x+y’ -y’20° 20

b) Pt u =x;v=1[y;(u,v>0); (0;1).

Cau 4. Giai h¢ phuong trinh:
{2\/7 Jr-1=1 b {(x—1)2—2y2
Vx—1+fy-1=2 3(x-1)" +3y =1

Huwéng din giai

a) Dat u=x-Lv=y-1;(u,v>0); (2;2)

b ( +i —SJ
9
Céu 5. Giai cac hé phuong trinh sau bang phuong phéap cong dai so:
2x-3y =1 Sx=6 4x-3y=2
a1 by * R
x+3y =2 x:2(y—6) x+y=4

Huwéng din giai



2 (1%] b) (&:15) o (2:2)

Cau 6. Giai cac h¢ phuong trinh sau

IX-fy 1 b) x-2\2y=+/5
x+fy V2 x/§x+y=1—\/ﬁ
Huwéng din giai
2) 21 b 242 -345 1-2410
3 5 7 5 '
Cau 7. Giai cac hé phuong trinh sau bang phuong phap thé
Tx-=3y=5 J5x— y= f(f D I,7x-2y=3,8
a) b) c)
4x+y=2 2\3x+35y =21 2,1x+5y=0,4
Loi gidi
a) Thé y =2—4x & phuong trinh dudi vao phuong trinh trén ta dugc
11
7x-3(2-4x)=5 |19x-6=5 | " |9
=S = $
y=2-4x y=2-4x _—6
19

Két luan: Nghiém cua hé 1a H _—6
19719

b) Thé y=x/§(x+1—\/§) O phuong trinh trén vao phuong trinh dudi ta dugc
y=+/5(x+1-3) y=/5(x+1-+/3)

2\/§x+15(x+1—\/§):21 (15+23)x =3(2+53)
_3(2+5J§)_3(2+3\/§)(15—2J§)_3-71\/§:\/§

o 15423 225-12 T 213

y=+5B+1-3)=+/5

Két luan: Nghiém cta hé 1a (\/5 ;\/g ).

—1 .

c) The y 7x2 38 5 phuong trinh trén vao phuong trinh duéi ta dugc
1

Két luan: Nghiém cua hé 1a ﬁ L:;
1277127

Caiu 8. Giai cac hé phuong trinh sau bang phuong phap cong dai sd

) 3x+y=3 b 8x—-Ty=5 5(x+2y)=3x-1
a c
2x—-y=". 12x+13y =-8. 2x+4=3(x-5y)—-12.



Loi giai

a) Cong hai phuong trinh cua hé¢ cho nhau ta dugc phuong trinh

5x=10=x=2.
x=2 x=2
Do do6: =
2x—-y=7 y=-3

Két luan: Nghiém cua hé 1a (2;-3).

b) Nhan phuong trinh dau cta hé cho 3, nhan phuwong trinh sau ctia hé cho 2 va trir theo vé hai phuong
trinh cua hé, ta duoc

=31
24x-21y=15 8x-7y=5 |7 47
= =
24x+26y=-16 47y =-31 x—i
188
Két luan: Nghiém cua hé 1a i _—31
188 47
5(x+2y)=3x-1 S5x+10y=3x-1 2x+10y =-1
C = <~
2x+4=3(x-5y)—-12 2x+4=3x—-15y—-12 -x+15y=-16

Nhan hai vé ctia phuong trinh sau cho 2 va cong v6i phuong trinh dau ta duogc

-33
2x+10y =-1 —x+15y=-16 |¥~ 40
= =
—2x+30y=-32 40y =-33 x—g
8
Két luan: Nghiém cua hé 1a 29.733 )
40
Cau 9. Giai cac hé phuong trinh sau bang phuong phap dat an phu
57, N R
e o RN
—+—=35. + =4
Xy x—y+2 x+y-1
Loi giai
1 1
a)Pat u=—,v=—(x#0,y#0). Ta dugc
X y
15u—-7v=9 60u —28v =36 163v =489 v=3
= = =
4u+9v =35 60u +135v =525 60u —28v =36 u=2

1
Dodd x=—,y=—.
Y73

1
2



1 1

b) bat u = V= ,(x—y+2#0,x+y—-1%0). Taduoc
xX—y+2 x+y-1
u=1
Tu—5v=4,5 14u—-10v=9 29u =29
& & & 1
3u+2v=4 15u+10v =20 Tu—5v=4,5 V:E
1
x—y+2=1 xXx=—
Do do 1 & 4
X+y—1:§ _2
Y

Céu 10. Trong mit phang Oxy cho ba duong thing (d,):2x—y=-1;(d,):x+y=-2;
(dy):y=-2x—m.Xéc dinh m dé ba dudng thang da cho dong quy.

Loi giai

Toa d9 giao diém cua hai duong thing (d,) va (d,) la nghiém cua h@

2x—-y=-1 x=-1
=
xX+y=-2 y=-1
Ba duong thang da cho dong quy khi va chi khi (d3) diqua (-1;—1). Tuc la

—-1=-2-(-1)-me m=3.

Vay m=3.



LUYEN TAP CHUNG
A.CAC ViDU
0,5x+0,6y=0,4

Vidu 1. Giai h¢ phuong trinh
0,4x-0,9y =1,7

Loi giai
5x+6y=4

Nhan hai vé cia mdi phuong trinh véi 10 , ta duoc: ( )
4x-9y =17

Ta giai hé (1). Nhan hai vé ctia phuong trinh thir nhat véi 3 va nhan hai vé ctia phuong trinh thir hai
15x+18y =12
8x—18y =34
23x=46,suyra x=2.

voi 2, ta duoc hé:{ (2). Cong timg vé cta hai phuong trinh ctia hé (2) ta dugc

Thé x =2 vao phuong trinh thir nht ciia (1), ta dwoc 5-2+6y =4 hay 6y =—6,suyra y=—1.

Vay hé phuong trinh da cho c6 nghiém 1a (2;-1).

Vi du 2. Tim cac hé sd x, y trong phan tmg hoa hoc da dugc cin bang sau: 3Fe+x0, — yFe,0,.
Loi giai

Vi s6 nguyén tir cia Fe va O & ca hai vé cua phuong trinh phan tmg phai bang nhau nén ta c6 hé

L [3=3y y=b
phuong trinh hay . Gidi hé nay ta dugc x=2,y=1.
2x=4y x=2y.

Vidu 3. Timhaisé a va b dé dudong thang y =ax+b di qua hai diém 4(-2;—1) va B(2;3).
Loi giai

Puong thing y = ax+b di qua diém A(-2;-1) nén a(-2)+b=—-1 hay —2a+b=—1. Tuong tu,

duong thang y = ax+b di qua diém B(2;3) nén a-2+b=3 hay 2a+b=3.

—2a+b=-1

Tir d6, ta c6 hé phuong trinh véi hai anla a va b :
2a+b=3.
Cong timg vé hai phuong trinh ciia hé, ta dwoc 26 =2, suyra b=1.

Thay b =1 vao phuong trinh tht nhat, ta c6 —2a+1=—1, suy ra a =1. Vay ta c6 dudng thang
y=x+1I.

B. GIAI BAI TAP SACH GIAO KHOA

1.10. Cho hai phuong trinh: -2x+5y=7 (1); 4x-3y=7 (2)

Trong cac cap sb (2;0),(1;-1),(-1;1),(-1;6),(4;3) va (—2;-5), cap sb nao la:
a) Nghiém ctua phuong trinh (1)?

b) Nghiém ctia phudng trinh (2)?

¢) Nghiém ctia hé gdm phuong trinh (1) va phuong trinh (2)?

Loi giai



a) - Thay x =2;y =0 vao phuong trinh (1), ta co:
—2x+5y=(-2)-24+5-0=(—4)+0=—4#7 nén (2;0) khong phai l1a nghi¢ém cia phuong trinh (1).
- Thay x =1;y =—-1 vao phuong trinh (1), ta co:

—2x+5y=(-2)-1+5-(-1)=(-2)-5=-7#7 nén (1;—1) khong phai Ia nghiém ctia phuong trinh
).

- Thay x=-1;y =1 vao phuong trinh (1), ta co:
2x+5y=(-2)-(-1)+5:-1=24+5=7 nén (-1;1) 1a nghiém cua phuong trinh (1).
- Thay x =-1;y =6 vao phuong trinh (1), ta co:

2x+5y=(-2)-(-1)+5-6=2+30=32 %7 nén (—1;6) khong phai la nghi¢ém cta phuong trinh
@).

- Thay x =4;y =3 vao phuong trinh (1), ta co:
—2x+5y=(-2)-4453=-8+15=7 nén (4;3) la nghi€ém cua phuong trinh (1).
- Thay x =-2;y =-5 vao phuong trinh (1), ta co:

2x+5y=(-2)-(-2)+5-(-5)=4-25=-21#7 nén (-2;-5) khong phai Ia nghiém ctia phuong
trinh (1).

Vay cip sb 12 nghiém cua phuong trinh (1) 1a (=1;1) va (4;3).

b) - Thay x =2;y =0 vao phuong trinh (2), ta co:

4x-3y=4-2-3-0=8-0=8+#7 nén (2;0) khong phai 1a nghiém cua phuong trinh (2).

- Thay x =1;y=-1 vao phuong trinh (2), ta co:

4x-3y=4-1-3-(-1)=4+3=7 nén (1;-1) 1a nghiém cua phuong trinh (2).

- Thay x =-1;y =1 vao phuong trinh (2), ta cé:

4x-3y=4-(-1)-3-1=-4-3=-7%7 nén (—1;1) khdng phai 1a nghi¢m cua phuong trinh (2).
- Thay x =-1;y =6 vao phuong trinh (2), ta co:

4x-3y=4-(-1)-3-6=-4-18=-22#7 nén (-1;6) khong phai la nghiém cta phuong trinh (2).
- Thay x =4;y =3 vao phuong trinh (2), ta co:

4x-3y=4-4-3-3=16-9=7 nén (4;3) la nghiém ctua phuong trinh (2).

- Thay x =-2;y =-5 vao phuong trinh (2), ta c6:

4x-3y=4-(-2)-3-(-5)=-8+15=7 nén (-2;-5) la nghiém cia phuong trinh (2).

Vay cip s6 1a nghiém ctia phuong trinh (2) 1a (1;-1),(4;3) va (=2;-5).

c) Ta thdy cap sé (4;3) 1a nghiém chung ctia phwong trinh (1) va phuong trinh (2).

Do d6, nghiém cua hé gém phuong trinh (1) va phuong trinh (2) 1a cdp s6 (4; 3).



1.11. Giai cac hé phuong trinh sau bang phuong phéap thé:

2x—y=1 0,5x-0,5y=0,5 x+3y=-2
a) b) c
x=2y=-1 L2x-1,2y=1,2 Sx—4y =128
Loi giai

a) Ttr phuong trinh tht nhit ta c6 y = 2x—1. Thé vao phuong trinh thir hai, ta dugc
x=2(2x-1)=-1,tacla x—4x+2=-1,suyra -3x=-3 hay x=1.Tudé y=2-1-1=1.

Vay hé phuong trinh da cho c¢6 nghiém 1a (1;1).
b) Chia hai vé ciia phuong trinh thir nhat cho 0,5 va chia hai vé ciia phuong trinh thtr hai cho 1,2 ta
duoc:
x—y=1 _. X . 1A , I X s
{ Tur phuong trinh thtr nhat ta c6 y = x —1. Thé vao phuong trinh thtr hai, ta dugc
X-y=
x—(x=1)=1Lt2%clax—x+1=1, suyra Ox=0. Ta thdy moi gia tri cia x déu thoa man hé thuc (2).
V61 moi gia tri tuy y cua x, gia tri tuong tng cua y dugce tinh boi (1).
Vay hé phuong trinh da cho c6 nghiém la (x;x—1) voi xR tuy y.
¢) Tir phuwong trinh tht nhit ta c6 x = -3y —2. Thé vao phuong trinh thi hai, ta dwoc
5(-3y—-2)—-4y=28,tacla —-15y—-10—-4y =28 ,suyra —19y =38 hay y=-2. Tu do
x=(-3)(-2)-2=4.
Vay h¢ phuong trinh da cho c6 nghiém 1a (4;-2).
1.12. Giai cac hé phuong trinh sau bang phuong phép cong dai s
Sx+7y=-1 b) 2x-3y =11 4x-3y=6
a c
3x+2y=-5 -0,8x+1,2y=1 0,4x+0,2y=0,8
Loi giai

a) Nhan hai vé ctia phwong trinh thtr nhat véi 3 va nhan hai vé ctia phuong trinh tht hai voi 5 , ta

$5x+2Ly=—3
uoQcC

. Trur timg vé hai phuong trinh ctia hé méi, ta dugc 11y =22 hay y=2.
15x+10y =-25

Thé y =2 vao phuong trinh thir hai ciia hé di cho, ta c6 3x+2.2=—5 hay 3x=-9,suyra x=-3.
Vay h¢ phuong trinh da cho c¢6 nghiém 1a (-3;2).

2x-3y=11

Cong tirng vé hai phuon
—2x+3y=2,5 e s P 8

b) Chia hai vé ciia phuong trinh thir hai véi 0,4 ta dugc: {
trinh ciia hé méi, ta dwoc Ox+0y =13,5 (1).

Do khong c6 gia tri nao cua x va y thoa man hé thirc (1) nén hé phuong trinh da cho v6 nghiém.

4x-3y=6

¢) Nhan hai vé ctia phwong trinh thtr hai voi 10 , ta duoc:
4x+2y =8



. . 2
Trur ting ve hai phuong trinh cia hé méi, ta duge -5y =-2 hay y = 5
x 2 . LA A e . 2 36 9
The y = 5 vao phuong trinh thir nhat cia hé da cho, ta c6 4x—3 i =6 hay 4x = 5 suy ra x = s

Vay h¢ phuong trinh da cho c6 nghi¢m la (%,%j .

1.13. Tim céc hé s6 x,y trong phan tg hoa hoc da dugc can bang sau: 4Al+ x0, = yAlL O,.
Loi giai

Vi s6 nguyén tir Al va O & ca hai vé ctia phuong trinh phan tmg bang nhau nén ta c6 hé phuong
y=2 y=2

4=2 , .
trinh Y hay 3 ,suyra 3 . Vaycach¢sod x, ycantimla x=3;y=2.
2x =3y X=—y x=—:2=3
2 2
. . ) . ax+by=1 . o
1.14. Tim a va b sao cho hé phuong trinh c6 nghiém 1a (1;-2).
ax+(b-2)y=3
Loi gidi
: o o [aleb ()=
H¢ phuong trinh da cho c6 nghiém 1a (1;—-2) nén ta co6
a-1+(2-b)-(-2)=3
a—-2b=1 a—-2b=1
Suy ra, y .
a+2b—-4=3 a+2b=17

Cong timg vé hai phuong trinh ciia hé méi, ta dwoc 2a =8 hay a=4.

. . . 3
Thé a =4 vao phuong trinh thtr nhat cia hé méi, tacd 4—-2b=1 hay 2b=3,suyra b= 5

Vay h¢ phuong trinh da cho c¢6 nghiém la (4;%} .

C. BAI TAP THEM
Céu 1. Xac dinh a va b dé d6 thi ciia ham s y =ax+b di qua hai diém 4 va B trong mdi

truong hop sau:
a) A(2;—2) va B(—1;3) b) A(—4;—2) va B(2;1)
¢) A(3;—1) va B(-3;2) d) 4(V3;2) va B(0:2)
Gisi
a) Vi A4(2;-2) thudc d6 thi nén 2a+b=-2

Vi B(-1;3) thudc dd thi nén —a+b =3. Ta c6 hé phuong trinh anla a va b



Vay véi a:—g, b:% thi d6 thi ham s6 y = ax+b di qua hai diém 4(2;-2) va B(-1;3).
b) Thay toa do cia A(-4;—-2) va B(2;1) vao y=ax+b

da+b=-2 |a=
=

ta co hé:
2a+b=2

3a+b=-1 ~ )

c) Tacod hé =
—3a+b=2 1

= :0
d) Ta co hé {*B“”’ 2@{a )

0a+b=2 b

Chu 2. Cho biéu thitc f(x)=ax’ +bx+4.Xéacdinh a, b ¢ f(2)=6, f(-1)=0.
Hudéng dén giai

a=-1;b=3.

Céiu 3. Giai cac hé phuong trinh sau bang phuong phép thé

4x+5y=3 Tx—=2y=1
a b)

x-3y=5. 3x+y=6
){5x+3y:1 d) x+y\/§:0
c

2x+y=-1 xN5+3y=1-45

Loi gidi

4x+5y=3 x=5+3y x=5+3y
1. = =

x-3y=5 4x+5y=3 4(5+3y)+5y=3

x=5+3y x=5+3y x=5+3-(-1)=2
e f— f—

17y =-17 y=-1 y=-1

Vay hé phuong trinh d3 cho cé nghiém la (x;y) =(2;-1).

Tx-2y=1 y=6-3x y=6-3x y=6-3x y=3
2. = = = =
3x+y=6 Tx-2y=1 7x—-2(6—-3x)=1 13x=13 x=1



Vay hé phuong trinh d3 cho c6 nghiém 1a (x;y) = (1;3).

{5x+3y:1 {y:—l—Zx {y:—l—2x
3. = =

2x+y=-1 Sx+3y=1 Sx+3(-1-2x)=1
y=—1-2x y=—1-2-(-4)=7

R P
x=—4 x=-4

Vay nghiém cuta hé phuong trinh da cho 1a (x; y) =(-4;7).

4 {x+yx/§—0 {x—y\/g {xz y\/g

= =
N543y=1-5  |x/5+3y=1-+/5

2 2
< B <
y= 145 __1_'_\/5

2 2

. -1
Vay hé phuong trinh da cho c6 nghiém 1a (x;y) = (%—%; ;\/g

Cau 4. Giai cac hé phuong trinh sau bang phuong phap cong dai sd.

) x=3y=1 b) 2x—y=3
a
2x+3y =11 x—y=1
){3x+4y=18 O Vx—+2y =1
c
4x-3y=-1 \/§x+3x/§y=4\/€
Loi giai

x-3y=1 3x=12 x=4 x=4
I. = = =
2x+3y =11 x=3y=1 4-3y=1 y=1

Vay hé phuong trinh da cho c6 nghiém 1a (x; y) =(4;1).

2x—y=3 x=2 x=2 x=2
2. = = =
x—y=1 x—y=1 2—-y=1 y=1

Vay hé phuong trinh da cho c6 nghiém 1a (x; y) =(2;1).

{3x+4y=18 {12x+16y:72 {25)/:75 {y=3
3. Rt Rt &

4x-3y=-1 12x-9y =-3 12x-9y=-9

Vay hé phuong trinh da cho ¢6 nghiém la (x;y) =(2;3).

53 +3y=1-45

|



4 [ Bx=2y=1 {ﬁx—zyﬁ {nynﬁ

\/7x+3\/7y 4[ \/gx+9y:12\/§<:> \/gx—Zy:\/E
Jrme
y=+2

Vay h¢ phuong trinh da cho c¢6 nghiém la (x;y) = (\/§ ;\/5 ).
Cau 5. Giai cac h¢ phuong trinh.
1 1 1 1

PR 2 o1
x_ —
? Z AR y3
—+—=5 +—-=1
X y x=2 y-1
Loi giai

1. PBiéu kién x4c dinh x =0,y =0.

l ,b= l , hé phuong trinh da cho tr¢ thanh
X Yy

a—-b=1 a=1+b a=1+b a=1+b
& & &
3a+4b=5 3a+4b=5 3(1+b)+4b=5 7b=2

Pit a=

1
. Khi do6 ta co ’lc
y

Vay h¢ phuong trinh da cho c¢6 nghiém 1a (x;y) = %,%j .

2. biéu kién x4c dinh x %2,y #1.

1 b= b , hé phuong trinh da cho tr¢ thanh

x=2 y—1’

bat a=

a—-b=2 a=2+b a=2+b a=2+b a=
3 &

R P P
2a+3b=1 |2Q2+b)+3b=1 |5h=-3 h=-2

Twr 6 thay vao ta tim dugc a 5 (nhan)

Vay h¢ phuong trinh da cho c¢6 nghiém 1a (x;y) = (179 zj

5 b=-

-]

y=7
Jox—212 =2



3. Didu kién xac dinh x# 0,y #0.

bat a= l, b= l , hé phuong trinh da tré thanh
X

y
da+4b=3 da+4b=3  [20a+20b=15 [4b=1
1 1 2 &= <~ Pt
carcb=" [Sav6b=4" [20a+24b=16" [20a+205=15
I 1
2= 4 1 =N 411 Khi d6 ta c6 )lc | @{ ) (nhan)
20a+20-—=15 a=— = Y=

Vay h¢ phuong trinh da cho c6 nghiém 1a (x;y) =(2:;4).
Cau 6. Cho h¢ phuong trinh:

x+ay=1
—ax+y=a

a) Chirng minh h¢ luén luén c6 nghiém duy nhat véi moi a.

b) Tim a d hé c6 nghiém (x;y) sao cho x<1; y<I

Giai
a) Taco voi a#0 thi
_ 2a
x+ay=1 ax+a2y=a x+ay:1 y_a2+1
& & , = ,
—ax+y=a —ax+y=a (1+a )y=2a _l—a
a’+1

V6i a=0 thi hé c6 nghiém (1,0)

2
Vay v6i moi a hé c6 nghiém duy nhét(x;y) = (1_612_8.]

a’+1"a* +1
, 1—02 2 2 2
b) Taco x<1< 1<1<:>1—a <a+le2a°>0a#0
a’+
Za 2 2
y<le— 1<1<:>2a<a +le(a-1) >0 a=l
a’+

Vay voi a#0 va a#1 thi hé co nghiém (x; y) sao cho x<1; y<I.
Cau 7. Cho h¢ phuong trinh

{(a+1)x—y:3

ax+y=a



a) Giai hé voi a=—/2
b) Xéac dinh a dé hé c6 nghiém duy nhét thoa man diéu kién x+y >0
Giai

3—J5_2+2J5J

1-2J2 7 1-242

b) Cong hai vé ctia hai phwong trinh ta dugc:

a) Hé c6 nghiém duy nhat (

(2a+1)x=a+3

P 1 + 2 2
Néu a #—— thix=a 3,tf1d(’)y:a—ax=a—a +3a:a 2a
2 2a+1 2a+1 2a+1

a+3 a’-2a

2a+1 2a+1

. 1 : ; .
Vay voi a # > thi hé c6 nghiém duy nhat ( J . Khi @6

a+3 a*-2a da*-a+3
X+y= + =
2a+1 2a+1 2a+1




BAI 3. GIAI BAI TOAN BANG CACH LAP HE PHUONG TRINH

A.CAC ViDU
Nhan xét. cac bude giai mot bai toan bang cach lap hé phwong trinh:

Budc 1. Lap hé phuong trinh:

- Chon 4n sb (thudng chon hai an s) va dat diéu kién thich hop cho cac an sb;
- Biéu dién cac dai lugng chua biét theo 4n va céc dai lugng da biét;

- Lap hé phuong trinh biéu thi méi quan hé giita cac dai luong.

Budc 2. Giai hé phuong trinh.

Budc 3. Tra 101: Kiém tra xem trong cac nghiém tim dugc ctia hé phuong trinh, nghiém nao thoa
man, nghiém nao khong thod man di€u kién cua an, roi két luan.

Vidu 1. Tim hai sé ty nhién c6 téng bang 1 006, biét rang néu Iy sb 16n chia cho sé nho thi duoc
thuong 1a 2 va so du la 124 .

Loi gidi
- Goi hai s6 can tim 1a x va y, trong 6 x < y . S du trong phép chia y cho x 1a 124 nén x > 124

. Vay diéu kién ctia hai an 13 x,y € N va 124 < x < y. Tong hai s6 bang 1006 nén ta c6 phuong
trinh x+ y =1006.

Khi chia y cho x ta dugc thuongla 2 , du 124 nén ta c6 phuong trinh y =2x+124.

x+y=1006 (1)

Do d6, ta c6 hé phuong trinh
 PRTOnS {y=2x+124 (2)

- Giai h¢ phuong trinh:

Tir (2) thé y =2x+124 vao (1), ta dugc 3x+124=1006 hay 3x =882, suy ra x =294.
Tur d6 ta dugc y=2.294+124="712.

- Céc gid tri x =294 va y =712 thoa man céac diéu kién ctia an.

Vay hai sb can tim 1 294 va 712.

Vi du 2. Hai d6i cong nhan cung lam mot doan dudng trong 24 ngay thi xong. Mbi ngay, doi I lam
duoc nhicu gap ruoi doi II. Hoi néu [am mot minh thi moi doi lam xong doan duong dé trong bao
lau? (Gia st nang suat ciia moi doi 1a khong doi).

Loi gidi
- Goi x 12 s0 ngay dé doi I hoan thanh cong viéc néu lam riéng mot minh; y 1a so6 ngay dé doi 11
hoan thanh cong viéc néu lam riéng mot minh. Dicu kién: x>0 va y >0.

.. . 1 ) ) 1 .
Moi ngay doi I [am dugc — (cong viéce) va doi II [am duge — (cong viée).
X Y



M6i ngay doi I lam duoc nhiéu gip rudi d6i I nén ta c6 phuong trinh 1 =15 A hay
X y

(1)-

3.
2

131
x 2y

Hai d6i lam chung trong 24 ngay thi xong cong vi¢c nén moi ngay, hai doi lam chung thi dugc —

(cong viée). Ta

131
. N | \ . 1A ) 2y
c6 phuong trinh —+—=— " (2). Tir (1) va (2), ta c6 hé phuong trinh (I)
Xy 11
x y 24
-Néu ddt u=— va v=— thi ta co hé phuong trinh bac nhat hai an méi 1a u va v : (II)
X y
3
U=—v 3
o)
u+v=L (4)
24
Giai h¢ (I): Théu—év vao phuong trinh (4), ta dugc 3v+v—L ha év—L suy ra v—L
e (U): > p g > 5 o Y2 2’ y 60"
Do do uzév:é-L:L.
2 260 40

1 1
Twr do, ta co6: u=—=— suyra x=40;v=l=L suy ra y =60.
x 40 y 60

- Céc gia tri tim dugc cua x va y thoa man dicu kién cua an.

Tra 16i: Néu 1am mot minh thi doi I 1am xong doan duong d6 trong 40 ngay, con doi II 1am xong
trong 60 ngay.

B. GIAI BAI TAP SACH GIAO KHOA
1.15. Tim sb tu nhién N c6 hai chit s, biét rang tong ctia hai chir sb d6 bang 12 , va néu viét hai
chit s6 do theo thur tu ngugc lai thi duge mot s6 16n hon N 1a 36 don vi.

Loi giai
Goi sb can tim 1a E(a,beN*;O<a<b<10).
Téng cua hai chir s bang 12 néntacd a+b=12. (1)
Sé ban dau 1a ab=10a+5b.
Khi dbi chd hai chit s6 thi ta duge s6 méi 1a ba =10b+a.

S6 méi 16n hon sb cii 36 don vi nén ta c6 phuong trinh



10a+b+36=10b+a hay 9b—9a =36,suyrab—a=4 (2). Tur (1) va (2), ta c6 hé phuong

a+b=12
trinh .
b-—a=4

Trir timg vé hai phuong trinh ctia hé¢ méi, ta dugc 2a =8 hay a =4 (thoa man diéu kién).

Thay a =4 vao phuong trinh thir nhat ciia hé, ta c6 4+b =12, suy ra b=12—4 =8 (thoa man diéu
kién).

Vay sb can tim 1a 48.
1.16. Piém s6 trung binh ctia mot van dong vién bin siing sau 100 1an ban 1a 8,69 diém. Két qua cu
thé dugc ghi trong bang sau, trong do c6 hai 6 bi mo khong doc dugce (danh dau "?"):

Piém sé cla mdi ldn ban 10 9 8 7 6

Sa I4n ban 25 42 ? 15

Em héy tim lai céc s6 bi mo trong hai 6 do.
Loi giai
Goi s thtr nhat bi mo 1a x, s6 thir hai bi mo 1a y(x >0,y >0).
S6 1an ban 1a 100 nén ta co: 25+42+x+15+ y =100 hay x+y=18.(1)

Diém sd trung binh ctia mdt van dong vién ban sung sau 100 1an ban 1a 8,69 diém nén ta c6 phuong
trinh:

10.25+9.42+8x+7.15+6y =100.8,69

2504378+ 8x+105+6y =869 < 8x+6y =136 <> 4x+3y =683 (2)
Tir (1) va (2), ta c6 hé phuong trinh: 4 7 =1 (1)
U (1) va (2), ta co hé phuong trinh: .

Patong 4x+3y =68

3x+3y=54

Nhan hai vé ctia phuong trinh thir nhat véi 3 , ta dugc: .
4x+3y =068
Trir timg vé hai phuong trinh ctia hé méi, ta duge —x =—14 hay x =14 (théa man diéu kién).

Thé x =14 vao phuong trinh thir nhat cta hé (I), ta co 14+ y =18 suyra y =4 (théa man diéu
kién).

Vay s6 thir nhat bi mo 13 14, s6 thir hai bimo 1a 4 .

1.17. Nam ngoai, hai don vi san xuat nong nghiép thu hoach dugc 3600 tin thoc. Nam nay, hai don
vi thu hoach dugc 4095 tan thoc. Hoi ndm nay, mdi don vi thu hoach dugc bao nhi€u tan thoc, bict
rang nam nay, don vi thir nhat lam vuogt mtc 15% , don vi thir hai lam vugt mic 12% so voi nam
ngoai?

Hay dung may tinh cdm tay dé kiém tra lai két qua thu duoc.
Loi giai

Goi s thoc cuia hai don vi thu hoach duoc trong ndm ngoai lan luot 14 x, y (tin thoc) (x, y > 0).



Nam ngoai, hai don vi san xuat néng nghiép thu hoach dwogc 3600 tan thoc nén ta c6 phuong trinh
x+y =3600 (tan thoc) (1) .

Niam nay doi thir nhat lam vuot mic 15% so voi nim ngoai nén nam nay doi s& thu hoach duoc
115%x =1,15x (tan thoc).

Doi thir hai lam vuot mirc 12% so voi nam ngoai nén ndm nay doi s€ thu hoach dugc
112%y =1,12y (tan thoc).

Nén nam nay hai doi thu hoach dugc 4095 tin thoc, ta co phuong trinh 1,15x+1,12y =4095 (2)
(tan thoc).

x+y=3600

Tu (1) va (2), ta ¢6 hé phuong trinh: .
(Dva @) 7P 8 {1,15x+1,12y:4095

Ttr phuong trinh thtr nhat ta co y =3600—x . Thé vao phuong trinh thir hai, ta duoc
L15x+1,12(3600— x) = 4095, tirc 1a 0,03x +4032 =4095.

Suy ra 0,03x =63 hay x=2100 (théa man diéu kién).
T dé y=3600—2100=2415 (théa man diéu kién).
Vay ndm nay doi thir nhat thu hoach duoc 2415 tan thoc, doi thir hai thu hoach dugc 1680 tan thoc.

1.18. Hai nguoi tho ciing lam mét cong viéce trong 16 gio thi xong. Néu nguoi thir nhat lam trong 3
g10 va nguoi thir hai lam trong 6 gio thi chi hoan thanh dugc 25% cong viéc. Hoi néu lam riéng thl
moi nguoi hoan thanh cong viéc trong bao 1au?

Loi gii
Goi x (gid) va y (gio) 1an luot 14 thoi gian dé nguoi thir nht va nguoi thir hai mot minh hoan thanh

cong viéc. (x>16,y >16).

. . ; 1 .

Trong 1 gio, nguoi thir nhat [am duge — (cong viée).
X

oy e Tt 1A | RN A
Trong 1 gid, nguoi thir hai lam dugc — (cong vige).

o et 1, . n
Trong 1 gio, ca hai nguodi lam dugc —+— (cong viéce).

Xy

C4 hai nguoi cung lam s€ hoan thanh cong viéc trong 16 gio nén ta ¢6 phuong trinh 16(l+lj =1
Xy

hay ~+- =~ (1)
x y 16

Ngudi thir nhat 1am trong 3 gio, nguoi thir hai 1am trong 6 gio thi hoan thanh 25% cong viée (hay
1

— cdng viéc) nén ta cd phuong trinh 3-l+6-l L hay 1,1 1 (2).

4 X y 4 X y 1



— =
16
Tu (1) va (2), ta c6 h¢ phuong trinh: {
_+2._:_
x y 12
1
I 1 u+v=—
bit u =—;v=—. Khi d6 hé phuong trinh tr¢ thanh:
X y u+2v=—
12

Trir timg vé hai phuong trinh cta hé méi, ta duge 2v—v = é—% hay v= % .

Thé v= €L vao phuong trinh thir nhat ciia hé (I), ta c6 u+v = L suyra u = 1 )
48 16 24

-Véiu= 1 thi 1 = % ,suy ra x =24 (thoa man diéu kién).
X

1 A
-Véi v=— thi L = 4LS’ suy ra y =48 (thdéa man dicu ki¢n).
y

Vay néu 1am riéng, ngudi thir nhat hoan thanh cong viéc sau 24 gio va ngudi thir hai hoan thanh
cong viéc trong

48 gio.
C. CAC DANG TOAN

DANG 1. TOAN VE QUAN HE GIUA CAC SO

1. Phuong phap giai
Biéu didn s6 c6 hai chit sé: ab=10a+b
a 1a chir s6 hang chuc: 0<a<9, ae N

b1a chir s6 hang don vi: 0<bh<9, beN

_ Bidu di2n sb c6 ba chit s6: abc =100a+10b+ ¢

a 1a chir sO hang tram, b 1a chit s6 hang chuc va ¢ 1a chir so hang don vi.
2. Cacvidu

Vi du 1. Tim hai s ty nhién, biét rang tong ctia chung bang 1006 va néu ldy s 16n chia cho sé nho
thi duoc thuong 14 2 va sb du 1a 124.

Giai

Goi hai s6 tu nhién can tim 12 x, y (x 1a 56 16n). Theo dé bai ta c6 hé phuong trinh:




x+y=1006 (1)
x=2y+124 (2)

Thay (2) va (1): 3y+124 =1006 <> y = 294

Tudo x=172.
Vay hai s6 tu nhién can tim 1a 712 va 294.
Vi du 2: Tong cac chit s ciia mot s6 13 ¢ hai chit s6 bang 6. Néu thém vao s6 d6 18 don vi thi sb
thu duoc ciing viét bang cac chir sb d6 nhung theo thir tr nguoc lai. Hay tim s do.
Giai:
Goi chir sb hang chuc la x, chir ) hang donvila y:
0<x,y<9, x,yeN
Theo dé bai ta co:
{x +y=6 {x +y=6
=

Xy +18=x 10x+y+18=10y+x

xX+y=6 xX+y=6 x=2
fe— R R

Vay sb can tim 1a 24.

DANG 2: TOAN LAM CHUNG CONG VIEC

1. Phuwong phap giai
e Toan lam chung cong viéc c6 ba dai luong tham gia toan bd cong vice, phén lam viéc
trong mot don vi thoi gian (ning suét), thoi gian.
1. Ning suét 1am viéc: dua vé mot don vi thoi gian (chang han: 1 ngay, 1 gio, ...)

KAl ans 1y A ‘A § It e Ae o x a1 1 1. ‘A
Néu mot doi lam xong cong viéc trong x ngay thi mot ngay doi d6 lam dugc — cong vige.
X

Xem toan bd cong viéc 1a 1.
2. Cacvidu

, . e 7 \ 5 \ A A A r r 1 4 [N A A A ,
Vi du 1. Hai vdi nudc cung chdy vao mét bé can (khong cé nudce) thi sau 4§ gio day bé. Neéu luc

A 3 5 e ’ A \ LY 7. 5 A e ’ . 3 6 LY ~ rr 3A
dau chi m¢ voi tht nhat va 9 gio sau méi mo thém voi thr hai thi sau 3 gi0 nlta moi day

bé. Hoi néu ngay tir ddu chi mo voi tha hai thi sau bao 1au moi day bé?
Giai:
4 . 24 .
Taco 4— gio= — gio.
5 8 5 &
Goi x (gio) 1a thoi gian dé voi thir nhat chay day bé (x>0); y (giod) 1a thoi gian dé voi thir
hai chay dy bé (y > 0).

Trong mot gid voi thir nhat chdy duoc 1 bé, voi thir hai chdy dugc — bé.
x y

Hai voi cung chay day bé sau % gio nén 1 giod ca hai cung chay duogc % bé. Ta c6 phuong

trinh :




I 1 5
e (1)
x y 24

Trong 9 gid, voi thir nhét chay duoc 2 bé va g g10, hai voi cung chay dugc g(lJrl] bé
X Xy

nén ta c6 phuong trinh : 2+é(l+lj =1 (2
x S\{x vy

Tur (1) va (2) ta c6 hé phuong trinh :

bat uzl,yzl.Tacéhé:

X y
u+v=— ) u:i _12
24 o e 2 {x—
9u+g(u+v):1 Slu+6v=>5 v:% y=38

Vay néu ngay tir dau chi mé voi thi hai thi sau 8 gio s& day bé.
Vidu 2. Hai nguoi tho cing 1am mét cong viée trong 16 gio thi xong. Néu nguoi thir nhat lam 3
gid va ngudi thir hai 1am 6 gio thi chi hoan thanh dugc 25% cong viéc. Hoi néu 1am riéng thi mdi
nguoi hoan thanh cong viéc do6 trong bao lau ?
Giai :
Taco 25% = 1 .
4
Goi x (gio) 1 thoi gian ngudi thir nhat hoan thanh cong viéc (x>0) ; y (gio) la thoi gian nguoi thir
hai hoan thanh xong cong viéc ( y> 0) .
. . ; . . . 1
Trong 1 gio nguoi thtr nhat hoan thanh duogc l cong viéc, nguodi thr hai hoan thanh dugc — cong

X y
viéc.

. o ia A A Ay T w a1 1 ‘A
Hai nguoi cung lam cong viée trong 16 gio thi trong mot gio hai nguodi cung lam duoc 6 cong viéc.

+

Ta c6 h¢ phuong trinh :

1
y
6
+_
y

% |w % |~

Giai h¢ phuong trinh ta dugc x =24;y=48.

Vay néu 1am riéng thi nguoi thir nhat hoan thanh cong viéc trong 24 gid va nguoi thi hai hoan thanh
cong viéc trong 48 gio.

Vi du 3 : Néu hai voi nudc cing chday vao mot bé nude can (khong cé nudc) thi bé s& day trong 1

gid 20 phat. Néu mé voi thir nhét trong 10 phuat va voi thar hai trong 12 phit thi chi duoc % bé
nude. Hoi néu mé riéng timg voi thi thoi gian dé mdi voi chay day bé 1a bao nhiéu ?

Gidi :
Tacod: 1 gio 20 phat = 80 phut.



Goi x (phut) 1a thoi gian voi thir nhat chay riéng mot minh day bé va y (phut) 1a thoi gian voi thir
hai chay riéng mot minh ddy bé (x, y> O) .
. £ x : : |
Trong mdt phut voi thur nhat chay duoc 1 bé va voi thur hai chay duge — bé.
X y

Ta c6 h¢ phuong trinh :

1 1 1

— =

x y 80

10 12 2

- =

x y 15
Giai h¢ phuong trinh ta dugc x =120, y =240.
Vay voi thir nhit chay day bé trong 120 phit (2 gid) va voi thir hai cha day bé trong 240 phit (4
gio).
Vi du 4: Hai d6i xe chd cat dé san lap mot khu dat. Néu hai d6i cung 1am thi trong 18 ngay xong
cong viéc. Néu doi thir nhét 1am trong 6 ngay, sau d6 doi thi hai lam tiép 8 ngay nita thi duoc 40%
cong viéc. Hoi mdi doi 1am mot minh thi bao 1au xong cong viéc ?

Loi gidi

Goi thoi gian dé d6i mot 1am mot minh xong cong viée 1a x (ngay).

Goi thoi gian dé doi hai 1am mot minh xong cong viéc 1a y (ngay).

: 1 A
Mot ngay doi mot lam dugc — (cong viéc).
X

Mot ngay doi hai lam duoc 1 (cong vigce).
Y

Ta c6 h¢ phuong trinh:
I 1 1 1 1
—_—t—=— _ =
x y 18 x 45 x =45
= =
6.8 2 JL_1 [»r=30
x y 5 y 30

Vay doi mot lam 45 ngay va doi hai lam 30 ngay.
Vi du 5. Hai voi nudc cing chay vao mot bé thi sau 4 gid 48 phut bé day. Néu voi I chay trong 4 gio,

. . C 3 .. X .. N
voi Il chay trong 3 gio thi ca hai voi chay duoc 2 bé. Tinh thoi gian moéi voi chay mdt minh day beé.
Loi gidi

L4 s 24
Ta c6 4 gio 48 phut bang 5 gi0.
Goi thoi gian voi mot chay day bé 1a x gio (x> 0).

Goi thoi gian voi hai chay day bé 1a y gio (¥ >0).



T |
Mot gio voi mot chay dugc — bé.
X

. S |
Mot gio voi hai chdy dugc — bé.

y
Ta c6 hé phuong trinh:
oS (1_1t
x y 24 x 12 x=12
= =
3,43 L. y=8
x y 4 y 8

Vay thoi gian voi mot chay dy bé 1a 12 gid va voi hai chay day bé 1a 8 gio.

DANG 3. LOAI TOAN CHUYEN PONG

1. Phuwong phap gidi :
- Toan chuyén dong co ba dai lugng tham gia vao 1a: van tdc, thoi gian, quing duong.
- Goi v 1a van toc, ¢ 1a thoi gian di duoc, s 13 quing dudng di duoc, ta co: S =vr.
2. Cacvidu
Vidu 1. Mot 6 t6 di tr 4 va du dinh dén B lac 12 gio trua. Néu xe chay vdi van tdc 35km/ h thi
s& dén B cham hon 2 gio so voi du dinh. Néu xe chay véi van toc 50km / h thi s& dén B sém hon
1 gio so voi dy dinh. Tinh d6 dai quing duong AB va thoi diém xudt phat cia 6 t6 tai 4.

Giai
Goi x (km) 13 d6 dai quang duong AB va y (gid) 1a thoi gian du dinh di dé dén B dung luc 12 gio
trua (x,y >0). Thoi gian 6 to dén B khi chay v6i van toc 35km/h 1a y+2 néntacd : x=35(y+2)
(1)
Thoi gian 6 t6 dén B khi chay véi van toc 50km /h 1a y—1 nén x = SO(y —1)

()
T (1) va (2) ta ¢6 h¢ phuong trinh :
x=35 ( v+ 2)
x=50 ( y— 1)

Giai hé phuong trinh ta c6 nghiém (x,y) = (350; 8) .
Vay AB =350km , 6 to xuét phat tir 4 lac 4 gid sang.
Vi du 2. Hai vt chuyén dong déu trén mot dudng tron dudng kinh 20cm , xuét phat cing mot lac, tir
cing mot diém. Néu chuyén dong cung chiéu thi cr 20 gidy chung lai gip nhau. Néu chuyén dong
nguogc chiéu thi ¢t 4 gidy ching lai gip nhau. Tinh van tdc ctia mdi vat.

Giai
Goi vén tbc cua hai vt 1an lugt 1a x (cm/s) va y (em/s) (x> p >0).
Khi chuyén dong cung chiéu, cit 20 gidy chung lai gip nhau, nghia la quing dudng ma vat di nhanh
hon di dugc trong 20 gidy hon quang duong vat kia cling di trong 20 gidy la ding 1 vong
(: 20z cm) . Ta c¢6 phuong trinh 20(x—y) =207 (1)
Khi chuyén dong nguogc chiéu, ctt 4 gidy chung lai gip nhau, nghia 13 téng quing dudng hai vat di
dugc trong 4 gidy la ding mot vong. Ta c6 phuong trinh 4(x+y) =207 (2)
Tu (1) va (2) ta c6 h¢ phuong trinh :




{20(3(—)2)22072' {x—y:;z' {x:?ﬁz‘

< &
4(x+y)=207 x+y=57 y=2r
Vay van toc ctia mdi vat1a 3zcm/s va 2zem/s.
Vi du 3. Mdi ngay ba ctia ban An chd ban 4y tir nha dén truong mat 30 phut. Vi hém nay 1a ngdy thi
tuyén sinh nén ba ban 4y mudn con minh dén truong sém hon, do d6 6ng iy da ting vén tdc xe 1én
15(km / h) va dén sém hon thudng ngay 1 10 phut. Hoi quang dudng tir nha ciia ban An dén truong
1a bao nhiéu km ?

Giai

Goi van tdc xe thuong ngay 1a x(km/h),x >0; Quing dudng tir nha cia ban An dén truong la

y(km)(y > 0) Theo dé ta co6 phuong trinh b % .

X
Do ba ban An tang van toc 1én 15(km / k) va dén sém hon 10 phut nén ylSZ%'
X+

X_l
oz 1A X x 2 x=30
Ttr do ta co6 hé phuong trinh =

y _1 y=15.
x+15 3

Vay quing duong tir nha cta ban An d&én trudng 13 15 km.

Vi du 4. Mot 6 t6 di quang dudng AB vé6i van tée 50km / h 16i di tiép quing duong BC véi van tde
45km /| h . Biét quang duong tong cong dai 165 km va thoi gian 6 t6 di trén quing dudng AB it hon
thoi gian di trén quang duong BC 1a 30 phut. Tinh thoi gian 6 t6 di trén mdi doan duong.

Loi gii
Goi thoi gian 6 t6 di trén mdi doan duong lan luot 13 x, v(x,y >0, don vi: gio).

D6i 30 phut = 0,5/ . Theo dé bai, ta c6 hé phuong trinh

y=2.

50x+45y =165 x=1L5
=
y—x=0,5

Vay thoi gian 6 to di hét quang duong AB 1a 1,5 gid. Thoi gian 6 t6 di hét quang duong BC 1a 2
gio.
Vidu 5. Mot 6t6 du dinh di tir 4 dén B trong mot thoi gian nhat dinh. Néu xe chay mdi gio
nhanh hon 10 km thi dén noi sém hon du dinh 3 gio, con néu xe chay cham lai moi gio 10 km thi
dén noi cham mit 5 gi0. Tinh van tdc cta xe ltc ban dau, thoi gian du dinh va chiéu dai quang
duong AB.

Loi gii
Goi x(km/h) 13 van toc 6 t6 luc ddu (x >10), va y (h) 1a thoi gian 6 t6 du dinh di tir 4 dén B
(y>0)

Theo hai ra ta c6 h¢ phuong trinh



(x+10)(y-3)=xy -3x+10y =30 x =40
< =
(x-10)(y+5)=xy 5x—10y =50 y=15

Vay van toc xe lac dau 1a 40km / h . Quing duong AB dai 40-15 = 600km .

DANG 4. CAC DANG KHAC

Vidu 1. Giai bai toan ¢ sau
Quyt, cam muoi bay qua tuoi
Dem chia cho m{t trdm ngudi cung vui.
Chia ba mdi qua quyt rdi
Con cam mdi qua chia muoi vira xinh.
Tram ngudi, trim miéng ngot lanh.
Quyt, cam mdi loai tinh ranh 1a bao ?

Giai
Goi s6 lugng quyt, cam lan luot 1a x, y (x,y > 0)
1 . x+y=17 x=10
Ta c6 hé phuong trinh :
3x+10y =100 y="T

Vay s6 quyt 1a 10 qua va cam 1a 7 qua.
Vi du 2. Tinh d6 dai hai canh goc vudng ctia mot tam giac vudng, biét rang néu ting mdi canh 1én 3
cm thi dién tich tam giac d6 sé ting thém 36cm”, va néu mot canh giam di 2 cm, canh kia giam di 4
cm thi dién tich cua tam giac gidm di 26cm” .

Giai
Goi hai canh goc vuong cua tam giac vuong la x (cm) va y (cm) (x >0,y> O) thi dién tich tam giac

la lx
2
Néu ting mdi canh 1én 3 cm thi dién tich tam giac 1a %(x +3)(y+3), ta c6 phuong trinh :
1 1
5(x+3)(y+3):§xy+36 (1)

Néu mét canh giam di 2cm, canh kia giam di 4 cm thi dién tich tam giac la %( x=2)(y—4). Khi @6
tacod:

1 1

5(x—2)(y—4)=§xy—26 2)

Tu (1) va (2) ta c6 h¢ phuong trinh :

1 1

E(x+3)(y+3):5xy+36 (x+3)(y+3)=xy+72 x4y =2l =9
1 1 < 2 4)= 52 ” < =12
~(x=2)(y-4)=5x-26 (x=2)(y=4)=x a

2 2

Vay d6 dai hai canh goc vuong cua tam giadc vudng 1a 9cm va 12 cm.

Vi du 3. Nha Lan c6 mdt manh vuon tréng rau cai bap. Vuon duge danh thanh nhiéu ludng, mdi
ludng trong cing mot sd cdy cai bap. Lan tinh rang: Néu ting thém 8§ ludng rau, nhung mdi lubng

2x+y=30

trong it di 3 cay thi sd cdy toan vuon it di 54 cay. Néu giam di 4 ludng, nhung mdi ludng trong ting
thém 2 cay thi sb rau toan vuon s& ting thém 32 ciy. Hoi vudn nha Lan trdng bao nhiéu cdy rau cai
bap? (S6 cdy trong cac ludng nhu nhau).




Gidi :
Goi X (lubng) 12 s6 ludng ctia vuon nha Lan va ' (cdy) la sé cdy trong mbi ludng (x,y >0 va X,y
nguyén). Khi d6 sé cay bap cai toan vuon 1a xy (cay). Néu ting thém 8 ludng rau va mdi luéng trong

it di 3 cay thi sd cdy trong vuon la (x + 8)()/ —3) , ta c6 phuong trinh :
(x+8)(y—3)=xy—54 (1)
Néu giam di 4 ludng va ting thém 2 cdy & mdi ludng thi sb ciy trong vuon la (x —4)( y+ 2) . Khi
dotaco:
(x—4)(y+2):xy+32 (2)
Tur (1) va (2) ta c6 hé phuong trinh :
(x+8)(y=3)=wy-54 _ [3r+8y=-30
(x—4)(y+2) =xy+32 {2x—4y =40
Gidi hé tadugc: x=50; y=15.
Vay vuon nha Lan trong 50.15=750 céy bap cai.

Vi du 4. SO tién mua 9 qua thanh yén va 8 qua tao rung thom 1a 107 rupi. SO tién mua 7 qua thanh
yén va 7 qua tdo rimg thom 1a 91 rupi. Hoi gid moi qua thanh yén va moi qua tdo la bao nhiéu rupi ?
Giai
Goi ¥ (rupi) 1a gia mdi qua thanh yén va ¥ (rupi) 1a gia mdi qua téo ring thom (x, y> 0) .

9x+8y =107
Tx+7y =91
Gidi hé tadugc: x=3; y=10.

Ta c6 h¢ phuong trinh : {

Vay mdi qua thanh yén gia 3 rupi va mdi qua tio rimg thom gia 10 rupi.
Vi du 5. Piém s6 trung binh ctia mdt van dong vién ban sung sau 100 1an bén 1a 8,69 diém. Két qua
cu thé duoc ghi trong bang sau, trong d6 c6 hai 6 bj mo khong doc dugc (danh dau *) :

Dbiém sb cua rpSi lan 10 9 8 7 6
ban
S6 1an ban 25 42 * 15 *

Em héy tim lai cac sd trong s6 do.
Giai :
Goi ¥ 1a 56 thu nhat, » 14 s6 tht hai (x,y > 0)
Ta c6 hé phuong trinh :
{25+42+x+15+y=100 @{x+y:18 <3{x=14
10.25+9.42+8.x+7.15+6.y=100.8,69  |8x+6y =136
Vay s6 thir nhét 1a 14, s6 thir hai 1a 4.

y=4

Vi du 6. Mot ngudi mua hai loai hang va phai tra tong 2,17 triéu dong, ké ca thué gia tri gia tang
(VAT) véi mirc 10% ddi véi loai hang thi nhat va 8% dbi véi loai hang thtr hai. Néu thué VAT la
9% ddi véi ca hai loai hang thi nguoi d6 phai tra tong 2,18 triéu dong. Hoi néu khong ké thué VAT
thi ngudi d6 phai tra bao nhiéu tién cho mdi loai hang ?

Giai
Goi X (triéu dong) 1a sb tién phai tra cho loai hang thir nhat va y (triéu dong) 1a sb tién phai tra cho
loai hang thir hai néu khong ké thué VAT. Khi d6, s6 tién phai tra cho loai hang thtr nhét, (ké ca thué



VAT 10%) la %x tridu ddng, loai hang thir hai, (ké ca thué VAT 8%), 1a % y tridu ddng. Ta cé

phuong trinh :

110 108
O 108 517 hay L1x+1,08y=2,17.
100" 1007 y Y

Khi thué VAT 14 9% cho ca hai loai hang thi s6 tién phai tra 1a :
109

Tog (¥ + ) =218 hay 1,09x+1,099 =2,18.

Ta c6 h¢ phuong trinh :
Llx+1,08y =2,17

{1,09x+1,09y =2,18
Giai h¢ tadugec: x=0,5; y=1,5.
Vay néu khong ké thué VAT thi nguoi d6 phai tra 0,5 triéu dong cho loai hang thi nhit va 1,5 triéu
ddng cho loai hang thir hai.
D. BAI TAP TU' LUYEN o ’ ‘ o ,
Cau 1. Tim mot sO tu nhién c6 hai chir s@, tong cac chir s6 cua n6 bang 11, néu doi cho hai chir s6
hang chuc va hang don vi cho nhau thi s6 d6 tdng thém 27 don vi.

Hwéng dan giai
Goi sO ¢o6 hai chir so la: ab

.. |la+b=11 a=4
Ta co hé:

=
10b+a—(10a+b)=27 b=17
SO can tim 1a 47.

Cau 2. Tim mdt sO ty nhién c6 ba chit s0, tong cac chir s6 bang 17, chit s6 hang chuc 1a 4, néu doi
chd cac chit s6 hang traim va hang don vi cho nhau thi s6 giam di 99 don vi.

Giai

S6 can tim c¢6 dang x4y ta c6 hé

x+y=13 x=6
{100x+40+y—(100y+40+x) = 99®{y =7
Céiu 4. Hai voi nudc cing chay vao mot bé sau 4 gid 48 phut bé day. Néu voi I chay trong 4
gi0, voi 11 chay trong 3 gi¢ thi cd hai voi chdy duogc % bé. Tinh thoi gian dé mdi voi chay mot
minh day bé.
Hwéng din giai

Goi x, y (gi0) lan luot 1a thoi gian voi I, voi II chay mot minh day be.

Ta co hé:



Cau 5. Mot 6 t6 di tir tinh 4 dén tinh B v6i mot van tde da dinh. Néu van tdc ting thém

20km / h thi thoi gian di dugc s& giam 1 gid, néu van toc giam bét 10km / b thi thoi gian di ting
thém 1 gio. Tinh van tdc va thoi gian dy dinh cia 6 t6.

Hwéng din giai
Goi van toc ctia 0 t6 1a x(km/ h) va thoi gian di cua 6 t6 1a y (h) (x,y > 0).

(x+20)(y-1)=xy - {x:40

Ta c6 hé phuong trinh:
(x=10)(y+D)=xy y=3

Ciu 6. Hai ca n6 cung khoi hanh tir 4 dén B cach nhau 85km va di nguoc chiéu nhau. Sau 1 gid
40 phut thi gdp nhau. Tinh van tdc that cua mdi ca nd, biét rﬁng van tdc ca nd di xudi

dong 16n hon vén tdc ca nd di nguoc dong 13 9km / h va van téc dong nude 1a 3km /b (van toc
that cua ca nd khong doi).

Huéng din giai

Goi van tdc that cia ca nd di xudi dong 1a x (km/h) va van tdc that cia ca nd di nguoc dong 1a
y (km/ h)(x,y>3)

x+3-(y-3)=9 =27
Ta c6 hé phuong trinh: < 5 5 =
g(x+3)+§(y—3):85 y=24

Cau 7. Boan duong 4B dai 200 km . Cung Iuc mot xe may di tr 4 va mot 6 t6 di tr B, Xe may va
6 to gap nhau tai C cach 4 120km . Néu xe may khoi hanh sau 6 t6 1 gid thi gip nhau tai D cach
C 24 km . Tinh van toc ciia 6 tO va xe may.

Hudéng dén giai

Goi vén tc clia xe may 1a x (km/h) va van téc cua 6 t6 1a y (km/ h)(x,y > 0)

12080
- =60
Ta c6 hé phuong trinh o7 = *
104 96 |y=40
y X

Céu 8. Tim s6 c6 ba chit s6 chia hét cho 11, biét rang khi chia s6 d6 cho 11 duoc thuong
bang tong cac chit s6 ctia sd bi chia.
Huéng dén giai
Goi s6 can tim 1a E ,ta co:
100x+10y+z=11(x+y+z) < 89x=10z+y=zp

=x=1,y=9,2=8 tacosb 198.



Céu 9. M6t tam giac c6 chidu cao bang % canh day. Néu chiéu xao ting thém 3dm va canh day
giam di 2dm thi dién tich ctia n6 ting thém 12dm’ . Tinh chiéu cao va canh day ctia tam
giac.

Huwéng dan giai

Canh day 20dm , chidu cao 15dm .

Cau 10. Hai gia sach co 450 cudn. Néu chuyén 50 cudn tir gia thir nhat sang gia thir hai s& bang ?
s6 sach & gia thir nhat. Tinh s6 sach ctia mdi gia.

Hwéng din giai
Goi sb sach trong mdi gia 1a x, y (x,y nguyén duong).

x+y =450 =300

Ta co hé 4 &
y+50=g(x—50) y=150

Cau 11. Mot dung dich chtra 30% axit nitoric (tinh theo thé tich) va mot dung dich khac chira 55%
axit nitoric. Can phai tron thém bao nhiéu lit dung dich loai 1 va loai 2 dé duoc 100 lit dung dich
50% axit nitoric?

Loi gidi
Goi x,y theo thir tw 1a s0 lit dung dich loai 1 va 2 (x,y >0).

Luong axit nitoric chira trong dung dich loai 1 la %x va loai 2 la % V.

Ta c6 hé phuong trinh:

x+y =100
£x+£y:50.
100 100

Giai h¢ nay ta dugc: x=20 va y=80.
Vay lugng dung dich loai 1 1a 20 lit va loai 2 1a 80 lit.
Céu 12. Hai gia sach c6 450 cuén. Néu chuyén 50 cudn tir gia thir nhat sang gia thir hai thi sd sach
trén gia tht hai biang % s6 sach gia thir nhat. Tinh s6 sach trén mdi gia.
Loi giai
Goi s sach & gia thir nhat 13 x va sb sach gia thr haila y (x, y nguyén duong).

Hai gia sach c6 450 cudn nén ta c6 phwong trinh x + y = 450.



. A A \ .7 ) A .7 ’ . v A s 5 .7 ’ c v 4 A 7 s
Khi chuyén 50 cudn tir gia thir nhat sang gia thir hai thi so sach ¢ gia thir hai bang 3 s0 sach gia
B S . 4
thr nhat nén ta c6: y+50= g(x - 50).

Ta c6 hé phuong trinh
x+y=450

y+502%(x—50).

Giai hé phuong trinh ta dugc x =300 va y =150.
Vay s6 sach ¢ gia thir nhat 1a 300 cudn, ¢ gia thir hai 1a 150 cubn.

Céu 13. Hai anh Quang va Binh gop von cung kinh doanh. Anh Quang gop 13 triéu dong, anh Binh
gop 15 triéu déng. Sau mdt thoi gian kinh doanh 1ai dugc 7 triéu déng. Lai duoc chia déu theo ti 16
gop von. Tinh s6 13i mdi anh dugc hudng.

Loi gidi
Goi s6 14i anh Quang va anh Binh dugc hudng 1an luot 13 x, y (triéu dong, x,y >0).
Vi s6 13i cta ca hai anh 1a 7 triéu dong nén ta c6 phuong trinh x+y =7

Vi 14i ti 16 v6i von da gop nén A A
15 13

Ta c6 hé phuong trinh

x+y=17
r_ry
15 13

Giai hé phuong trinh ta dugc x=3,75 va 3,25.
Vay anh Quang dugc 13i 3750000 ddng va anh Binh duoc 13i 3250000 dong.



BAI TAP CUOI CHUONG I
PHAN 1. GIAI BAI TAP SACH GIAO KHOA

A. TRAC NGHIEM
< A s A 1n - L . Sx+7y=-1
1.19. Cap s6 nao sau day la nghi¢m cua hé phuong trinh ?
3x+2y=-5
A. (-11). B. (-3;2). C. (2;-3). D. (5;9).
Loi giai
Chon B
Nhan hai vé ctia phuong trinh thi nhat cho 3 va chia hai vé ctia phuong trinh thi hai cho 5 , ta duoc:
15x+21y=-3
15x+10y =-25

Trir timg vé hai phuong trinh ctia hé méi, ta duoc 11y =22 hay y=2.
Thé y =2 vao phuong trinh tht hai ctia hé dé cho, ta c6 3x+2.2=—5 hay 3x=-9, suy rax=-3.
Do d6, hé phuong trinh da cho c¢6 nghiém 1a (-3;2).

1.20. Trén mit phing toa d6 Oxy, cho cac diém A(1;2), B(5;6), C(2;3), D(-1;-1) . Pudng thing
4x -3y =-1 di qua hai diém nao trong cac diém di cho?

A. 4 va B; B. B va C; C.Cva D; D. D va 4.
Loi giai

Chon C

- Thay x =1;y =2 vao phuong trinh duong thang, ta co: 4-1-3-2=4—-6=-2%=—1.

Suy ra dudng thing 4x —3y =—1 khong di qua A(1;2).

Do do, loaidépan A va D.

- Thay x =5;y =6 vao phuong trinh dudng thang, ta c6: 4-5-3-6=20-18=2=—1.

Suy ra dudng thang 4x —3y = —1 khong di qua B(5;6).

Do d0, loai dép an B.

- Thay x =2;y =3 vio phuong trinh dudng thing, ta c6: 4-2—-3-3=8-9=—1.

Suy ra dudng thang 4x—3y = —1 khong di qua C(2;3).

1,5x—0,6y=0,3

1.21. H¢ phuong trinh
2x+y=-2

A. Co6 nghiém la (0;-0,5). B. C6 nghiém 1a (1;0). C. C6 nghiém la
(-3;-8). D. V6 nghiém.
Loi gidi

Chon C



Chia hai vé ctia phuong trinh thtr nhat cho 0,3 va nhan hai vé ctia phuong trinh thir hai véi 2 , ta
duoc:

Sx=-2y=1
—4x+2y=-4

Cong timg vé hai phuong trinh ciia hé méi, ta duwoc x =-3.

Thé x =—3 vao phuong trinh thir hai ctia hé da cho, ta c6 (=2)-(-3)+ y=-2 hay 6+ y=-2,suyra
y=-8.

Do d6, hé phuong trinh da cho ¢6 nghiém 1a (-3;-8).

) . 0,6x+0,3y=1,8
1.22. H¢ phuong trinh
2x+y=-6
A. C6 mot nghi¢m. B. V6 nghiém. C. Co vo sb nghiém. D. C6 hai nghiém.
Loi giai
Chon B

. .ox X Lk 2x+y=6
Chia hai vé cua phuong trinh thur nhat cho 0,3 ta dugc:
2x+y=-6

Trir timg vé hai phuong trinh ctia hé méi, ta duge 0x+0y =12 (1).

Do khong c6 gia tri nao cua x va y thoa man h¢ thue (1) nén hé phuong trinh da cho vo nghiém.

B. TU LUAN
1.23. Gidi cac h¢ phuong trinh:

2x+5y=10 0,2x+0,1y=0,3 ix—yzl

a) <2 . 3 _s c) 52 2

PR xry= 6x—4y =2
Loi gidai

A LA X Y 2x+5y=10
a) Nhan hai vé cua phuong trinh thir nhat voi 5, ta duogc: .
2x+5y=5
Trir timg vé hai phuong trinh cia hé méi, ta duge 0x+0y =5 (1).
Do khong c6 gia tri nao cua x va y thoa man hé thirc (1) nén hé phuong trinh da cho v6 nghiém.

A . X N . , X L, 2X + y = 3
b) Nhan hai vé cua phuong trinh thtr nhat véi 10 , ta duoc: 3 s
xX+y=

Trir ting vé hai phuong trinh ctia hé méi, ta duge x =2.
Thé x =2 vao phuong trinh thir hai ctia hé ¢4 cho, tacé 3-2+y =5 hay 6+ y=5,suyra y=—1.

Vay hé phuong trinh da cho c6 nghiém la (2;-1).



¢) Nhan hai vé ctia phuong trinh thtr nhat véi 2 va chia hai vé ctia phwong trinh thir nhat cho 2 , ta

3x-2y=1
duoc: .
3x-2y=1

Trir timg vé hai phuong trinh ctia hé méi, ta duge 0x =0 . Phuwong trinh nghiém ding véi moi x € R.

Tacod 3x—2y=1hay 2y=3x—-1,suyra y :%x—%.
xelR
Vay h¢ phuong trinh ¢6 vo sb nghi¢m. Cac nghi¢m cua h¢ duoc viét nhu sau 3 1
y=_Xx—-—=
2 2

1.24. Giai cac hé phuong trinh:

0,5x+2y=-2,5 X S5x=3y=-2 2(x=2)+3(1+y)=-2
a C
0,7x-3y=8,1 14x+8y =19 3(x=2)=-2(1+y)=-3

Loi gidi
a) Nhan hai vé ctia phuong trinh thtr nhat véi 3 va nhan hai vé ctia phuong trinh th hai voi 2 , ta

L5x+6y=-7,5
duoc:
LL4x—6y=16,2

Tru ting vé hai phuong trinh ctia hé moi, ta duwgc 2,9x=8,7,suyra x=3.

Thé x =3 vao phuong trinh thir nhat ctia hé di cho, ta cé 0,5-3+2y =-2,5 hay 2y =—4, suy ra
y=-2.

Vay hé phuong trinh da cho c¢6 nghiém la (3;-2).

b) Nhan hai vé ctia phuong trinh thtr nhat véi 8 va nhan hai vé ctia phuong trinh thi hai véi 3 , ta
40x—-24y =-16

duoc: )
42x+24y =57

Trir ting vé hai phuong trinh ctia hé méi, ta duoc 82x =41, suy ra x = % .
2 1. . A S c e 1 9 3
The x = 5 vao phuong trinh thir nhat ctia hé da cho, ta co 5 -5—3)/ =-2 hay 3y= 5 suyra y= 5

Vay hé phuong trinh da cho c6 nghiém la (%,%) .

c)biata=x-2;b=1+y.

. ) 2a+3b=-2
Khi d6 phuong trinh da cho tr¢ thanh (1)
3a—-2b=-3.
Nhan hai vé ctia phuong trinh thir nhat voi 3 va nhan hai vé ctia phuong trinh thi hai véi 2, ta dugc:
6a+9b=-6
6a—-4b=-6



Trir timg vé hai phuong trinh ctia hé méi, ta duge 1356 =0, suy ra b=0.

Thé x =0 vao phuong trinh thr nhit cta hé (1), ta c6 2a+3-0=-2 hay 2a=-2,suyra a=—1
-Voia=-1thi x—2=-1,suyra x=1.

-V6i b=0 thi 1+ y=0,suyra y=—1.

Vay hé phuong trinh da cho c¢6 nghiém la (1;-1).

1.25. Tim s0 ty nhién N ¢6 hai chit s0, biét rang néu viét thém chir so 3 vao gitra hai chu s0 cia so
N thi dugc mot s6 16n hon s6 2N 1a 585 don vi, va néu viét hai chir s6 ciia s6 N theo tht ty nguoc
lai thi duoc mot sO6 nhé hon s6 N 1a 18 don vi.

Loi giai
Goi s6 ¢6 hai chir s6 cAn tim 1a ab(10<ab<99,xe N,y eN).
Sau khi viét thém chit s6 3 vao giita hai chir s6 ctia s6 n thi ta dugc sb méi c6 dang a3b

Néu viét thém chit s6 3 vao gilra hai chit s6 ciia s0 7 thi dugc mot s6 16n hon s6 2n 1a 585 don vi
nén ta c6 phuong trinh:

a3b—2ab =585 < 100a+30+b—2(10a+b) =585 < 100a +30+b —20a — 2b = 585
< 80a—b=555 (1)

Khi viét hai chir s6 ctia s6 n theo tht ty nguoc lai thi ta duoc sb ¢6 dang ba .

Thi dugc mot sd nhod hon sb n 1a 18 don vi nén ta ¢ phuong trinh

ab—ba=18 < 10a+b—(10b+a)=18 < 10a+b-10h-a=18 < a-b=2 (2)

80a—b =555

Tur (1) va (2) ta c6 hé phuong trinh
a-b=2

Trir timg vé clia hai phuong trinh ta ¢6 (80a —b)—(a—b)=555-2 hay 79a =55, suyra a="7 (thoa
min diéu kién).

- Véi a =7 thay vao phuong trinh thir hai ta dwoc b =5 (théa mén diéu kién).

Vay sb tu nhién 7 c6 hai chit sb can tim 13 75 .

1.26. Trén canh dong c6 dién tich 160 ha ctia mot don vi san xuét, ngudi ta danh 60 ha dé cdy thi
diém giéng lta mdi, con lai van cdy g16ng lta ct. Khi thu hoach, dau tién nguoi ta git 8 ha giéng lua
ctiva7ha gidng lia méi dé dobi ching. Ket qua la 7 ha glong laa méi cho thu hoach nhiéu hon 8 ha
glong luaciila?2 tan thoc. Blet rang tong s thoc (ca hai glong) thu hoach ca vu trén 160 ha 1a 860
tan. Hoi nang suat cua mdi gidng IGa trén 1 ha 1a bao nhiéu tan thoc?

Loi gidi
S6 ha cdy lta cii 1a: 160 - 60 = 100 (ha).
Goi ning suét ctia mdi gidng lua trén 1 ha 1a x, y (tin thoc) ( x>0,y > 0).
S lna cii thu dugc trén 8 ha giéng la cii 1a 8x (tan thoc).

S6 lia mai thu duge trén 7 ha gidng lta méi 1a 7y (tAn thoc).



Két qua 7 ha gidng ltia méi cho thu hoach nhiéu hon 8 ha giéng ltia cii 1a 2 tan thoc nén ta ¢ phuong
trinh

Ty-8x=2 (1)
S laa cii thu dugc trén 100 ha gidng 1aa cii 1a 100x (tAn thoc).
S6 Itia moi thu duge trén 60 ha giéng lia mai 1a 60y (tan thoc).

Téng sb thoc (ca hai gidng) thu hoach ca vu trén 160 ha 1a 860 tin nén ta c6 phuong trinh
100x+60y =860 hay Sx+3y=43.(2)

Ty—8x=2

Tu (1) va (2) ta co6 hé phuong trinh )
(1) va(2) Cp g {5x+3y:43

Nhan ca hai vé cta phuong trinh thi nhat v6i 3 , phuong trinh tht hai voi 7 ta dugce hé phuong trinh
21y-24x=6
(7).
35x+21y =301

Nhan ca hai vé ctia phuong trinh thir nhat voi 3 , phuong trinh thir hai v6i 7 ta duge hé phuong trinh
2ly—-24x=6
35x+21y =301

Trir timg vé clia hai phuong trinh ta dugc (21y —24x)—(35x +21y) = 6-301 hay —59x =—295 nén
x =5 (théa man diéu kién).

Thé x =5 vao phuong trinh thir hai ctia hé (I), ta c6 5-5+3y =43 hay 3y =18, suyra y =6 (thoa
min diéu kién).

Vay trén 1 ha, ndng suat cia moi giong lua cii 1a 5 tan thoc, nang suat cua moi giong lia mai la 6 tan
thoc.

1.27. Hai vat chuyén dong déu trén mot duong tron dudng kinh 20cm , xuit phat cing mét lc, tir
cung mot diém. Néu chuyén dong nguoc chicu thi cur sau 4 gidy ching lai gdp nhau. Néu chuyén
dong cung chiéu thi ctr 20 gidy chiing lai gap nhau. Tinh van téc (cm/s) cua moi vat.

Loi giai
Chu vi cua hinh tron 1a 20-3,14 = 62,8(cm).
Khong mét tong quat, xét truong hop vat thir nhat chuyén dong nhanh hon vat thi hai.
Goi van toc ( cm/s) cua mdivat1a x, y(x> y>0).
Quing dudng vat thir nhat di dugc sau 20 gidy 1a 20x(cm).
Quang duong vat thu hai di dugc sau 20 gidy 1a 20y(cm) .

Hai vat chuyén dong cuing chiéu thi ctr 20 gidy chiing lai gip nhau nén ta c6 phuong trinh
20x—-20y=62,8 hay x—y=3,14.(1)

Quing dudng vat thir nhét di duoc sau 4 gidy 1a 4x(cm).

Quang duong vat thu hai di dugc sau 4 giay l1a 4y(cm).



chuyén dong ngugc chiéu thi cr sau 4 gidy ching lai gip nhau nén ta ¢ phuong trinh
4x+4y=62,84 hayx+y=15,7 (2)

x—y=3,14

Tur (1) va (2) ta c6 hé phuong trinh .
x+y=15,7

Cong timg vé cuia hai phuong trinh ta c6 x—y+x+y =3,14+15,7 hay 2x =18,84 nén
x=9,42(¢/m). Thay x =9,42 vao phuong trinh dau ta dugc y =6,28(t/ m).

Vay van toc cta 2 vat 1an luot 1a 9,42cm /s va 6,28cm/s.

1.28. Mot nguoi mua hai loai hang va phai tra tong cong 1a 21,7 tridu dong, ké ca thué gia tri gia ting
(VAT) véi mizc 10% dbi voi loai hang thir nhat va 8% ddi véi loai hang thar hai. Néu thué VAT 1a
9% ddi v6i ca hai loai hang thi ngudi d6 phai tra tong cong 21,8 triéu dong. Hoi néu khong ké thué
VAT thi ngudi d6 phai tra bao nhiéu tién cho mdi loai hang?

Loi giai

Goi 6 tién ngudi mua hang phéi tré déi v6i loai hang thir nhat va loai hang thir hai khong ké thué
VAT 1a x, y(x,y >0) (tri¢u dong)

Khi thué gia tri gia taing (VAT) téi mirc 10% dbi véi loai hang thir nhét thi gi4 tién ctia loai hang thir
nhatla 110%x =1,1x.

8% dbi v6i loai hang thir hai thi gia tién ctia loai hang thir hai 1a 108%y =1,08 .
Ngudi mua hang phai tra tong cong 1a 21,7 triéu dong nén ta co phuong trinh

1,1x+1,08y =21,7. Néu thué VAT 1a 9% dbi v6i ca hai loai hang thi gia tién cta loai hang thi nhat
1a

109%x =1,09x. Gi4 tién cta loai hang tht hai 12 109%y =1,09y .

Ngudi d6 phai tra tong cong 21,8 triéu dong nén ta c6 phuong trinh
1,09x+1,09y =21,8 hay x+ y =20. (2)

. . L . Llx+1,08y =21,7
Tu (1) va (2), ta c6 hé phuong trinh .
x+y=20
Ttr phuong trinh thi hai ta c6 x = 20— y. Thay vao phuong trinh nhét ta dugc:
1,1(20- y)+1,08y =21,7 hay —0,02y =0,3 nén y =15 (théa man diéu kién).
Vé6i y =15 thi x =35 (théa man diéu kién).

Vay néu khong ké thué VAT thi ngudi d6 phai tra 5 triéu ddng cho mit hang thir nhat va 15 triéu cho
mat hang tha hai.

PHAN 2. BAI TAP LAM THEM
Cau 1. Cho phuong trinh mx+(m+1)y =3.
1. V&i m =1, xét xem cac cap so sau, cip sd nao la nghiém cua phuong trinh.

1) (3;-2) i) (0;1) iii) (-1;0).
2. Tim nghiém tong quat ctia phuong trinh trén tng voi

1) m=-1 )ym=2.



3. Tim gid tri m tuwong ung khi phwong trinh nhan cac cap s6 sau lam nghiém.

i) (3;1) i) (2;3).

Loi giai
1. V&1 m=1, ta c6 phuong trinh 2x+3y =3.

i) Thay x =3,y =-2 vao phuong trinh, tacé 2:3+3:(-2)=6#3 nén (3;-2) khong la nghiém cua
phuong trinh.

ii) Thay x =0, y =1 vao phuong trinh, tacd 2-0+3-1=3 nén (0;1) 1a nghiém cta phuong trinh.
ii1) Thay x =—1,y =0 vao phuong trinh, tacd 2-(-1)+3-0=-2 #3 nén (-1;0) khong la nghiém
cua phuong trinh.

2. Tim nghiém tong quat.

1) V61 m = -1 ta c6 phuong trinh —1-x+(-1+1)y =3 x=-3.

x=-3

Vay phuong trinh c6 nghiém téng quét { .
yelR

. : 2
i1) V&1 m =2 ta c6 phuong trinh 2x+3y =3 c>y=—§x+1.

xeR

Vay phuong trinh c6 nghiém tong quat 2 .
y=- gx +1

3 3
9 = —— + —
Hoac: 2x+3y=3<<x= —%y +%. Vay phuong trinh ¢6 nghiém tong quat g 2 4 2.

velR

3. Tim gid tri m tuwong Gmg khi phwong trinh nhan céac cip s sau 1am nghiém.
1) Thay x =3,y =1 vao phuong trinh, ta c6 3m+(m+1)-1=3 & m =%.

i1) Thay x =2,y =3 vao phuong trinh, ta c6 2m+(m+1)-3=3 < m=0.

Cau 2. Giai cac hé phuong trinh sau va minh hoa hinh hoc két qua tim duoc :

2x+3y=2 ) (025401203 Sx-y=
3x+y=5

Giai

2x+5y=2 o
H¢ v6 nghiém .

a)Taco: <2 2xt5y=5

2x+5y=2
—x+y=1 {
5 y



Hoc sinh ty v& hinh. Hai duong thang 2x+5y=2 va 2x+5y =35 song song v&i nhau .

, 0,2x+0,1y=0,3 2x+y=3 x=2 [3x-2y=1
b) Tacé: S =

I
< y=—0Bx-1
p=1|3x—2y=1 T Y730 D

3x+y=5 3x+y=5
Hé c6 nghiém duy nhét (2 ;-1) .

Hai duong thang 0,2x+0,1y =0,3 va 3x+ y =5cat nhau tai diém (2 ;-1).

1 3x-2y=1 1
2 2 & & y=—0CBx-1)
) 2

1
=—3x-1
y 2( )
xelR

. . 1
Heé c6 v s0 nghiém . Hai duong thang %x —y= 5 va 3x -2y =1 trung nhau.

Cau 3. Giai cac hé phuong trinh sau :

2x y
= X =
5-(1+3)y =1 x+1 y+l1 V2
a) b)
(1-V3)x+yJ/5=1 x 3y
x+1 y+l1
Giai
, x\/g—(1+\/§)y=l 5x—\/§(l+x/§)y=\/§
a) Taco: =
A=V3)x+1/5=1 |2x+/51+3)y=1+3
SRR 1443445
x«/g—(1+x/§)y:1 3 - 3
= = =
3x=1+3+/5 y:—zJ”/gJ”/E :—1+\/§+\/§
3(\/§+1) Y 3
Vay hé c6 nghiém duy nhét (1+\/i+ 5;_1+\/3§+\/§].
b) Piéukién: x#—1;y# -1
< x y 1A .
bat: u=——;v=——_Ta c6 hé phuong trinh :
x+1 y+1
1432 X 1+3\2 X:1+3\E
2u+v=x/§ v 5 x+1 5 4—3\/5
= = =
u+3v=-1 V_—2—\/§ y _2-v2 __2+\2

= y__
5 y+1 5 7+2



Hé c6 nghiém duy nhét : (

1432 2+42
4-327 742 )

2x—y=m x
Cau 4. Giai hé phuong trinh 4 trong moi trudng hop sau :
4x—miy =242
a) m=—/2 b) m=+2 ) m=1
Giai

Ta cf 2x—y=m y=2x-m y=2x-m |
L 4x—my =22 = 4x—m2(2x—m):2\/5® 2(2—mz)x=2\/§—m3 (1)-

a) Voi m= -2 phuong trinh (1) tr¢ thanh 0.x = 42, vo nghiém.
Vay hé da cho vo nghi¢m.

b) V6i m= V2 phuong trinh (1) tré thanh 0.x =0, ding véi moi x.
xeR

y:2x—\/§.

Vay hé da cho c6 nghiém {

¢) Véi m =1 phuong trinh (1) tr& thanh 2x=22-1< x =

242 -1
2

272 -1
x:

2
y=2\/§—2

Cau 5. Hai nguoi ¢ dia diém A va B cach nhau 3,6km , khoi hanh cung mot luc, di nguoc chiéu
nhau & mot dia diém cach A 1a 2km. Néu ca hai cing giit nguyén van téc nhu truong hop trén,
nhung ngudi di cham hon xuét phat trudc ngudi kia 6 phit thi ho s& gap nhau & chinh giita quing
duong. Tinh van tdc cia mdi ngudi.

Vay hé da cho c6 nghiém :

Giai
Goi van tbc ciia ngudi xut phét tir A 1a v, (m/phat) , ciia ngudi di tir B 1a v, (m/phut) . Diéu kién
v, >0,v, >0, Khi gip nhau tai dia diém cach A 1a 2km, ngudi xuét phét tir A di dwoc 2000m,
nguoi xuat phat to B di dugc 1600. Ta c6 phuong trinh :
2000 1600

Vi v,

(1)

Diédu d6 con cho thiy ngudi xuat phat tir B di cham hon. Khi nguoi di tir B xuat phat trude nguoi
kia 6 phut thi hai ngudi gip nhau & chinh giita quing dudng, nghia 1a mdi ngudi di dugc 1,8km =
1800 1800
(2).

+6=
vl v2
20x=16
pat 220 ¢ va %% (1) va (2), ta c6 hé phuong trinh - Y
Vi v, 18x+6:18y

1800m. Ta c6 phuong trinh :



H¢ phuong trinh nay c6 nghiém (x, y) = (%,gj .Twrdésuyra :

100 4, o105 g,
v, 3 v, 3

Céc gia tri tim dugc v, va v, thoa man cac diéu kién cta bai toan. Vay van toe di tr A 1a
75m/phtt, cua ngudi di tir B 1a 60m/phut.

Céu 6. Mot vat c6 khoi lugng 124g va thé tich 15cm’ 13 hop kim ciia dong va kém. Tinh xem trong
d6 c6 bao nhiéu gam ddng,v a bao nhiéu gam k&m, biét rang ctr 89g dong thi c6 thé tich 1a 10cm’ va

7gam k&m c6 thé tich 1a 1em’ .
Giai
Goi x va y lan luot 1a s6 gam dong va k&m co trong vat dé (x, y>0) .

Vi khdi luong ciia vat 1a 124g nén ta c6 phuong trinh x+y=124.

. 3 10 . 1
Theé tich cia x gam dong la @x<cm3) . Thé tich cta y gam kém la - y(cm3)

. 10 1
Vi thé tich ctia vat 1a 15cm’ nén ta ¢6 phuong trinh : @x+7 y=15
x+y=124
Tur d6 ta c6 hé phuong trinh :< 10 1
§x+7y=15

Giai hé phuong trinh ta dugc x =89;y =35
Vay sb6 gam dong trong vat 1a 89gam va sé gam k&m trong vat 1a 35gam .

Cau 7. Hai d6i xay dung lam chung mot cong viéc va du dinh hoan thanh trong 12 ngay. Nhung khi
1am chung duoc 8 ngay thi doi I duoc diéu dong di 1am viéc khac. Tuy chi con mot minh doi IT 1am
viéc, do cai tién cach lam , ning suat cua doi I ting gip doi nén ho da lam xong phan viéc con lai
trong 3,5 ngay. Hoi v&i nang suat ban dau , néu mdi doi 1am mot minh thi phai 1am trong bao nhiéu
ngay mai xong cong viéc trén ?

Giai
Vi nang suit ban dau , gia sir d6i I 1am xong cong viée trong x ngdy, doi II lam trong y ngdy (X, y
nguyén duong )
Theo du dinh hai do1 hoan thanh cong viéc trong 12 ngay nén c6 phuong trinh :

_1

.t
xy12'



8 2 1
Trong 8 ngay, cé hai doi lam dugc E = g (cong vi€e) ; con lai g cong viéc do doi II lam. Do nang

. ) ) x. . 1 . .
suat gap do6i nén doi II lam moi ngay dugce 2 cong viéc va hoan thanh not 3 cong viéc noi trén
. . . . 2 1
trong 3,5 ngay. Do d6 ta c6 phuong trinh : 3,5.—= 3 & y=21
y

1 1 1
—t—=— x=28
Ta c6 hé¢ phuong trinh :<x y 12 <

=21
y=21 Y
Vay doi I lam trong 28 ngay va doi II lam trong 21 ngay .

Ciu 8. Nam ngoai, hai don vi san xuat néng nghiép thu hoach dugc 720 tin théc. Nam nay, don vi
thtr nhat 1am vuot mtrc 15%, don vi thr hai lam vugt mirc 12% so v6i ndm ngoai. Do d6 ca hai don
vi thu hoach dugc 819 tan thoc. Hoi mdi ndm, mdi don vi thu hoach dugc bao nhiéu tan thoc ?

Giai :
Goi x va y lan luot 13 s6 tan thoc ma hai don vi thu hoach duoc trong ndm ngoai ( x, y > 0), ta ¢ :
x+y=720 (1)

Nam nay don vi tha nhét vuot 15% ma don vi tht hai vuot 12% nén sd tn thoc thu duge cua mdi

. 5 A . 115 112
don vi trong nam nay lan lugt la : ——x;——
100 100

115 112
Do d6 ta c6 phuong trinh : —x+——y =819 2
o d6 ta c6 phuong trin 100 lOOy (2)

s, 12y
Twr (1) va (2) ta c6 hé phuong trinh : <100 100 V= .

x+y=720
Giai hé phuong trinh ta dugc : x =420;y =300.
Vay ndm ngoai doi I thu hoach dugc 420 tan thoc, doi 11 thu hoach duge 300 tan thoc.
Niam nay d6i I thu hoach duogc 483 tin thoc, d6i II thu hoach duge 336 tin thoc.
lx+1]+[y-1]=5

Cau 9. Giai h¢ phuong trinh :
[x+1]=4y-4

Huwéng din giai
Tu phuong trinh thir hai cia hé tacd 4y—4>20= y>1. Ta co hé:

lx+1|+y-1=5
[x+1|=4y-4

Giai tim y =2 . H¢ c6 hai nghiém (3;2),(—5;2).



Céu 10. Quing dudng AB gdm mét doan 1én dbc dai 4 km, mot doan xudng ddc dai Skm. Mot
nguoi di xe dap tor A dén B hét 40phut va di tr B vé A hét 41 phut ( van toc 1én doc lac di va veé
nhu nhau, van toc xudng doc lic di va veé nhu nhau). Tinh van toc lac 1én doc va lac xuong doc.

Hud6ng din giai

Goi vén téc 1én déc va van toc xudng doc lan lugt1a x va y (km/h) (x,y>0).

R , 4 5 R ; 5.4
Thoi gian di tir A dén B 1a: —+=(h)va thoi gian di tr B vé A la: =+—(h). Ta c6 hé:

Xy Xy
4 5 2
33 12
X =
)5C Z 41<:>{ =15
5.4 41 |y=
x y 60

Céu 11. Tudi hai anh em cong lai bang 21. Tudi anh hién nay gip doi tudi em lic anh bang tudi em
hién nay.Tinh tudi cia mdi nguoi hién nay.

Huwéng din giai

Goi x,y lan luot 1a tudi anh va em hién nay

x+y=21 {leZ

Ta c6 hé x &
x-y=y-= =9
2
A e s oA mx=y=1
Cau 12. Vi gia tri nao cua m,nthi h¢ c6 nghiém (-10) ?
xX+y=n
Loi giai

H¢ c6 nghiém (-1; 0) khi va chi khi cap sb trén thoa man cé hai phuong trinh cta h¢, hay
m.(—=1)-0=1va (-1)+0=n

Toedd m=-1L;n=-1

Ciau 13. Cho ba duong thang
(d)):x-2y=-3;
(d,):V2x+y=v2+2;
(d,):mx—(1-2m)y=5-m

1. X4c dinh m dé ba dudng thang (d,);(d,) va (d,,) dong quy.

2. Ching minh rang (d,, ) ludn di qua mot diém c6 dinh v6i moi m .

Loi giai



1. Toa d¢ giao diém cua (d,) va (d,) 1a nghiém cua h¢ phuong trinh
x=2y=-3 x=1
{\/Ex+y=\/§+2<:>{y=2
Vay toa do giao diém cua ( d,) va (d,) la M(1;2).
Ba duong thang (d, );(d,) va (d,) dong quy khi va chi khi:

Me(dm )<:>m-1—(1—2m)-2:5—m<:>m=%.

Vay voi m =% thi ba dudng thang ( d, );(d, ) va (d,, ) dong quy.
2. Dt E(xy;y,) 1a diém c6 dinh thudc (d,, ). Khi do
mxy—(1-2m)y,=5-m,VmeR
<::>(x0 +2yo+1)m:y0+5,‘v’meR

X, +2y,+1=0 X, =9
< &
Yo +5=0 Yo =-5.

Véy diém cb dinh ma (d,,) ludn di qua la E(9;-5).
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