BAI 7. CAN BAC HAI VA CAN BAC BA CUA SO THUC

A. KIEN THUC CO BAN CAN NAM
1 CAN BAC HAI

Tim hiéu khai niém ciin bac hai

Can bac hai cua sb thuc khong am a 1a s6 thuc x sao cho x* =a.

Nhan xét

-S6 4am khong c6 can bac hai;

- S6 0 c6 mot can bac hai duy nhat 13 0 ;

- S6 duong a c6 dung hai can bac hai d6i nhau 1a Ja (can bac hai s hoc ctia a ) va —Ja.
Vidu 1. Tim can bac hai cua 81.

Tinh ciin bic hai cia mdt s6 bing may tinh cam tay

Dé tinh c4c cin bac hai ciia mot s§ a > 0, chi can tinh Va . C6 thé d& dang lam diéu nay bang cach
su dung MTCT.

Vi du 2. Str dung MTCT, tinh cdn béc hai ctia 11,1 (Iam tron dén chir sé thap phan thi hai).
Tinh chit ciia ciin bac hai
Tinh chét: \/cT2 = |a| véi moi 6 thyc a.

Vi du 3. Khong sir dung MTCT, tinh:

a) 1-v2 +4J(1++2)* ; b) A/(=3)* +3.
2. CAN THUC BAC HAI
Can thire bac hai

Téng quat, ta c6 dinh nghia:

° Can thirc bac hai 14 biéu thtrc ¢6 dang J4, trong 46 4 1a mot biéu thirc dai s6. A duoc goi
1a biéu thirc ldy can hodc biéu thirc dudi dau can.
. JA xac dinh khi A 14y gi4 tri khong Am va ta thudng viét1a 4>0. Tanéi 4> 0 1a diéu

kién x4c dinh (hay diéu kién c6 nghia) cua J4.

Vidu 4. Xét can thirc V2x+1.

a) Tim diéu kién x4c dinh cua cin thic.

b) Tinh gia tri cia can thuc da chotai x=0 va x=4.

Hing ding thirc \/? = 4|

Tuong tu nhu can bac hai ctia mot s6 thuc khong am, véi 4 1a mét biéu thire, ta cling co:

. Véi A>0 taco A >0;(/4) = 4;
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° A" =[A] )
Vi du 5. Rut gon céc biéu thirc sau:

a) (W1-x)* véi x<0; b) V1-2x+x> véi x>2.

B. GIAI BAI TAP SACH GIAO KHOA
3.1. Tim cin bac hai ctia mdi s6 sau (1am tron dén chir sb thap phan thi hai):

9
a)24,5; b) —.
) )10

3.2. Dé chuén bj trong cay trén via hé, nguoi ta dé lai nhitng 6 dét hinh tron co dién tich khoang
2m?*. Em hdy udc luong (v6i d6 chinh xac 0,005 ) dudng kinh cua cac 6 dit d6 khoang bao nhiéu
mét?

3.3. Tim diéu kién xé4c dinh cua m va tinh gia tri ctia cén thac tai x=—1.

3.4. Tinh: \J5,1%; [(=4,9)"; —/(=0,001)".

3.5. Rt gon cac biéu thuc sau:

a) J(2-+5); b) 3WVx? —x+1 (x<0); o)V —4x+4 (x<2).
3.6. Khong ding MTCT, chimg to biéu thitc A c6 gia tri 1a s6 nguyén:

A=J1+242) —Ja-242)".

C. CAC DANG TOAN

Dang 1: So Sanh Hai S6

. Phwong phap

Ap dung: Véi a>0,b>0 ta co: a<bea<Ab.

. Vidu minh

Vi du 1: So sanh:

a)3va /5 b) 8 va /63 ¢) 9 va /79

Vi du 2: So sanh céc s6 :
a. 2431 va 10
b. 2443 va 3++/2.

Vi du 3. Khong ding may tinh hodc bang sd, hdy so sanh 8 va J65.
Vi du 4. Khong ding may tinh hodc bang sd, hdy so sanh JI5-1 va /10.

Vidu 5. V6i a <0 thi s6 nao 16n hon trong hai sé v—a va —2a ?

Dang 2. Tim x thoa diéu kién cho truéc




1. Phwong phap giai
Voéi a>0:
o x> =qa khi x=+/a.
° \/;:a khi x=a’.
. Jx<a khi 0<x<d’.

2. Vidu minh hoa

Vi du 1: Ding may tinh bo tai, tinh gia tri gan ding ctia nghiém mdi phuong trinh sau ( lam tron dén
chir s6 thap phan thir ba):

a) x’ =4.,5. b) x* =5. ¢) x’=17,5. d) x> =9,12.

Vidu 2: Tim x sao cho:

a. x* =16
e _ 2
25

c. x’ =—4

Vi du 3. s6 x khong am, biét:
a) Jx =15; b) 2v/x =14;
) Jx < \/E; d) V2x < 4.

Vi du 4. Tinh canh cia mdt hinh vuong, biét dién tich cua no béng dién tich cua hinh chir nhat c6
chiéu rong 3,5m va chiéu dai 14m.

14m

(8]
5
B

Dang 3. Tim didu ki¢n dév/4 ¢6 nghia

1. Phwong phap giai
(1) VA4 c6 nghia < 4>0. @ %cénghia@/l>0.

2. Vi du minh hoa.

Vidu 1: Vi gid tri nao cua a thi moi can thure sau ¢6 nghia:

a).\/%; b). V4—a; ¢). v-5a; d). V3a+7.



Vidu 2: Tim x,dé moi cén thirc sau c6 nghia:

a).v/2x+7; b) V-3x+4; 19) ! : d)V1+x2.

-1+x
Vidu 3: Vi gid tri nao cia a thi moi céan thirc sau c6 nghia:

2
a). iz; by | <L o) Va* -1, d)Va—a’.
a

1-2a

Dang 4. Tinh gia tri biéu thirc

1. Phuong phap giai

, A neu A=0
Ap dung: \| 4> =
pauns {—A neu A<O.

2. Vi du minh hoa
Vidu 1: Tinh:

a).1/(0,1)%; b) y/(<0,3)*;
). —(-1,3)%; d) —0,4+/(—0,4)".
Vi du 2: Tinh:
a). V16/25 +/196 : /49; b). 36:4/2.32.18 —=/169;
¢). J/81; d). V32 +42.

Dang 5. Rit gon biéu thirc

1. Phwong phap giai:
A khi A>0

, -
@ Ap dung 4" =4 {—A khi A<0

Xét cac truong hgp 4>0, A< 0 débo dau gia tri tuyét doi.
@ JA4 xac dinh ( c6 nghia) < 4>0.
2. Vi du minh hoa.

Vi du 1. Rat gon cac biéu thirc sau:
. \[(4-Vi5) +4i5: ). (2-3) +|(1-V3) :
). T+ +17-43 ; d)./494" , v6i a <0.

Vi du 2. Rat gon cac biéu thirc sau:
a).\/25a” +3a,véi a<0;
b). V16a* +6a’;




¢). 3W9a° —6a’,voi a<0;

d).Na? +6a+9 +va’ —6a+9,véi —3<a<3.
Vi du 3. Rut gon cac biéu thuc sau:

\/2_42,V6i020,a¢4; b).L\/?H,VéiaZO,a;tl;
a— a—

Dang 6. Giai phuong trinh

1. Phwong phap giai

A=B

A s AT =4 .
Ap dung \/— | 4—_B

: AZ:BZQ{

2. Vi du minh hoa
Vidu 1. Tim x biét:

a). x> =5; b). V25x* =10;
b). V4x> —28x+49 =7; 0). Vx—10/x +25 =3.

Vi du 2. Giai cac phuong trinh sau:

a). 4x° —64=0; b). Vx* =7=0;
©).V9x” =2x+1; d). Vil —dx+4—x?+4x+4=0.

Vi du 3. Tinh canh ctia hinh vudng, biét dién tich hinh vudng d6 bang dién tich tam giac vudng c6
hai canh goc vudng 1a 12,8 m va 40 m.

Dang 7: Phan Tich Pa Thirc Thanh Nhan T

1. Phwong phap giai:
AP dung cac cong thirc:
' A:(\/Z)2 (v6i 4>0).
r A>~B’=(A4-B)(A+B).
2. Vi du minh hoa.
Vi du 1. Phan tich thanh nhan tu:

a). x’—2. b). x> —7.
o). x> +215x+15. d). 4x* —4J3x+3.

Dang 8: Chirng minh ding thirc

1. Phwong phap giai.

Ap dung
» Céac hing dang thirc dang nho.




2, , , , .
Fva A= (JZ ) dé bién dbi vé trai thanh vé phai hodc nguoc lai.

2. Vi du minh hoa.
Vi du 1. Chung minh:

). (\/5—1)2:6—2\/5. b). V6-245 —/5=-1.

D. LUYEN TAP
Bai 1. Dung may tinh bo tui, tinh gia tri gan dung cta nghiém mdi phuong trinh sau ( 1am tron dén

chir s6 thap phan thir ba):

a) x’ =5; b) x> =2,5; ) x> =45.

Bai 2. So sanh
a)2va 1++/2; b) 1va3-1; ¢) W11 va12; d) -10 va —24/31.

Bai 3. Tim x khong 4m, biét

a)\/;=5; b)\/;=\/5; c)\/_=—2.
Bai 4. Cho a > 0. Chling minh:
a)Néu a>1thia>+/a :

b) Néua <1 thi a<+a.

Bai 5. Bi€u thure sau xé4c dinh véi gié tri nao cia x ?

a). V-3x+2; b). ‘/i; c). %;
2x+3 X
2x—1

d). ./ 2 . N9xT —6x+1 .

) x(x+ ) e) X X+ f) -
g). V5x* —3x-8 h). V5x* +4x+7.

Bai 6. Tinh:

2). —0,8,/(<0.125)" ; b). (-2)": 0. (V3-2)

d).,/(2\/§—3)2; o). (%—%}2; . J(0.1- 0,1)2;
g). \4-23 h). V3+24/2 ; i). V945 ;
D). V16-64/7 .

Bai 7. Rat gon biéu thirc:

a). 24x*, véi x<0; b). %\/x“’,véix<0;



c). (a—S)2 , Vol a<5;

e). x—4++x"—8x+16,v6i x<4;

f). \/(\/;—\/;)2(\/;—\/;)2 , Vo1 0<x<y.

Bai 8. Rut gon biéu thirc:
3-/x
9

xX—

a).

(x>0,x#9);

x—5Jx+6
Jx-3
). 6-2x—+9—6x+x>, (x<3).

Bai 9. Tim x biét

b). (xZO,x¢9);

a). \(x-3) =3-x;

e). V1-12x+36x" =5 ;
Bai 10. Phan tich da thuc thanh nhan tur.
a). x’—11;
¢). x—=5 (voi x>0) ;
e). 3+4x(véi x<0);

Bai 11. Chimg minh dang thuc:

a).9+4\/§:(\/§+2)2;

b). V9+45 -/5=2;
0). N23+8J7 -7 =4 ;

d). (x—lO)I0 , VOl x<10;

b). V25-20x+4x> +2x=5 ;
d). Vx—2vJx—-1=+/x-1-1;
g). VXx+2Vx—-1=2.

b). x> =22x+2 ;
d). 5-7x> (voi x>0).

d)Na+dva—2+2+Ja-4Ja—2+2=4(v6i2<a<6).



BAI 8. KHAI CAN BAC HAI VOI PHEP NHAN VA PHEP CHIA.

A. KIEN THUC CO BAN CAN NAM
1 KHAI CAN BAC HAI VA PHEP NHAN

Lién hé gitra phép khai can bac hai va phép nhan

V6i A, B 1a céc biéu thue khong am, ta ¢ /A4 -+B =V 4B .

Chii y. Két qua trén c6 thé mo rong cho nhiéu biéu thirc khéng am, chang han:
JA~NBJC=\A4-B-C,(420,8>0,C>0).

Vidu 1. Tinh:

a) 27 /3 ; b) V5(\/125 +4/5) .
Vidu 2. Ruat gon J5x 420x véi x=0.

Vidu 3. Tinh v2%-3%.5" .

Chii y: Néu 4>0,B>0,C>0 thi VA*B2C* = 4BC.

Vidu 4. Rut gon bidu thic v25a°h> (voi a>0,b<0 ).

2. KHAI CAN BAC HAI VA PHEP CHIA

Lién hé gitra phép khai cin béc hai va phép chia

Néu A, B 1a cac biéu thirc v6i 4>0,B >0 thi Q=JE
JB \B

Vidu5
a) Tinh J8:4/2. b) Rat gon v52a° :\/13a  (a>0).
Vidu 6

a) Viét s6 dudi ddu cin thanh mot phan sé thap phan roi tinh /1,69 .

b) Rut gon a-,/%(a >0).
a

B. GIAI BAI TAP SACH GIAO KHOA

3.7. Tinh:
a) V12- (V12 +4/3); b) V8-(+/50 —/2); ¢) (V3 ++/2)"-26.
: 3
3.8. Rut gon biéu thite ,/2(a’ — b / & a>b>0).
ut gon bicu thirc (a ) a+b(V ia )
3.9. Tinh:

a) /99 :/11; b) /7,84 ; ¢) V1815 :4/15.



~316a +5a~/16ab*
2Va

3.11. Kich thudc man hinh ti vi hinh chit nhat dugc xac dinh bdi d6 dai duong chéo. Mot loai ti vi
co ti 1& hai canh man hinh 1a 4: 3.

3.10. Ruat gon (v6ia>0,b>0).

a) Goi x (inch) 1a chiéu rong cia man hinh ti vi. Viét cong thirc tinh d6 dai duong chéo d (inch)
cta man hinh ti vi theo x.

b) Tinh chiéu rong va chidu dai (theo centimét) ciia man hinh ti vi loai 40 inch.

C. CAC DANG TOAN

Dang 1. Thuc hién phép tinh

1. Phwong phap giai

r St dung cac quy tic khai phuong mot tich va quy tic nhan cac cin bac hai

¢ Néu 4>0,B>0 thi VAB =ANB
¢ 4>0,B>0 thi ﬁ:ﬂ
B B

2. Vi du minh hoa.
Vi du 1. Ap dung quy tic khai phuong mét tich, hay tinh:

a).1/0,16.81 ; b)./3%(-5)" ; ¢).1/16,9.250 ; d).v/524" .
Vi du 2. Ap dung quy tic nhan cic can bac hai, hiy tinh:

a). V/5+/80 ; b). /2,45/40+/50 ;

c). \/0,_6\/5,—4, d). \/a«/g\/él,_S .
Vi du 3. Khai phuong tich 13.25.52 duoc:

a). 2600. b).130. c). 13. d). 260.
Hay chon két qua dung.

Vi du 4. Bién ddi cac biéu thirc dudi dau can thanh dang tich rdi tinh

a). V25° —24° ; b). V26° 10" ;
). V137> —88 ; d). V481> —480° .
Vidu S. Tinh :

a). & b). 2£. c). 0,25 . 8,1 .
225 25 9 1,6

Vidu 6. Tinh :

0. 2 . 15
e T



5
12500 d). 6 .

C). .
) J500 233

Vidu 7. Tinh :

a). /1i.sf.o,01. b)+/1,44.1,21-1,44.0,4 .
165
2 2 2 A2

. [165° 124> a) [ 149776
164 457> —384

Dang 2. Riit gon biéu thirc va tinh gia tri biéu thirc

1. Phwong phap gidi
» Ap dung cac quy tic v AB = JA~/B (A4=20,B>0)
» Thay gia trj ctia bién vao biéu thirc da rt gon.
, A4 4
r Ap dung phép khai phuong mét thuon :\/: =——(A20,B>0
p dung phép khai phuong E\NB VB ( )

, 4, khi 420
'Apdungﬁ:|A|={—A khi A<0

r X6t cic truong hop A >0, A< 0dé bo dau gia tri tuyét doi.
2. Vi du minh hoa.

Vi du 1. Rat gon biéu thirc sau:

4
a). 10,494 véi a<0; b). (%) (6—2a)2 véi a>3;
2 L, . 1 2 2 2 2 , .
c). 19.76(2—a) véi a>2; d). 5 a (a —b) véia>b>0.

a—

Vi du 2. Rat gon cac biéu thirc sau:

a). ‘/Z_a.\/i voi a>0; b). V1la. 2 véi a>0;
5 VI8 a
¢). 2la—+1la~44a véi a>0; d). (4+a)’ —+/0,4:4/160a>

Vi du 3. Rat gon va tim gia tri (1am tron dén chir s6 thap phan thir ba) cua cac cin thic sau:

a). \/9(4+20x+ 25x7 )2 tai x=—/5;

b). \/2a2 (26> ~126+18) tai a=-3,b=13.

Vi du 4. Rt gon cac biéu thuc sau:

2 4
a). £ |7 véi x>0,y #0. b). 237, |- véi y<0.
x\y 4y




25x°
¢). 5xy yf VvGi x<0,y>0. d) 0,2:°y* /xiig voi x £ 0,y #0.

Vi du 5. Rat gon cac biéu thirc sau:

a). ab’

27(a-3)’
— Vo1 a<0,b=0. b). (a—)vé’ia>3.

ab 48

2
0. [P 2AT A i 0,45 -1,5. a). (a-b) |—— vsi a<b<0.
b (a—b)

Dang 3. Chirng minh déng thic, bat ding thirc

1. Phuwong phap giai
Ap dung hang dang thuc
A*—B*=(A-B)(A+B) vaNA> =4,(420)

r Str dung phuong phap bién doi tuong duong.
@ Ta bién ddi bt dang thirc can chimg minh twong duong véi bat dang thirc dung.
@ Bat dang thirc diing thuong c6 dang 4% > 0.

2. Vi du minh hoa.
Vi du 1: Ching minh:

a) (2-43)(2++3)=1
b) (\/2006 - \/2005) va (\/2006 + \/2005) a hai s6 nghich d4o
Vidu 2:
a). So sdnh +/25-16 va \/E—\/E;

b). Chimg minh rang, véi a >b >0 thi \Ja —b <~Ja—b.
Vi du 3: Mbi khing dinh sau ding hay sai? Vi sao?

a). 0,01=4/0,0001;
b).—0,5 = /—0,25;
©)./39 <7 va V39 > 6;

d). (4—\/5).2x<\/§.(4—@)@2x<\/§.

Dang 4. Tim x théa din thirc cho truée

1. Phwong phap giai
bit diéu kién dé can thirc co nghia

JA 6 nghia khi va chi khi 4>0




Ap sung tinh chét (\/2)2 = A,(A > 0), \/? = |A|

2. Vi du minh hoa.
Vi du 1: Tim x biét

a) V16x =8 b) Vax =+/5
¢) 9(x-1)=21 d) J4(1-x)" =6=0

Vi du 2:Giai phuong trinh:

a).x/E.x—\/%zO; c). \/g.xz—x/E:O;
2

b). V2.x—+/8 =0; d). 2 —J20=o0.

) \/7)(: \/7 9 ) \/g \/7

Vi du 3: Tim x, biét:

a). y(x—3)" =9; b). Véx? +4x+1=6.

D. LUYEN TAP
Bai 1. Tinh :

a) \/1,2.270; ~/55.77.35 .

b) (V3-2) (GV2-DEV2+D);  (V6+2)W3-+2)

Bai 2. Thyc hién phép tinh

S N EN A R A
2 . 2 1
b) V(2 =3) \11+632; J&B-3) /m

Ny

3 c 4\ 2(a-b)

d) (%—3@%&—%\5)2%

¢) [@w@-%]@.



(st Flor

Bai 3. Rt gon rdi tinh

a) \/21,8* —18,2%; b) \/6,8% —3,2%; c) 4/146,5> —109.5° +27-256

Bai 4. Rut gon biéu thirc

o 56 by 104315
RN v B2

0 x+\/_ d)\/2+a\/3—\/3—b\/2
y+\/_ ab—1

) 2\/E—2\/E+x/€—3 f \/5+\/§+\/€+\/§+\/R
NN TN J2+4B +4

Bai 5. Ruat gon biéu thirc

a) \/9(3—a)’ voi a>3:
b) Ja*(a—2)* vei a<0.

Bai 6. Ching minh dang thirc

a) VO—17 {9+ 17 =8;

1
b 15+2 201
)(5 2o 5+ 2\f]( +276)=
Bai 7. Tim x biét
a) \9x =15; b) V4x* =8 ) JA(x+1) =8 ;
d) \J9(2-3x)> =6: e) Vx'—4—/x-2=0.

Bai 8. Tim x-y biét:
1 1
R NN
NN
Bai 9. Cho ¢>0,b>0,c>0.Ching minh rang :

a+b

a) > Jab (bat dang thirc Cosi) ;

b) a+b+c2\/ﬁ+\/ﬁ+\/§;
c) a+b+%2\/5+\/3.




Bai 10. Tinh

7 . A6
a). \/%; va m,
b). (537 +75):+35;
c).(2\/§—3\/§+1):\/€.

Bai 11. Tinh

1ﬁ__
2\2 2

2J—] \f

Bai 12. Rut gon biéu thirc

o, Nt

x+y

b) xX— 2\/_+1
Vx+2\/_+1

G-

(x20)

c).

v—1 (y—2\/;+1)2

Bai 13. Rat gon va tinh:

b1 (x—

,(xxl,yzl,y>0).

1)

a), A=Y4_NDTD Jab +b (v6i a>b>0)tai a=36;b=25.
\/\/Z Jb

by, B=— X3 . Vx—\3 (voi x>3) tai x=8l.
3 x
(x—5)4 2_25

¢). C= S (x<4),tai x=3
(4-x)° x—4

d). M =3x— J_+“

Bai 14. Giai phuong trinh

\/_ (x=>0),tai x= NCY
x+3

x—1 Vvdx -1 .
a). 1 =33 b). \/; =3;
¢). v49x-98 14,/ =3Jx-2+8; d). V25x— 25——,/ =6++/x

Bai 15



a). Cho a > 0. Chung minh a+lz7_;

a
b). Cho a >0, 5> 0. Ching minh ﬁ_&;@,
a b

% e

¢). Cho a,b>0. Ching minh a +/b <

2
d). Chirng minh X +2
x*+1

>2 v&imoi X.



LUYEN TAP CHUNG SAU KHI HQC BAI 7&8
A.CACVIiDU

Vi du 1. Khéng dung MTCT, tinh gié tri ctia biéu thirc: A4 = /(1 - ) -3
Vidu 2. Tinh:

a) 2+5)(2-/5); b) (V5 +v2)W5-2).
x\/;+1

Vi du 3. Cho biéu thac P =
x—+x+1

—1vé1 x=0.

a) Viét xv/x +1 thanh téng hai 1ap phuong roi phan tich thanh nhan tir dé rat gon biéu thic da
cho.

b) Tinh gia tri cua P tai x=100.

B. GIAI BAI TAP SACH GIAO KHOA
3.12. Rit gon cac biéu thirc sau:

2) V(W3 -2)! +y(1-V2) ; b) V(T -3)° +(NT +3)°.

3.13. Thuc hién phép tinh:

a) V3(/192 -V/75); b) _3M+§\/*/§_O‘m.

3.14. Chung minh rang:

a) (1-2)* =3-22; b) (V3 +2)*=5+26.
3.15. Cho can thitc Vx* —4x+4 .

a) Hay chung to rang can thire x4c dinh véi moi gid tri cua x.

b) Rut gon céan thire da cho voi x> 2.

¢) Chiing t rang voi moi x > 2, biéu thirc \/x —/x* —4x+4 co gia tri khong doi.

3.16. Trong Vat i, tde do ( m/s ) cia mdt vat dang bay dugc cho bodi cong thic v = 2—E ,

m
trong 46 E 1a dong ning ctia vat (tinh bang Joule, ki hidu 1a J) va m(kg) 1a khdi lugng cua vat
(Theo sach Vat 11 dai cuong, NXB Gido duc Viét Nam, 2016). Tinh toe do bay cua mot vat khi
biét vat d6 co khdi luong 2,5kg va dong nang 281,25J.



C. BAI TAP THEM
Bai 1. Rat gon biéu thirc:

1. A=227 + 512 - 348 3. C=3V2(4-42)+3(1 - 2\5)2.
2. B=147 +75 — 4/27. 4. D =25 =125 —~/80 +/605.

Bai 2. Tim s6 thuc x thoa mén:

1. V-2x* -9 =2. 4.4-3x+4=12.
2. Vx*+142=0. 5. J(x=7)(x+7)=2.
3.3x-1=4. 6. /9(x—1)-19=2.
Bai 3. Vi gia tri nao cua x thi cac can thire sau c6 nghia
1. V-3x. 2.\2x—-4 3.4/7-6x 4. \J-3x+2
Bai 4. Vi gia tri nao cia x thi cac can thuc sau c6 nghia
1 x—2. 2.~ +Jx—2.
x=2 xX+2

3./ ! 4. _—2.
3-2x x+1

Bai 5. Rut gon céc biéu thuc sau

AT-632 —114642 .

N@=5) +414-645

NCENAN TN

G+V2) +46-442
.W—%M/S—z%—\/z—\/?

. 2-f3 . 2+4/3
24243 V223

Bai 6. Rut gon cac biéu thirc sau

—

[\S}

98]

N

9]




1. 48 —24/75 +4/10 —%\/147; 4. \11-6v2 —A11+642 ;

2. (Va4 + TV 5. J2-5)? +4/14-645;
3.424-6 %—%; 6. Q+VTW11-47;
7. JB+2) +6-442 ; 8.\/9—3\/——%1+\/5—2\/€—\/2—\/§

Bai 7. Ap dung quy tic khai phuong mét thuong, hiy tinh:

1. ,/E; 2. /i, 3. ,/3£; 4, ‘/42.
9 169 25 25

Bai 8. Ap dung quy tic chia hai cin bac hai, hdy tinh:
3 04642, 4243

Bai 9. Rt gon céc biéu thuc sau:

:

90X (x> 0): p WSCH) e A
24x ’ C V2x+2 ’ .«/27x2y4 Y .

Bai 10. Chirng minh cic bat dang thirc sau:

1. /“;bz*/;;@,vdi a,b>0; 2-@+\ﬁ22=“’i“>0
a

1.




BAI 9. BIEN POI PON GIAN VA RUT GON BIEU THUC CHUA CAN THUC BAC HAL

A. KIEN THUC CO BAN CAN NAM
1. PUA THUA SO RA NGOAI DAU CAN

Cich dwra thira s6 ra ngoai ddu cin
Néu a 1a mot sé va b 1a mot s6 khong 4m thi Va® b =|a| Jb.
Chii y. Phép bién dbi trén goi 1a phép dura thira sé ra ngoai dau can.

Vidu 1. Viét nhan tu s6 cua bi€u thirc dudi dau can thanh tich cac luy thura r61 dua thura s6 ra ngoai
dau can:

a) V45 ; b) v243a(a>0).

Chii y. Khi tinh toan véi nhitng cin thirc bac hai ma biéu thirc dudi dau cin cé mau, ta thuong khir
mau cua biéu thirc 1ay can (tirc 1a bién doi can thue bac hai d6 thanh mdt bi€u thirc ma trong can
thirc khong con mau) nhu trong vi du sau:

x = . 4
Vidu 2. Khtr mau cia biéu thic lay can \/; .

2. PUA THUA SO VAO TRONG DAU CAN

Ciach dwa mdt thira s6 vao trong du cin
-Néu a va b 1a hai sé khong am thi a+/b =~a’b .

- Néu a 1as64mva b 1 sé khong am thi avb = —/a% .

Chii y. Cac phép bién doi trén goi 1a phép dua thira s6 vao trong du can.

Vi du 3. Pua thira sb vao trong dau cin:

a) 5v2; b) 2va (a>0).

Vi du 4. Khong sir dung MTCT, ¢6 thé so sanh dugc hai s6 a = 32 va b=243 hay khong?
3. TRUC CAN THUC O MAU

Tinh todn voi céc biéu thuce c¢6 chira can ¢ mau thuong phuc tap va ta thuong tim cach truc cac can
thirc & mau (tirc 1a bién doi bi¢u thirc thanh mdt biéu thirc moi1 khong chira can & mau).

Cach truc can thirc & mau

ANB

. , A I \ J4 A
v' Véicac biéuthicA,Bva B>0,tacd ——=——.

JB B

v Véi cac biéuthic A, B,Cma 4>0,4# B>, tacod =C(‘/Z_ZB); ¢ =C(\/Z+ZB).

JA4+B A-B* 'J4-B  A-B
v Véi cac biéu thic A, B,Cma 4>0,B>0,4# B, ta co:
C  CW4a-VB) C  C(A+B)
JA4++B A-B ~ J4-B A-B




Vi du 5. Truc cin thirc & miu cua cac biéu thic:
2 a
a) —; b) .
35 3242

4. RUT GON BIEU THUC CHUA CAN THUC BAC HAI

Khi rat gon biéu thirc c6 chira can thirc bac hai, ta can phoi hop cac phép tinh (cong, trir, nhén, chia)
va céac phép bién do6i da hoc (dua thira s6 ra ngoai hodc vao trong dau can; khir mau cta bicu thirc
lay cén; tryc can thie & mau).

Vi du 6. Rt gon bidu thite 4 =23 =75 +(1-+/3)*.

X— X—X

Vidu 7. a) Truc cin thirc & mau cia cac biéu thuc: voi x>1.
Jr—1dx+1
, £ A , .2 , X -1 x -xX .
b) Stir dung két qua cau a , rit gon biu thirc P = vol x>1.
Jx-1 «/; +1

B. GIAI BAI TAP SACH GIAO KHOA
3.17. Pua thira s6 ra ngoai ddu cin:

a) 75 b) V27a(a>0);
¢) V50+/2+100 ; d) Vo5 -18.

3.18. Pua thira s6 vao trong dau cin:

a) 3V2; b) —24/7;

15 16
YA 13

3.19. Khir miu trong du cin:

a) 2a-\ﬁ; b) —3x-\/§(x>0); c) — 3—a(aZO,b>O).
5 X b

3.20. Truc can thirc & mau:

4435 1
a) ; b) —=——;
J5 J5-2
0 3+\f d) 2
1-3° NEERVEE
3.21. Rat gon cac biéu thirc sau:
2 3 548 —327 + 2412 1 4J2-4
a) 2, —4,/=; b) ; c) + ,
3 V2 NE) 34242 2-2



1

1
Jx+3 3-+x

3.22. Rat gon biéu thirc 4=+/x ( ](x >0,x#9).

C. CAC DANG TOAN

Dang 1: Dwa thira so ra ngoai dau can va dwa thira so vao trong dau can

1. Phuwong phap giai
(1) Pua thira s6 ra ngoai dau cin:
» Tim cach dua biéu thirc trong cin vé dang tich 4°B.
» Thyc hién viéc dua thira sb ra ngoai diu cin bang cach ap dung v 4°B = |A|\/§ (voi B>0).

(2) Pua thira s6 vao trong dau can:
» Chu y dén dau cua thtra s6 trudc dau can.

r Néu 4>0 thi AVB =+ 4*B.
r Néu A4 <0 thi AVB =—A’B.
2. Vi du minh hoa.

Vidu 1. Viét cac s hodc biéu thire dudi diu can thanh dang tich mdt cach thich hop 1o dua thira
s6 ra ngoai dau can :

a). V54. b). V/108. ¢).0,1/2000 .
d) —0,05+/28800. e). \/7.63.a°

Vi du 2. Pua thira s vao trong ddu cin (véi x >0va y>0):

a). 3/5. b). —5v/2. c).—%\/E ) d). x\ﬁ .
X

| Dang 2. Khir miu cia biéu thire ldy ciin

1. Phwong phap giai

» Bang cach nhan tir v mau ciia biéu thirc trong cin cho miu sb rdi rat mau ra ngoai cin bang
A /AB N AB . . .
céngthfrc:\/%= ?=W(Vél A,Bma AB>0 va B=#0).

2. Vi du minh hoa.

Vi du 1. Khir miu cua biéu thirc 14y cin
2
YR LI N RN (G E),
"N600” V540" V50" V98’ 27
3
b). ab\/g; ﬁ\/E; ‘/l+i2; 1/9i; 3xy i
b b\Na \b b 36b xy

(Gia thiét cac biéu thirc co nghia).

Dang 3. Truc cin & miu

1. Phwong phap giai



4 _ VB, 4 _A(BxC)
VETE Y e s Y
A _A(\/§$\/E)
JB+JCc  B-C

Nhan xét. Ta goi v/B +~+/C va v/B —+/C 14 hai biéu thuc lién hop.
2. Vi du minh hoa.
Vi du 1. Tryc cin & mau véi gia thiét cac biéu thirc chir déu c6 nghia.
2, S S 1 2J2+2 y+by
J00 25 320 52 0 by
b). —= 2-2+*f b sibz0, —L
B+l B-1 2-3 3+b 2p-1

3

2 1
RN NN TN AN P

voi b#0;y>0.

. 1
Vo1 pZO,p;tZ.

) b )
vol x>0,y >0,x# y; LV(')’I a>0,b>0,a%b.

Ja b

Dang 4. Riit gon biéu thirc

1. Phwong phap Loi giai
» Pua thira s6 ra ngoai ddu cin rdi rat gon cac can thirc déng dang
p\/Z-I—Q\/Z—I"\/Z:(p-}-q—V)\/Z .

Thuee hién cdc phép bién doi can thirc:
o ya
2. \/7 (véi 4>0,B>0).
(3).NA B=|A|J§ (v6i B>0)..

A A(\/Ei\/z)
@\/Ei\/E_ B-C

2. Cacvidu

(B>0,C>0,B=C)..

Vi du 1. Rat gon cac biéu thirc sau véi x>0

a). 243x —43x +27-33x b). 3v2x —5v/8x +7/18x +28..

Vi du 2. Rat gon

2
a). 22 21/3(x+y) voi x=20,y>20vax#y.
X =y 2

\/Saz (1-4a+4a*) véi a>0.5.

b).

a—

Vi du 3: Rat gon cac biéu thirc sau (gia st cac biéu thuc chit déu co nghia):




o Y i
1 a++ab

. 14+ —— —_—
V- 1 NP

Vi du 4: Rat gon cac biéu thirc sau (gia st cac biéu thuc chit déu co nghia):

2432 V15-V5 2V3-V6 a-a p-2Jp
14427 143 7 8-2 T1-Va Jp-2~

Vi du 5. Rat gon biéu thire sau (voia >0, b>0);
a). S\Ja —4bN25a% +5416ab> —249a
b). 5aN64ab® —3312a°D* + 2abJ9ab — 5p\/814°b.

Vi du 6. Cho biéu thic:

B=~16x+16-v9x+9 +vdx+4 +/x+1 véi x> 1.
a). Rat gon biéu thic B;
b). Tim xsao cho B c6 gié tri bang 16.
Vi du 7. Rat gon biéu thirc

a). \/Eﬁ/%ﬂﬁ Vi a>0 va b>0;
b b\a

2
b). |—2" 2.\/4’" B+ 4mx” i m >0 va x 1.
1-2x+x 81

Vi du 8. Rut gon rOi so sanh giatrictia M voi 1, biét:

M:( ! ! j Ja+l Vi a>0 va a#1.

+ :
a-Ja Ja-1) a=2Ja+1

2Wx-9  Jx+3 2Jx+1
x=5x+6 x-2 3-x

a). Xac dinh x dé cho B co nghia;

Vidu9. Cho B=

b). Rut gon B;
¢). Tim x dé B>1;

d). Tim x nguyén dé B 1a s nguyén.

Dang 5: Chirng Minh Pang Thirc

1. Phwong phap giai:

» Thuc hién cac phép bién doi can thirc va cac hang dang thirc ddng nhd d€ bién doi ve trai bang
ve phai hodc vé phai bang vé trai cia dang thic.

2. Vi du minh hoa.




Vi du 1: Chiing minh céac déng thic sau:

3 2 3 J6
a). 26 +2,]2 -4 ]2 =32,
) ool =Y
b).[x\/§+ /%xwa];@:zg i
X

Vi du 2: Chiing minh céc dang thic sau:

2
a). 1_“*/5+JE 1-Va -1 véia>0vaazl.
1—\/5 l1-a

Cl+b a2b4 _|a|
b* \Na*+2ab+b?

voi a+b>0va b#0.

b).

Vi du 3: Chting minh biéu thirc sau khong phu thudc vao bién a :

! + ! _a2+l (l+lj voi a>0,a#1
242Ja 2-2a 1-4° ) a ’ '

Dang 5. Phan tich thanh nhan tir

1. Phwong phap giai
Ap dung:
2
@ 4=(V4) (voi 420). ) NAB=[4B (véi B20).
2. Vi du minh hoa.

Vi du 1: Phén tich thanh nhan tir (voi @ b, X, ¥ 1a cac sb khong am).

a). ab+bya +~a +1; b).\/xj—\/?+\/g—\/xy7.

Vi du 2: Phéan tich thanh nhan t

a).1+\/§+ﬁ+«/€; b).«@+\/§—\/ﬁ—\/§.

Dang 6. Gidi phwong trinh

1. Phwong phap gidi

(1) Pat diéu kién dé phuong trinh c6 nghia: JA4 co nghia < 4>0.
(2) Pua thira s6 ra ngoai ddu cin: \/E = |A|\/E .

(3) Rat gon céc can thirc dong dang.

(4) Bién d6i phuong trinh vé dang: JA=B< A=B

2. Vi du minh hoa.
Vi du 1. Giai phuong trinh:

a). V18x+9 +\/x+3—%\/4x+12 =9;

b). v/25x =50 —\/16x-32 —\/9x—18 =12—4/x—-2.



Vi du 2. Tim x, biét:

a). 24/9x—27 —%stx—% —%\/49x—147 =20;

\/5—5_2\/}—7“:\/;;

3
b).
) 2 3

2 2
c). V9x* +4 —%\/16% +80 +3\/xl;r5 _l\/ZSx 125 =9;

4

d). \/4,5x +/50x —~/32x +/72x —s\g ~12=0.

D. LUYEN TAP

Bai 1. Dua thira so ra ngoai dau can:

a). 4/96.125..
¢). Na'b' .

Bai 2. Pua thira sd vao trong dau can:
a). xv/13 voi x>0.

b). X2 véi x<0.

/ 1.
¢). x,[—— vo1 x<0.
X

Bai 3. Rut gon céc biéu thirc
a). \/% - \/3_2 + 3\/§ ;

b). V254 +23/160a —=310a véi a>0.

c). (2\/74_\/5)\/7_\/@
a). (V63 -8 -7 )T+ 2414,

Bai 4. Khai trién va rit gon biéu thirc (voi x >0;y>0)

a). (@—1)(2x+\/§+1).
b). (\/;+2\/;)(x—2 Xy +4y).
o (45 +5)(2455)

Bai 5. Chig minh rang:

b). va'b’ .
d). a’ (l—a)4 (a>1).



(x\/_ y\/—)(2 y+2\/—)
2

b). x+2v5x—25 = (V5 +x—5) Véi x25.

5 , . \ 1
Bai 6. Khtr mau céc biéu thirc dudi dau can roi thuc hién phép tinh: 2, f% +, /5 ——.

Bai 7. Truc can ¢ mau:

2). —
3
V241
c). R
V2-1
l—a\/;
). ——;
1-va
T2 43
Bai 8. Rut gon biéu thirc:
1 N 1
T+43 7-43°
Bai 9. Chirng minh dang thirc:

Ja Jb 2b

a). A=

Ve vb Ja+db ab

aNb+b |ab+b* =2 ab®
b).
a-b (a+2f)+b

Bai 10. Giai phuong trinh:

(Va o)<t

3
b). R
» 57

, Y543
N

=x—y voi x>0,y>0.

N 1
V18 +48 -

h).

1
3+2 -5

W2

NG

b). B=

=1(a=>0,b>0,a=0);

a). %x/x—l —%\/9x—9 +24 /"6—;1 =

b). 3x—7/x +4=0;

€). —5x+7/x+12=0;
Bai 11. Xét biéu thirc:
a2+\/2 _2a+\/2+1
a—x/2+1 \/;

a). Rut gon 4;

A=

b). Biét a>1, hiy so sanh A4 va

¢).Tima dé A=2;

(a>b>0)

15

1
15

4 12

\/g+1

"Jo-2 3-v6

_Js.



d). Tim gia tri nho nhat cia 4.

BéilZ.Xétbiéuthl’Ic:Bz( 3 + 1—a]:(%+1j
l1—a

va+1
a). Rut gon B;

V3
2443’

¢). Vi gia tri nao cua a thi JB>B.

b). Tim gié tri cia B néu a =

Bai 13. Rit gon biéu thirc:

a). 32a —/184° +4 %—i\/l%a (véi a>0)

b). 2ydx—y+x\/ ! —x\/ a —Jx’ =Xy (vbi x>y>0)
X=y

ax—ay
*/;J”/_ Ja- \/_(Vé’iaZO,bZO,a;tb)
f b Jab
Bai 14. Rut gon biéu thirc:
a) V2-1 2 +J§+1 2+4/5 2-5
V2+2 2442 V2 \/_+\/3+\/— \/_ V3-+/5

Bai 15. Chimg minh dang thic :

\/a +x +\/Cl —X _\/Cl4 a2

—l=—; véi|al> x|
X

\/a +x \/a —)C 7
s+246 ) (5-2v6 )
g (W) (W) ~Ho

(xﬁ y[[+fJ Nx+y) =1 (x>0,y>0,x2y)

Bai 16. Cho biéu thuc: A=\/;+1+ 2V +2+5\/;

Jx-2 Jx+2  4-x

a).RﬁtgonAnéu x>0va xz4;

b). Timx dé 4=2.

Bai 17. Cho biéu thic: B = voi a>bh>0.

a a b
-1+ :
Na’ -b’ ( \/az—sz a—~a -b’

a). Rut gon B;

b). Tinh B néu Z:

t\)lw



¢). Tim diéu kién cua a,b dé B<1

\/;—2_ \/;+2 J.(l—x)2

x—1  x+2x+1 2

Bai 18. Cho biéu thic: C=[

a). Rat gon C néu x>0,x#1;
b). Tim x dé C duong;
¢). Tim gia trj 16n nhét cia C.
Bai 19. Chtng minh biéu thirc sau khong phu thudc vao bién:

Wy Ny | 2dx v
x=y 2(Nxafy) [Vxady -

voi x>0,y>0,x# y.



BAI 10. CAN BAC BA VA CAN THUC BAC BA.

A. KIEN THUC CO BAN CAN NAM
1. CAN BAC BA

Cin bic ba clia mot s6 thuc
Téng quat, ta dinh nghia:
Cian bac ba cua sb thuc a 13 s6 thue x thod min x° =a.

Chu y. Mbi s6 a déu co duy nhat mot cdn bac ba. Can bac ba cia sé a duoc ki hiéu la 3/2 . Trong

ki hiéu Ya , 80 3 duoc goi 1a chi s0 cua can. Phép tim can bac ba ciia mot so goi 1a phép khai can
bac ba.

Vidul

a) Ching to ring 364 =4 b) Tinh /0 va 3-27.

Nhan xét. Tu dinh nghia can bac ba, ta co (3/; ) = %/a_3 =a vo&i moi sd thuc a. Do d6 co thé giai
Vi du 1 nhu sau: %/@:d4—3=4.

Tinh cin bic ba ciia mdt s6 bang may tinh cim tay

Ta c6 thé sir dung loai MTCT thich hop dé tinh cin bac ba cia mét sb. Chang han, dé tinh Y12 va
/3375 talam nhu sau:

Phép tinh Bam céc phim ' Két qua
VBis | e@EEEEE | 7 _
312 ENERORZE | 2,289428485

Chi y. Man hinh MTCT chi hién thi dugc mot sd hiru han chit s6 nén cac két qua la s6 thap phan
vO han (tuﬁn hoan hay khong tudn hoan) déu dugc lam tron, ch:fmg han: 2 ~ 2,289428485 .

Vidu 2. St dyng MTCT, tinh 3/3,725 roi 1am tron két qua dén chir s6 thap phan thir hai.
2. CAN THUC BAC BA

Nhan biét cin thikc bic ba

Tuong tu nhu can thue bac hai, ta c6 dinh nghia sau:

Can thure bac ba 1a biéu thie ¢ dang IA , trong d6 A 1la mot biéu thire dai sd.

Chuy

- Tuong ty can bac ba ciia mot sb, ta cling c6 (3/2 ) = Q/E = A ( A la mdt biéu thirc).

- Dé tinh gia tri ctia /4 tai nhitng gia tri cho trudc cua bien, ta thay cac gia tri cho trude cua bién
vao can thirc roi tinh gia tri cia biéu thire s6 nhan duogc.



Vidu 3. Tinh gia tri cta cdn thirc J/2x+5 tai:

a) x=060; b) x=-6,5.

Vi du 4. Rat gon bidu thirc —x+5+3x* +3x> +3x+1.

B. GIAI BAI TAP SACH GIAO KHOA

3.23. Tinh:

a) Y216 ; b) ¥-512; ¢) 3/-0,001; d) }/1,331.
3.24. St dung MTCT, tinh cac cin bac ba sau day (Iam tron két qua dén chir sé thap phan thi hai):
a) 2,1, b) J-18; c) -28; d) 3/0,35.

3.25. Mot ngudi thg mudn lam mot thing ton hinh 1ap phuong cé thé tich bang 730dm’ . Em hay
uée lugng chiéu dai canh thung khoang bao nhiéu dm?

3.26. Rut gon cac biéu thic sau:

a) J1-2) b) J2V2 +1) ; ¢) RIV2+1).

3.27. Rut gon roi tinh gié tri clia biéu thirc 3/27)63 ~27x* +9x—1 tai x=7.

C. CAC DANG TOAN

Dang 1. Thue hién phép tinh va rit gon biéu thirc

1. Phuwong phap giai
r Ap dung (3/2)3 =a; i/yza.

2. Vi du minh hoa.

Vi du 1: Hay tim 3/512;3/-729; 3/0,064; 3/-0,216;3/-0,008.
Vi du 2: Tinh:

3
a). 27 - -8 -3125; b). “;/%5 —3/54.3/a.

Vi du 3: Thuc hién phép tinh
a).A:(%/§+%/6+%/Z)(%/§—€/§) b).B:%/2+\/§+3/2—\/§.

Vi du 4. Rut gon biéu thirc

x+1

b - -
)i/x_z—i/;H

a) {/x3+1+3x(x+1);

Dang 2. Giai phuwong trinh

1. Phuwong phap giai
Apdung: Y4=B<= A=B".



2. Vi du minh hoa.
Vi du 1. Giai cac phuong trinh

a). V2x+1=2.
b). J1-2x =-2.

). Ix—2+2=x.
Vi du 2. Giai phuong trinh

a) AIx+7-3=1;
b) -2 +2=0.

Vi du 3. Giai phuong trinh

a) /1000x —3/64x —327x =15;

b) /x-3+3=x.

D. LUYEN TAP
Bai 1. Tinh cac can bac ba sau

1. 364
2. =512,

3. 30,064

4. J/-0,216

Bai 2. Thyc hién phép tinh

a). 3%-\3/—18-3/5.

b). g/(ﬁ+1)(3+2\5); g/(4—2\6)(\@—1).
0. (%ﬁ%ﬁ]ﬁ

d). {%%/5—23/%3{%]:2{%.

. (4506 +43)(35+33).

Bai 3. Thyc hién phép tinh J-64 —3/125 +3/216




a). (%/Z+1)3 —(%/Z—l)3
1
b). (12%5+%/R—2%5)(53/Z—3ig}

Bai 4. Cho x = . Tinh xy’ —x’y.

2 ‘ 6
— _— va y:—
22 +2+434 222434

Bai 5. Truc can 6 mau so bi€u dién

1
16 +312 +39

Bai 6. Rut gon cac biéu thuc sau:

1. A=320+14v2 +320-1442 .
2. B=3182+/33125 +3/182-33125 .

Bai 7. Rut gon cac biéu thirc sau:

e[ o 2

2. Bzx/a2+W+\/b2+W
Bai 8. Giai phuong trinh:

a). m:x+3;

b). Y5+x—x=5.

Bai 9. Giai cac phuong trinh sau

1. 31000x —3/64x —327x =15

2.x-343=x

Bai 10. Giai cac phuong trinh sau

1. 32x—1+3Yx—-1=33x-2.

2. 3Yx+5+3x+6=32x+11



LUYEN TAP CHUNG SAU KHI HQC BAI 9&10
A.CACVIiDU

Vidy 1. Rat gon biéu thire 4=+/(v3+1)? =33 +1) +/4.

Jx N Jx
Jx+1 Jx-1

Vi du 2. Cho biéu thic P = véi x> 1.

a) Rat gon P.
b) Sir dung két qué cau a, tinh gia tri ctia P khi x=101.

Vi du 3. Nguoi ta can lam mot thung hinh 1ap phuong bang bia cting khong c¢6 nap trén va co
thé tich 216dm® dé dung d6. Tinh dién tich bia ctrng can dung dé lam thung dung do6 (coi dién
tich cac mép ndi 1a khong dang ké).

|

B. GIAI BAI TAP SACH GIAO KHOA
3.28. Riit gon cac biéu thirc sau:

5435 1 . V56
a) \/g _\/5_29 b) (\/7_2 _\/a'i_?a
o 6BV (B2 g J621
212 Jsoo
3.29. Tinh gia trj ctia cac biéu thuc sau:
NG g Y2E BT
a) 3445 + T—zﬂ Al +7;
) 3= V3 Vi-l V2 6
I+I(2f D+/12; d) 5 50

3.30. Gié st hrc F cﬁa gi(’) khi thoi theo phuong Vu()ng goc voi bé mat cénh budm cua m6t con

A 12 1A 1

bang N (Newton) va toc do duoc tinh bang m / S.

a) Khi tbe do cua gi6 la 10m/s thi lyc F' 1a bao nhiéu Newton?



b) Néu canh budm chi ¢6 thé chiu duge mot ap luc tdi da 12 12000N thi con thuyén d6 co thé di

duoc trong gid véi toe do gio toi da la bao nhiéu?

3.31. Rit gon cac biéu thirc sau:

a) J(—x-1";
C. BAI TAP THEM

Bai 1. Rat gon cac biéu thirc sau:

). 5\ﬁ+l@+ﬁ;
5 2
0. V20 35+ 318+ 472 ;

Bai 2. Rut gon biéu thirc sau:
1 V33 1
a). —m—Z\/ﬁ——ﬁ-S\/:,
»2 Vi1 3
c). (\/2—8—2\/§+\/7)\/7+\/8—4;

Bai 3. Rut gon biéu thuc sau:

b) 8x* —12:% +6x—1.
b). \E+«/4,5 + 12,5 ;
d). 0,13/200 +2./0,08 +0,4+/50 .

b). V150 +4/1,6/60 +4,5 2%—\%;

d). (J€+J§)2—M

:
I~y

a). V11+6v/2; b). ~—

V3V5-32
o 134246 0 Jo++14
C 2443 T 23 +428°
x=2x+1 . N
e). Hz—\/;H(VO'l)CZO).. g).
5 V24346 +48+416 . 8
. V2+3+/4 ’ TJ30-2
Bai 4. Tinh
a)%/@-@-sg; b)%/E:%/E—zzz—:ss%
Bai 5. Tinh
a) B +32);

b) R/5-P)R25+315+09).



Bai 6. Rat gon biéu thirc

a) 3 (5318 -33144)+3/5-3/50 ;
b) (12%+%—2%)[5%—3%}

Bai 7. Tim x, biét :

1
a) 23/27x +7%/—343x +3/-729x =2;

b) Jx’—9x* =x-3.

Bai8. Tinh M =35y2+7 35427 .

Lo, 1 J\/}Jrz
Ve+2 Jx-2) Jx

vol x>0;x#4

Bai 9. Cho biéu thicc V = (

1. Rt gon biéu thirc V

2. Tim gia tri cua x dé V:%

Bai 10. Cho 4 :{
X

L, 3Jx +5 (J}+1)2_1
1 xJx—x—+/x+1 x

1. Rut gon biéu thirc A4
2. Pit B:(x—\/;+l)A.Ch1’mg minh B>1 véi x>0,x#1

Bai 11. Cho bidu thirc P = 15y 11 +3J§—2 2x +3

+
x+240x =3 1-x  3+x

1. Rat gon biéu thirc P.

2. Tim tat ca cac gia tri nguyén cuia x dé¢ P la mdt sO nguyén.

1 2-x J( 2 \/xijJ

+ +
Jr+2-Jx+1 Sx+1-BNB-Vx+2 x+2-SBx+6

Bai 12. Cho biéu thitc P = (

1. Tim di€u kién cua x dé biéu thirc P xac dinh.

2. Rt gon va tim gia tri 10n nhét cua biéu thirc P .



BAI TAP CUOI CHUONG III

A. TRAC NGHIEM
3.32. Can bac hai cia 4 1a

A. 2. B.-2. C.2va-=2. D. 2 va 2.
3.33. Cian béc hai sb hoc cua 49 1a

A 7. B.-7. C.7va-7. D. V7 va —/7.
3.34. Rt gon biéu thire 3/(4-+/17)° ta duoc
A. 4+417. B. 4-/17. C.J17-4. D. -4-J17.

3.35. Do dai dudng kinh (mét) ctia hinh tron ¢6 dién tich 4m> sau khi lam tron két qua dén
chir s6 thap phan thi hai bang

A.2,26. B.2,50. C.1,13. D.1,12.
3.36. Mot vat roi tu do tir d6 cao 396,9m. Biét quing duong chuyén dong S (mét) ciia vt
phu thudc vao thoi gian 7 (gidy) boi cong thirc S =4,97>. Vat cham dat sau

A. 8 giay. B. 5 giay. C. 11 giay. D. 9 giay.

B. TU LUAN

3.37. Khong sir dung MTCT, tinh gié tri cta biéu thirc 4= \/ 3 -2) +\/4(2 +3) -

1
2-3
Jx+2 4

\/;—2 \/;+2

a) Rut gon biéu thic 4. b) Tinh gia tri cua 4 tai x=14.

3.38. Cho biéu thirc 4= (x>0,x=4).

3.39. Biét rang nhiét luong toa ra trén day dan duoc tinh bai cong thirc O = I*Rt, trong d6
0 1a nhiét luong tinh bang don vi Joule (J/); R 1a dién tr& tinh bang don vi Ohm (Q),7 1a

cudng do dong dién tinh bing don vi Ampe (A), ¢ 13 thoi gian tinh bang gidy (s). Dong dién
chay qua mot diy dan c6 R =10Q trong thoi gian 5 gidy.

a) Thay dau "?" trong bang sau bang céc gia tri thich hop.
1(A) 1 1,5 2
G (J] .-;3 ) o)

b) Cudng d6 dong dién 13 bao nhiéu Ampe dé nhiét luong toa ra trén day dan dat 8007 ?



C. BAI TAP THEM
Bai 1. Rat gon céac biéu thirc sau

9 25 [49 [1 - - - —
a) /E'E_\/;'\/%' b) /45,82 — 44,2 —\/6[(J5+1) +( 2-17].

Bai 2. Rt gon céc biéu thirc sau :
1 [165% —124 32 5(V6-1) 243
a) — +4 5 =5 b) + .
34\ 164 176 —112 Jo+1  J2+43
Bai 3. Rt gon céac biéu thirc

2) 343452410 b) X x+x\/;—y\/;—y\/;
6+25 x-ytx-ply

2Wx-9  x+3 2Jx+1
x=5Jx+6 Jx-2 3-x '

2Jx +\/}+1+3—11\/§

Bai 4. Rt gon biéu thirc P =

Bai 5. Cho biéu thitc P =

Jx+3 WJx-3 9—-x
a) Rut gon P.
b) Tinh gia tri cﬁanc’yix:7+j\/§.
2 1 5 6 6
Bai 6. Cho bi€u thirc P = + - : .
(\/;+3 Jx -3 9—x] Jx +2

a) Rut gon P.
b) Tim céc gia tri nguyén ciia x dé P co gia tri nguyén.
2 1 1 ’
Bai 7. Cho biéu thitc P=——:| ———— | ~— >
\/E X \/; X—=2xy+y
Chung minh rang véi moi gia tri cia x va y lam cho biéu thirc P ¢ nghia thi gia tri cta
P khong phu thude vao x va y.

Bai 8. Cho biéu thirc P=(’“+3+ ! j: Jx
x—9 \/;+3 \/;—3
a) Rut gon P.

b) Chimg minh ring P > %

Bai 9. Cho biu thirc P:( I x+2 j: 2

\/;+1_x\/;+1 ﬁ

a) Rat gon P.



b) Chirng minh rﬁng biéu thitc P ludn ludn 4m véi moi gia tri cua x lam P xdac dinh.

1 1 XVx +x

Bai 10. Cho biéu thitc P = n + .
Jr—1+Vx Jx—=1-Jx Jx+1

a) Rut gon P.
b) Chimg minh ring biéu thitrc P ludn luén khong 4m véi moi gia tri ctia x 1am P xéc
dinh.

Bai 11. Cho biéu thitc P =

-

Jx ( N &]
x++/x Jx+1)

a) Rat gon P.
b) Tim gi4 tri 1én nhét cua P.
Bai 12. Giai phuong trinh

a) \25G3x—1)> =10;  b) ﬁj - éf;

Bai 13. Giai phuong trinh

a) Sx—+(2x-1)> =2; b) Vx+2vx—1=x.



BAI 7. CAN BAC HAI VA CAN BAC BA CUA SO THUC

A. KIEN THUC CO BAN CAN NAM
1 CAN BAC HAI

Tim hiéu khai niém ciin bac hai
Cian bac hai cta sb thuc khong am a la sb thuc x sao cho x> =a.
Nhan xét
-S6 4am khong c6 can bac hai;
- S6 0 c6 mot cin bac hai duy nhat1a 0 ;
- S6 duong a c6 dung hai cian bac hai d6i nhau 1a Ja (can bac hai sb hoc ctia a ) va —Ja.
Vidu 1. Tim can bac hai cua 81.
Loi gidi
Ta co \/5:9 nén 81 co hai can bac haila 9 va -9 .
Tinh ciin bic hai ciia mdt s6 bang may tinh cim tay

Dé tinh céc cin bac hai ctia mot sé a > 0, chi can tinh Ja . Co thé dé dang 1am diéu nay bang cach
st dung MTCT.

Vi du 2. Str dung MTCT, tinh cdn béc hai ctia 11,1 (Iam tron dén chir sé thap phan thi hai).
Loi gidi

Bam céac phim HNOE® man hinh hién két qua 1a 3,33166625 . Lam tron két

qua dén chit s6 thap phan thu hai ta duge /11,1 = 3,33.

Vay cin bac hai caa 11,1 (1am tron dén cht s6 thap phan thir hai) 1a 3,33 va —3,33.

Tinh chit cia cin bic hai

Tinh chét: \/a_2 = |a| véi moi sb thuc a.

Vi du 3. Khong str dung MTCT, tinh:

a) 1-v2 ++/(1+~42)* ; b) /(=3)> +3.
Loi gidi

2) Ta co \J(1++2)* 1442 21442 nén 1-+2 +4J(1+42)" =1-v2 +(1++2) = 2.

b) Ta c6 /(=3)” =/—3|=3 nén [(-3)> +3=3+3=6.

2. CAN THU'C BAC HAI

Can thire bac hai



Tong quat, ta c6 dinh nghia:

° Can thirc bac hai 14 biéu thtrc ¢6 dang J4, trong 46 4 1a mot biéu thirc dai s6. A duoc goi
1a biéu thirc 1dy can hoac biéu thirc dudi dau can.
. JA4 xac dinh khi A 13y gié tri khong 4m va ta thuong viét1a 4>0. Tandi 4> 0 la didu

kién x4c dinh (hay diéu kién c6 nghia) cua /4 .

Vi du 4. Xét can thuc J2x+1.

a) Tim diéu kién x4c dinh ctia cin thuc.

b) Tinh gia tri cia can thirc da cho tai x=0 va x=4.
Loi gidi

a) Diéu kién xac dinh cia can thirc 1a 2x+1>0 hay xZ—E.

b) Tai x =0 (thoa man didu kién x4c dinh) can thic c6 gid tri la V2-0+1=1.

Tai x=4 (thoa man diéu kién x4c dinh) cin thirc c6 gia tri 1a V2-4+1=3.

Hing dang thirc \/F = A|

Tuong ty nhu can bac hai cia mot s6 thuc khong am, véi 4 1a mdt biéu thire, ta cling co:

. V6i 420 tacd A4 >0;(VA) = 4;

. Vo=

Vi du 5. Rat gon céc biéu thirc sau:

a) (V1-x)* v6i x<0; b) V1-2x+x? v6i x>2.
Léi gidi

a) TUr gia thiét x<0 suyra 1-x>0.Do dé (V1-x)* =1—x.« hing ding thic (VA)> = 4 véi
moi A>0

b) Ap dung hang dang thirc binh phuong ctia mot hiéu va hing dang thiuc VA* = |A ,taco

J1-2x+x* = (1-x) =[1-x].

Do gia thiét x>2 suyra 1-x<0 nén |1-x|=—(1-x)=x-1. Vi vay

VI-2x+x% ={J(1-x)* =x—1,v6i x>2

B. GIAI BAI TAP SACH GIAO KHOA
3.1. Tim cin bac hai ciia mdi s6 sau (1am tron dén chit s6 thap phan tht hai):

9
a)24,5; b) —.
) )10

Loi giai



Str dung MTCT:

v D BEI=S< DI bion hién két qua la 4,949747468 .

a) Bam cac phim
Lam tron két qua dén chir sb thap phan thir hai ta dugce /24,5 ~4,95.

Vay s6 24,5 c6 hai can béc hai 13 4,95 va —4,95.

MmO = E=0

b) Bam cac phim man hinh hién két qua 1a

0,9486832981 .

Lam tron két qua dén chit sb thap phan th hai ta dugc | /% ~0,95.

Vay sb % c6 hai can bac hai 14 0,95 va —0,95.

3.2. Dé chuan bi trong cy trén via hé, ngudi ta dé lai nhitng 6 dit hinh tron c6 dién tich khoang
2m?*. Em hay uéc luong (v6i d6 chinh xac 0,005 ) duong kinh cua cac 6 dat d6 khoang bao nhiéu
mét?

Loi gidi

Cong thirc tinh dién tich hinh tron ban kinh R 1a S = zR*.

/2
Theo bai, ta co: 7R* =2,suyra R’ :E,dod() R=,/— (do R>0).
Vs T

. /2
Khi do, duong kinh cua cac 6 datdo la: d =2, |—.
V4

Str dung MTCT, Man hinh hi¢n két qua 1a 1,595769122.
Lam tron két qua v6i do chinh xac 0,005 (1am tron két qua dén chit s6 thap phan tht hai) ta dugc
2

d=2,/—~=160.
T

Vay ta uoc lwong duge duong kinh cta cac 6 dat 6 khoang 1,60m .
3.3. Tim diéu kién xé4c dinh cua m va tinh gié tri cia cdn thic tai x =—1.
Loi giai
Diéu kién xdc dinh cta biéu thire v/x+10 1a x+10>0 hay x>-10.
Thay x =—1 (théa man diéu kién) vao biéu thirc Jx+10 ta duogc: J-1+10=+9=3
Vay gia tri cua can thirc Jx+10 1a3 khi x =—-1.

3.4. Tinh: \[5,1%; \/(-4,9)%; —+/(=0,001).

Loi gidi




Ta co:

V5,17 =5,11=5,1
\](_499 ? :| _4a9|: 459
—/(=0,001)* =—|—-0,001]=—-0,001

3.5. Rt gon céc biéu thuc sau:

a) J(2-+5) b) 3WVx? —x+1 (x<0): OV —4x+4 (x<2).
Loi gidi

a) \J(2—=~/5)* =2=5]=~/5-2( vi 2-/5<0).

b) 3Wx? —x+1=3|x|—x+1. Vi x<0 nén |x|=—x.

Vay 3/x? —x+1=3]x|—x+1=-3x—x+1=—4x+1.

¢) VP —dx+4 = (x—2)* ={x—2|. Vi x<2 nén x—2<0,dodé [x—2|=2—x.

Vay V' —dx+4 =\(x-2) < x-2]=2-x.

3.6. Khong dung MTCT, ching to biéu thitc 4 6 gia tri 1a s6 nguyén:

A=J1+242) = Ja-22)".

Loi gidi
Ta co:
A=A+ 232) —J(1=242) 1+ 232 | = | 1-242 | =1+ 242 - (22 ) =1+ 242 - 242 +1=2

Vay gié tri ctia biéu thirc A 13 s6 nguyén.

C. CAC DANG TOAN

Dang 1: So Sanh Hai S6

. Phuong phap

Ap dung: Véi a>0,b>0 ta co: a<bea<b.

. Vi du minh

Vidu 1: So sanh:
a)3va /5 b) 8 va /63 ¢) 9 va +/79
Lo giai

a)Taco 3=v9va 9>5=9>/5.Vay 3>+/5.




b) Taco 8=+/64 va 64>63=+/64 >/63.Vay 8>+/63.

¢) Taco 9=+/81 va 81>79=>/81>+/79. Vay 9>/79.

Vidu 2: So sanh céc s :

a. 2431 va 10 b. 2++/3 va 3+4/2.
L& gii
a. Ap dung dinh i a>b>0 < +/a >b .
Ta c6 31>25 nén +/31>5 hay 24/31>10
b. Ap dung dinh li @ >b>0 < a®>>b>. Tac: (2++/3)> =7+43
(B++/2) =11+642
Nhung 443 < 632 (vi (44/3)> =48;(6+2) =72 )
nén 7+443 <11+6§2 . Vay 2++/3 <3+42.
Vi du 3. Khong dung may tinh hodc bang sd, hiy so sanh 8 va J65 .
Loi giai
Céch 1: Ta co 8=~/64 . Vi /64 </65 nén 8 <~/65.

Cdch 2: Vi §° :64;(\/5)2 =65 nén 8 <(\/@)2, suy ra 8 </65.

Céch giai nay dwa vao tinh chat: Néu a,b>0 va a” <b” thi a<b.
Nhu vdy, dé so sanh hai s6 duong ta c6 thé so sanh cac binh phuong cia chung.
Vi du 4. Khong ding may tinh hodc bang sb, hiy so sanh J15-1 va J10.
Loi giai
Tacd V15-1</16 -1=4—-1=3; J10 >/9 =2. Vay +/15-1</10.
Vidu 5. V6i a <0 thi s6 nao 16n hon trong hai s6 J=a va-2a?
Loi giai

Tacdo —1>-2 nén —a<-2a(vi a<0).Dodd v—a <~+-2a.

Dang 2. Tim x théa diéu kién cho trwéc

. Phwong phap giai

V6ia>0:

° xzzakhix=i\/;.




. Jx =a khi x=d°.
. Jx <a khi 0<x<d®.

2. Vidu minh hoa

Vi du 1: Dung may tinh bo tdi, tinh gia tri gan dung ctia nghiém mdi phuong trinh sau ( 1am tron dén
chir s6 thap phan thir ba):

a) X’ =4,5. b) x* =5. ¢) x> =7,5. d) x*=9,12.
Loi gidi

a) Nghiém ctia phuong trinh x* =a (v6i @ >0) 1 cc cin bac hai cua a.

Phuong trinh x* =4,5 c6 hai nghiém I3 x, = \/B va x, =—/4,5.

Dung may tinh ta tim dugc x, = 2,121 va x, = -2,121.
b) x> =5 c6 hai nghiém x =++/5 ~+2,236.
c) x> =7,5 co hai nghiém x= i\/7,_5 ~12,739.
d) x* =9,12 ¢6 hai nghiém x =+./9,12 ~ +3,020.

Vidu 2: Tim x saocho:

a. x’ =16
b, X =—

25
c. x’=—4

L&i giai

a. x’ =16 thi x=4 hay x=—4

W | W

b. X2=i thi X=§ hay x =
25 5

c. x> =—4 thi khong ton tai s6 thue x.

Vi du 3. s6 x khong am, biét:
a) Jx =15; b) 2/x =14;
0) Vx <+2; d) V2x < 4.

L& gii
a) Tacod Jx=15Jx =415 < x=225. Vay x=225.
b) 2Jx=ldeJx=7cJx =149 & x=49. Vay x=49.
¢)  Jx<+2 e x<2. Kéthop didukién 0<x <2.
d) «/ﬂ<4<:>\/§<\/ﬁc>032x<l6c>0£x<8.VayO£x<8.



Vi du 4. Tinh canh cia mdt hinh vuong, biét dién tich cia nd béng dién tich cua hinh chir nhat c6
chiéu rong 3,5m va chiéu dai 14m.

14m

3.5m
Lo gidi

Dién tich hinh chit nhat 1a 3,5.14 = 49(m?).

Goi canh cua hinh vuong la x(x > O).

Tacod: X’ =49 < x=17.

Vay canh cua hinh vuong la 7m.

Dang 3. Tim diéu kién dé+/4 cé nghia

1. Phwong phap giai
(1) VA4 conghia < 4>0. 2 %cc’)nghia@A>O.

2. Vi du minh hoa.

Vi du 1: Véi gia tri ndo cua a thi mdi can thirc sau c6 nghia:
a).\/g; b). V4—-a; ¢). V-5a; d). V3a+7.
L& gii
a |, . a
a) 3 co nghia <:>§20<:>a20.

b) V—5a conghia < -5¢>0< a<0.
¢) V4—a conghia ©4-a>0<a<4.

d) v3a+7 cb6nghia ©3a+720©a2—%.

Vidu 2: Tim x,dé moi céan thirc sau c6 nghia:

a).\/2x+7; b) V-3x+4; ¢) L d)v1+x2.

—1+x

L& giai
a) V2x+7 cb nghia c>2x+720<:>x2—%.

b) V-3x+4 cb nghia <:>—3x+420<:>3x£4<:>x£%.



) ‘/ ! conghia & -1+x>0< x>1.
—1+x

\ re . A 2 , ~ , . .
d) Vi 1+x%>0 véi moi x nén V1+x“ c6 nghia véi moi x

Vidu 3: Vi gid tri nao ciia a thi moi cdn thirc sau c6 nghia:

1 2
D).\ b) f_;;; ) Va? —1; d)Va—a?,

L&i giai

/ 1
a) chc’)nghia ©—520a#0.
a a

[ 2
b) f erl conghia <1-2a>0 (vi a®+1>0,VaeR). <:>a<%.
—2a

¢) Va’-1 conghia ©a’-120a° 21 <lal>1<a<-1hoica>1.

d) V4—a® conghia ©4-a’>0d’ <4 olalk2e-2<a<2.

Dang 4. Tinh gia tri biéu thirc

1. Phuong phap giai

, A neu A=0
Ap dung: \/A2 =
P cuns {—A neu A<O.

2. Vi du minh hoa
Vidu 1: Tinh:

a)./(0,1)%; b) (-0,3)’;
0).—(-1,3)%; d) —0,44/(—0,4)".

L& giai
a) 1/(0,1)* =/0,1|=0,1.
b) y/(-0,3)° =/ -0,3|=0,3.
) —(-1,3)* =—|-1L3|=-1,3.
d) —0,44/(—0,4)" =—0,4.]-0,4|=—0,16.
Vi du 2: Tinh:
2). V1625 + /196 : /49, b). 36:/2.3218 —\/169;
c). \/ﬁ; d). \/32+742

Giai:




a) Ta c6 \16~/25 +/196 : /49 =4.5+14:7=20+2=22.

b) 36:/2.32.18 —/169 =36:/18% ~13=36:18—13 =213 =—11.
) \/ﬁ=\/§=3.

d) /32 +4%> =25 =5.

Dang 5. Rit gon biéu thirc

1. Phwong phap giai:
A khi A>0

’ 2 _ —
(D Ap dung \/A7—|A|‘{_A khi A<0

Xét cac truong hop 4>0, 4<0 dé bo diu gia tri tuyét doi.
@ JA4 xac dinh ( c6 nghia) < 4>0.
2. Vi du minh hoa.

Vi du 1. Rat gon cac biéu thuc sau:

). \J(4-15) ++15; b). J(z—ﬁ)z +J(1—ﬁ)2;

). NT+43 +4/7-43 ; d).\/494% , Vi a<0.

Lovi gidi
a) Ta c6 1/(4—\/5)2 4315 =[4— 15|+ VI5 =415 +15 = 4.
(Vi 4—+/15>0 nén ‘4—5‘:4—\5)

b) Ta co
J2=B) +(1-33) =2~ 3[#]1-V3] =(2=B )+ [~(1-5)] =2~ VB4 B -1 =1
(Vi 2=4/3>0 nén [2-3[=2-v3 va 1-y3 <0 nén [1-V3|=3-1)

¢) Ta c6 7 +43 +47-43 =\/(\B)2 1232421 Jr\/(\ﬁ)2 _232+2°

= (52) +(B-2) =[5+ [VB-2|=(\3+2)+(2-3) =B +2+2-B =4,

d) Taco V49a* =4/(7a)’ =|7a| =-7a. (Vi a<0 nén 7a <0, suyra |7a|=~7a)
Vi du 2. Rut gon cac biéu thuc sau:
a).v/25a° +3a,véi a<0; b). V16a* +6a’;

¢). 3W9a° —6a’, voi a<0;

d).NJa? +6a+9 +~Ja> —6a+9,véi -3<a<3.




Loi giai
). Ta ¢6 254" +3a =(5a)’ +3a =|Sa|+3a =—Sa+3a=-2a.
(Vi a<0 nén 5a <0, suy ra |5a|=—5a)
b). Tacé V164" +6a” =|(4a>) +6a* =|4a’| + 64> = 4a® + 64> =10’
(Vi @®>0,véimoi a nén 4a® >0, véimoi a, suyra [4a’|=4d’)
¢). Tacd 3v9a° ~6a’ =3/(3a°)" ~6a’ =3[3a’|~6a’ =3.(-3a" )64’ = ~15a".

(Vi a<0 nén 3a°<0, suyra [3a’| = -3a’)

d). Ta cd \Ja’ +6a+9 +Va' —6a+9 = (a+3) + (a=3)" =|a+3|+|a=3| = (a+3)+(3-a)
=a+3+3-a=6.
(Vi-3<a<3néna+3>0 va a-3<0,dodd [a+3|=a+3 va [a—3|=3-qa)
Vi du 3. Rut gon cac biéu thuc sau:

\/;_423V6ia209a¢4; b)-L\/gH,VéiaZO,ail;
a— a—

Lovi gidi
a). Véi a>0, a#4 tacod CZ—4=(\/Z)2—22 :(\/Z+2)(\/Z—2) nén:
Ja-2 Ja-2 1

a=4 ~ (Ja-2)(Va+2) Va+2’

a+2\/5+1:(\/5)2+2\/2+1: (\/Z+1)2 :\/;H
a-1 (@)2_1 (Va+1)(Va-1) Va-1

b). V6i a>0, a#1 tacod

Dang 6. Giai phuwong trinh

1. Phwong phap giai

Ap dung: \/?:|A

; A2:BZ<:{
A=—

2. Vi du minh hoa
Vidu 1. Tim x biét:

a). Jx? =5; b). V25x% =10;

b). Vx> —28x+49 =7 ; 0). \Vx—10y/x +25=3.




Loi gidi

a).Tacc')x/x_2:5©|x|:5<:{ 5.V:,iyxe{—S;S}.

X
xX=-

.Vay xe{-2;2}.

=1 =2
b). Ta c6 25x* =10 < (5x)2:10©|5x|:10<:>[5x 0 @{x

5x=-10 x=-2

2x=T7=-T7

2x—=7=17
¢). Taco Vdx* —28x+49 =7 & |(2x-7)" =7 <:>|2x—7|=7<:>{ )

2x=14 x=17
= = .
2x=0 x=0
Vay xe{0;7}.
~5=3
d). Ta c6 /x—10Vx +25 =3@,/(J§—5)2 3o &—5‘:3 PN Vx
Jx-5=-3
Jx=8 @{x:64
= .
_\/;:2 x=4
Vay x e {4;64}.
Vi du 2. Giai cac phuong trinh sau:
a). 4x> —64=0; b). Vx* —=7=0;
) A/9x? =2x+1; d). Vx?—dx+4 x> +4x+4=0.
Giai:

4
a). Ta co 4x° —64 =0 < 4x* = 64 <:>x2:16©{x 4.Véy S={-4:4}.
=

b). Ta c6 \/)7‘—7=0<:>./(x2)2 =7 o||=Tex’ =7 @{x:ﬁ . Vay S:{—ﬁ;ﬁ}.
x=-7

¢). Tacé V9x” =2x+1 < /(3x)" =2x+1 & [3x]=2x+1

([ 3x20 {XZO
3x=2x+1 = r—l

P = =
{ 3x<0 {x<0 xX=

—3x=2x+1

d). Tacod Vx’ —4x+4 /¥’ +4x+4 =0 & /x* —dx+4 =/x* +4x +4

o\ J(x=2)" =(x+2)’




& x=0.Vay S={0}.

x—2=x+2 Ox=-4 xed
<:>|x—2|:|x+2|c>{ )@{ L—

o
x—2:—(x+2 2x=0

Vi du 3. Tinh canh cta hinh vuéng, biét dién tich hinh vudng d6 bang dién tich tam giac vudng c6
hai canh goc vuéng 1a 12,8 m va 40 m.

Lo giai
Goi x (x>0, m) la canh hinh vudng, khi d6 dién tich hinh vuong bang: S, =x’ (mz) .
Dién tich tam gidc vuong la: S, = % -12,8.40 =256 (m2 )
Theo gia thiét ta c6: S,, =S, < x* =256 <> x=+256 =16 (m).

Vay canh cua hinh vuong 1a 16 m.

Dang 7: Phan Tich Pa Thirc Thanh Nhan T

1. Phwong phap giai:
AP dung cac cong thiic:
’ Az(\/Z)2 (véi 4>0).
v 42— B*=(4-B)(4+B).
2. Vi du minh hoa.
Vi du 1. Phan tich thanh nhan tu:
a). x’—2. b). x> 7.
). x2+2\/Ex+15. d). 4x2—4\/§x+3.
Giai:
a). Taco x’ —2=x" —(\/5)2 :(x—ﬁ)(x+ﬁ).
b). Ta c6 x2—7=x2—(ﬁ)2:(x—ﬁ)(x+ﬁ).
¢). Tacod x° +24/15x+15=x7 +2.x.\/E+(\/E)Z :(x+\/ﬁ)2.

d). Ta c6 4x> —4/3x+3=(2x)’ —2.2x.\/§+(\/§)2 = (2x—\/§)2.

Dang 8: Chirng minh ding thirc

1. Phwong phap giai.

Ap dung
r Cac hang dang thirc dang nho.

2 . s . S .
rva A= (JZ ) de bién doi ve trai thanh vé phai hoac nguoc lai.

2. Vi du minh hoa.




Vi du 1. Chung minh:

). (\/3—1)2:6—2\/3. b). V6-245 -5 = 1.

Giai:

a). Taco (v5-1) =(v5) ~245.1+17 =525 +1=6-25.

b). Ap dung cau a, ta co:

J6-235 ~5= (V5 1) ~V5 =[5 -1|-V5 =5 -1-5 =-1.

D. LUYEN TAP

Bai 1. Dung may tinh bo tdi, tinh gid tri gin dung ctia nghiém mdi phuwong trinh sau ( lam tron dén

chit s6 thap phan tht ba):

a) x> =5; b) x> =2,5; ) x> =45.
Lo giai

a) x, =/5~2,236 ; x,=—/5~-2,236

b) x, =+/2,5~1,581; x,=—+2,5~-1,581

¢) x, =~/5 ~1,495;x, = /5 ~ 1,495

Bai 2. So sénh

a)2vé1+\/§; b)lvé\/g—l; c)3«/ﬁvé12;
L&i gii

a) 2<1+2; b) 1>+/3-1 ) 311 <12;

Bai 3. Tim x khong am, biét

a) Vx =5; b) Vx =+/2; o) Vx=-2.
L&i gii

a)x =25 b) x=2; c) Khéng co x.

Bai 4. Cho a > 0. Ching minh:
a)Néua>1thia>+a :
b) Néua <1 thi a<+/a .

Loi giai
a) a—va =va(Na-1)>0 néua>1.
b) a—Ja =vJa(\a-1)<0 néu 0<a<1.

Bai 5. Bi€u thue sau xé4c dinh v6i gia tri ndo cia x ?

a). V-3x+2; b).‘/ 4 ;
2x+3

d) =10 va —24/31.

d) —10> 231



d). Jx(x+2) e). Vx> —6x+1 N

2—x
g). V5x* —3x-8 h). V5x* +4x+7.
Giai:
2
a) bk: —3x+220<:>—3x2—2©x§§.
4 >0 -3
b) Bk: < 2x+3 S2x+3>02x >3 x> —.
2
2x+3#0
250
o)bPk{xY o©xX>0oxz0.
x> #£0
(x>0 (x>0
x+22>0 x>-2 x>0
d) bk: x(x+2)> 0= =S N .
x<0 x<0 x<-2
i x+2<0 i x<=2
e) Pk: 9x” —6x+1>0 < (3x—1)° 20,Vx.
I
'{2x—1zo x2o
1
_ 2—-x>0 x<2 —<x<2
f) bk: 2x l20<:> = <) 2 = <:>l£x<2.
2—-x 2x—-1<0
<= xed
| (2-x<0 2
| (x>2

g) Dk: 5x° —3x+8>0 < 5x* —(8-5)x+820 < (5x° —8x)+(5x—8) 2 0<> (5x-8)(x+1)20

5x—-820
x+120 x2§
& 5
5x—-8<0 r<—1
i x+1<0

h) Pk: 5x> +4x+7>0 < 25x> +20x+35>0
© (2557 +2.5x2+4)+3120 < (5x+2) +3120,vx.

Bai 6. Tinh:

2). —0,8,/(-0,125)"; b). (-2)"; 0. (V3-2)
a). (242-3) e).,/[%—%jz; 0. |(0.1-40.1)



g). \4-23 ; h). V34242 ; i). V9—44/5 ;
). \V16-647 .

Giai:

a) —0,8,/(~0,125)" =-0,8]-0,125|=-0,8.0,125=-0,1.

V(2 =27 =[] =[(-2)]=
0 V3~ 2—‘[-2‘—2-[
d)./zx/_ 3 ‘2\/_ 3‘ 3-242.

o }j R

o T o1 -
g) J4—2f=\/3—2\f.1+1=\/7_:‘[_1‘=[_1‘
h) \/3+2ﬁ=\/2+2.\E.1+1=m=‘\5+1‘=\5+1_

) Vo445 =\5-2452+4=[(V5-2) =[5-2|=V5-2.
i 16-637 = [[7-2473+9) = (V7 -3) =T-3=3-+7.

Bai 7. Rut gon biéu thirc:

a). 24x%, v6i x<0; b). %\/xw,véix<0;

=8.

¢). \(a=5)",v6i a<5; d). (x-10)", véi x<10;
e). x—4++x>—8x+16,voi x<4;
0. J(Vx -] (V) L vei 0<x<y.

Giai:

a) 24/x* = 2[x| = —2x.
l 10 :l 52 :l 5 Zzl 5 :_l 5
b) 2\/x_ 2\/x_ 21,()6) 2|x| 2x.

¢) Ta co:
e a<5=a-5<0

o J(a-5) =|a-3|=5-a

d) Ta co:



¢ x<10=x-10<0=(x-10)'<0= (10 x) 0.

\lx 10 ,/ xX— 10

e) Ta co:
e x<4=x-4<0

o x—4++/x"—8x+16 :x—4+«/(x—4)2 =x—4+[x—4=x-4—-(x-4)=0

f) Ta co:
e 0<x<y=>x-y<0&y-x20

W (e D = w)} -]
:\/(XT x—y|=—(x-y)=y-x.

Tai liéu phat hanh va bao hanh ndi dung trén Websne Tailieuchuan.vn

= |(10-x)"|=(10-x)"

Bai 8. Rut gon biéu thirc:

3-+/x
a).

X —

,(xZO,x¢9);

x—S\/;+6
Jx -3

©). 6—2x—9—-6x+x", (x<3).

b). (x>0,x#9);

Giai:
3-Vx . 3=x 1

x=9 (\/;—3)(\/;+3) Jx+3
N )
V-3 x-3
©). 6-2x-v9—6x+x> =6-2x—/(3-x) =6-2x—[3-x|=6-2x-3+x=3-x.

Bai 9. Tim x biét

a).

=x-2.

b).

a). \/(x—3) =3-x; b). V25-20x+4x +2x=5 ;
1 1 1
c). x2—5x+E=Z—x; d). Vx—2Jx—-1=+/x-1-1;
e). V1-12x+36x" =5 ; g). Vx+24Jx—-1=2.
Giai:

a). \(x-3)" =3—x



b).

d).

e).

Ta c6 bién doi: [x—3|=3-x
Ta c6 hai truong hop:
TH 1: Néu x>3 thi x-3=3-x < x=3(TM)

TH 2: Néu x <3 thi 3-x=3-x< 0=0(TM)

Vay tit ca x <3 déu thoa man.

J25-20x+4x" +2x =5

Ta c6 bién doi: +/(5 —2x)2 =5-2x
<:>|5—2x|:5—2x

Ta c6 hai truong hop:

TH 1: Néu xS% thi 5-2x=5-2x<0=0(TM)
A 5. 5
TH 2: Néu x>§ thi 2x—5=5—2x<:>x=5(L)

A AL o 5 . , ~
Vaytatca x< 5 deu thoa man.

1 1
Ta c6 bién doi: (x—zj =——x s

r A 5 1 A 5 ~
Tuong ty ta co: tatca x < 2 déu théa man.

\/x—Z\/xT =x/;—1.

Diéu kién: x>1

Taco bién doir |[(Va—1-1) =va—1-1eNa-1-1|=Va-1-1
Ta c6 hai truong hop:

Néu: \/EZI:MCZZ \/H—IZ\/E—I(TM)

Néu: Vx—1<l=x<2: 1-Vx—1=Vx—-1-1& x=2(I)(TM)
Vay: x >2 déu thoa man.

1-12x+36x* =5.

Ta c6 bién ddi: |(1-6x)" =5 < [1-6x|=5



Ta c6 hai truong hop:

Néu: XS% thi 1—6x=5<:>x=—§ (TM)
Néu: x>% thi 6x—1=5<x=1 (TM)

. 2 . N e A
Vay:x=—§ va x=1 1a gié tri can tim.

g). Vx+2VJx—-1=2.

bicu kién: x>1

Ta o6 bién ddi: ,/(\/ﬁﬂ)z =2 e r-1+1]=2

Ta c6 hai truong hop:

THI: Vx—1+1=2&x-1=1=x-1=1cx=2
TH2: Vx-1+1=-2&Jx-1=-3(VL).

Vay: x =2 la gia tri can tim.

Bai 10. Phan tich da thirc thanh nhan tu.

a). x*—11; b). x> —22x+2 ;
€). x—5 (V6i x>0) ; d). 5-7x> (v6i x>0).

€). 3+4x (véi x<0);
Giii:
a). x2—11=(x—\/ﬁ)(x+\/ﬁ).
b). x2—2\/§x+2=(x—\/§)2.
¢). x=5=(x+5)(Vx=5) (v6i x>0)
d). 5-7x" = (V5 =7x )(¥5 +4/7x) (v6i x>0)
e).3+4x=\/_2—\/4_2:(\/5—\/5)(\/%\/@)@61x<0)

Bai 11. Chirg minh dang thirc:

a).9+4\/§:(\/§+2)2;
b). V9+4/5 —/5=2;



). V23+8J7 -7 =4 ;
d)Na+dJa—2+2+a-4Ja—2+2=4(v6i2<a<6).

Lo gidi

a).9+4\/§=(\/§+2)2

VT =5+2:52+4=\5 +245242 =(V5+2) =77
b). Ta co bién dbi:
VT =5+ 245244 -5 =\5" +245.242° =5
= ((V5+2) V5 =[5 +2|-V5=\5+2-5=2=7P

). VT =16+ 2437 +7 ~\T =42 1247 + 7" —7
= (4+\/7)2 T =4 7|7 =447 T =4=vP

d). VT =Ja-2+2a-22+4+Ja-2-2Ja—2.2+4
:‘\/a—z +2‘+‘\/a—2—2‘:\/a—2+2+2—x/a—2 =4=VP(Vi2<a<6)




BAI 8. KHAI CAN BAC HAI VOI PHEP NHAN VA PHEP CHIA.

A. KIEN THUC CO BAN CAN NAM
1 KHAI CAN BAC HAI VA PHEP NHAN

Lién hé gitra phép khai can bac hai va phép nhan

Vi A, B 1a céc biéu thirc khong am, ta c6 /4 -~/B = 4B .

Chii y. Két qua trén c6 thé mé rong cho nhiéu biéu thirc khong 4m, chang han:

JA4-NB~C=VA4-B-C,(420,B>0,C>0).

Vidu 1. Tinh:

a) 27 4/3; b) V5(125 ++/5).
Loi gidi

a) Ta co: V27 3=427-3=4/81=9.

b) Ta c6: V5(V125 +/5) =5 V125 ++/5 -+/5 =+/5-125 +4/25 =25+ 5 =30.

Vidu 2. Ruat gon +/5x +/20x véi x>0.

Loi gidi

Ta ¢6 +/5x -/20x =+/5x-20x =+/100x> =/(10x)? =|10x |=10x v6i x> 0.
Vidu 3. Tinh /2?-32.5% .
Loi gidi
22.32.52 =22 \[32 .52 =2.3.5=30.
Chii y: Néu 4>0,B>0,C>0 thi VA*BC* = ABC.
Vi du 4. Rut gon bidu thirc /2542 (voi a>0,b<0 ).

Loi gidi

Theo gia thiét a>0,b<0, do d6~x25a> =+[5? -a® - (=b)* =~/5* Na® -\[(=b)* =5-a-(~b) = —5ab.
2. KHAI CAN BAC HAI VA PHEP CHIA
Lién hé gitra phép khai cin béc hai va phép chia
Néu A, B 1a cac biéu thirc véi 4>0,B >0 thi V4 = JE.
JB \'B
Vidu5

a) Tinh J8:/2. b) Rut gon v52a” :+13a  (a>0).



Lai gidi
a) \8:\2=+/8:2=4=2.
b) V/524* :\13a =/524° : (13a) =/4a*> =\(2a)* =2a( do a>0).

Vidu 6

a) Viét s6 dudi ddu can thanh mot phan s6 thap phan roi tinh /1,69 .

[2
b) Rut gon a-,|—(a>0).
a
Loi giai

2 /172
a) Taco 1,69 = 169 _13 n /1,69 1/ 13 13 =13.

100 10°
b) Do a>0 nén a- i \/\/; £= 2.
B. GIAI BAI TAP SACH GIAO KHOA
3.7. Tinh:
a) \12- (12 +4/3); b) V8- (+/50 —-+/2); ¢) (3+2)" =26

Loi gidi

a) V12- (V12 +3) =12 V12 +12 43 =12-12 +\/ﬁ=\/ﬁ+x/%

=12++6* =12+6=18.
b) V8- (+/50 —+/2) =/8 /50 —+/8 +/2 = /400 —/16 =20 —\/4* =20-4=16.
©) B2 =2J6 =3 +2V3 V2 + (2 =246 =3+243-2+2-2J6 =5+26-2/6 =5

3.8. Rt gon biéu thirc ‘/2(a2 -b*).

3 (véia=2b>0).
+b
Loi gidi
Véia2b>0, taco: 1/2((12—1)2)-\/& =\/2(a—b)(a+b)-i =/6(a—b).
a+b a+b
3.9. Tinh:

a) \/@:\/ﬁ; b) V7,84 ; c) V1815 :4/15 .

Loi gidi

2) \/@:\/T=%=\/%:\@=J3—2=3.



2
by 7.8 = 784 /784 _28* 28
100 100 10> 10

o) V181515 = 8IS _ 8IS o i <1
J15 15

—316a + 5a+/16ab*
2\Ja

2.8.

3.10. Rut gon (véia>0,b>0).

Loi gidi
Véi a>0,b>0, taco:

~3\16a +5a\16ab> _ 3416 Va +5a-\16 Va0
2\a 2Va

_—3-4a+5a-4-\a-|b| _—12Ja+20ava-b _2Ja(-6+10ab) _
2Va 2a 2/a

3.11. Kich thuédc man hinh ti vi hinh ch@t nhat dugc xac dinh bdi d6 dai duong chéo. Mot loai ti vi
co ti 1€ hai canh man hinh 1a 4: 3.

—6+10ab.

a) Goi x (inch) Ia chiéu rong ctia man hinh ti vi. Viét cong thirc tinh d6 dai dudng chéo d (inch)
ciia man hinh ti vi theo x.

b) Tinh chiéu rong va chiéu dai (theo centimét) cia man hinh ti vi loai 40 inch.
Loi gidi

a) Hinh v& dudi ddy mo ta man hinh ti vi hinh chit nhat c6 chiéu rong 1a x (inch)

A TS NP S
Vi ti vi ¢o ti 1€ hai canh man hinh 1a 4: 3 nén chi€u dai cua ti vi la: gx (inch).

2
Theo dinh li Pythagore, ta c6:d> = (%xj +x’ = %xz +x° 295 ?

Suyra d = ‘/ \/7\/_ ,/(j |x|——x (inch) (do d>0 va x>0 ).

Vay cong thire tinh d§ dai duong chéo d ctia man hinh tivila d = gx (inch).

b) Man hinh ti vi loai 40 inch tirc la d =40.



Do d6 §x=40,suyra x=40:§=24.

Vi viy, chiéu rong cua man hinh ti vi d6 1a 24 inch = 24.2,54cm = 60,96cm ; chiéu dai cua man

hinh ti vi d6 1a %-24=32 inch #32.2,54cm =81,28cm.

C. CAC DANG TOAN

Dang 1. Thuc hién phép tinh

1. Phwong phap gidi

¢ St dung céc quy tac khai phuong mét tich va quy tic nhan céc cin bac hai

» Néu 4>0,B>0 thi NAB =AB
B JB

2. Vi du minh hoa.
Vi du 1. Ap dung quy tic khai phuong mét tich, hay tinh:

2)../0,16.81 ; b).y3%(-5)"; ©).+/16,9.250 ; d).+/52.4* .

Loi giai

a) Ta c6: \/0,16.81 =+/0,16~/81=0,4.9=3,6.

b) Ta cé: /3%(=5)" =3* \/(=5)° =3%|-5|=9.5=45.

¢) Ta c6: 4/16,9.250 =+/169.25 =/169.4/25 =13.5=65.
d) Ta co: V524% =52 /4" =5.42 =80.

Vi du 2. Ap dung quy tic nhan cic cin bac hai, hiy tinh:

a). V530 ; b). /2,45/40./50 ;
0). 1/0,64/5,4 ; d).\/8.1:/5./45 .
Giai

a) Ta co: ﬁ.@z@z@zm.
b) Ta c6: 1/2,45~/40./50 = \/2,45.40.50 = /4900 = 70..
¢) Taco: J0,6+/5,4 =4/0,6.5,4 =/3,24 =1,8.
d) Ta co: +/8,14/5+/4,5 =/8,1.5.4,5=/182,25 =13,5 .
Vi du 3. Khai phuong tich 13.25.52 duoc:
a). 2600. b).130. ¢). 13. d). 260.

Hay chon két qua ding.

Loi giai

Ta ¢6: +/13.25.52 =+/16900 =130 (chon B).



Vi du 4. Bién doi cac biéu thire dudi ddu can thanh dang tich roi tinh

a). V252 —24%;
). V137° —88%;

b). V262 —10%;
d). V4812 —480° .

Loi giai

a) Ta c6: V25% —24° = [(25-24)(25+24) =49 =7.

b) Tacé: V26* ~10° =,/(26-10)(26 +10) =+/16.36 = 4.6 = 24.

¢) Tacé: V137* ~88* =,[(137-88)(137+88) =+/49.225 =7.15=105.

d) Tacé: V481> —480> = [(481-480)(481+480) =961 =31.

Vidu S. Tinh :
a). |22 b). 222
225 25
Loi giai
a) Ta co &:—28921—
225 225 15
b)Tacé‘/zﬂz ﬁ:@—§
25 5 25 5
¢) Ta c6 0,25: 0,25:0,5
NCEE
) 81 81 81 9
L6 V16 16 4
Vidu 6. Tinh :
2
a), —
18
12500
c). .
\/500
Loi giai
a)Tac():£= £= l:l
18 18 9 3
b) Ta co \/E = 1—5:‘/L:l.
735 735 49 7

0,25 8,1

©). . .
) 9 1,6

b) —\/E

d). iy



6 235
DT =\ =Va=2.

Vidu 7. Tinh :

a). li.Si0,0l. b)\/1,44.1,21—1,44.0,4.
16 5
165 —124° 149 - 76°
C). - e d) ﬁa
164 457 -384

Loi giai

a) Ta co: ‘/1—5 .0,0 ‘/ ,/ «/00 —%% J=—

b) Ta c6 +/1,44.1,21-1,44.0,4 = \/1 44.(1,21-0,4) = \/1,44.0,81:\/1,44.\/0,81:1,2.0,9:1,08.

164 “\ 164 4 2

149° — 73225 225 15
457% — 3842 73.841 /841 '

*“124>  [(165-124)(165+124
&) Ta cb: \/165 124 :\/( ) ) 41.289:\/289_17

Dang 2. Riit gon biéu thirc va tinh gia tri biéu thirc

1. Phwong phap giai
+ Ap dung céc quy tic N AB = A~NB (420,B>0)
» Thay gid tri cta bién vao biéu thirc da rat gon.
, 4 4
» Ap dung phép khai phuong mot thuon :\/:=—(AZO,B>O)
p dung phep p g g B JB

’ A, khi A>0
rApdl:lng\/?:|A|:{_A kh;A<0'

¢ Xét cac truong hop 4 >0, 4 < 0dé bo dau gia tri tuyét doi.
2. Vi du minh hoa.

Vi du 1. Rt gon biéu thirc sau:

4
a). 40,49a* v6i a<0; b). (gj (6-2a)’ voi a>3;
o). 19.76(2—a)’ véi a>2; d). —fa*(a® b} v6ia>b20.

a—b
Loi giai

a) Ta co: 0,494 =0,

=—0,7a (do a<0).




4 2 2nla a0
b) Ta co: (EJ (6—2a)2 =(£j |6—2a|=a 23— . (a-3) (do a>3).
2 2 4 2

¢) Taco: |[19.76(2—a)’ =1/1444(2—a)’ =382 —d|=38(a—2) (do a>2).

d) Ta co:

lb' a’ (a2 —bz)2

1 1
— :a_b.|a|.|a2—b2|=a_b.a.(a—b)(a+b):a(a+b)

(do a>b>0).

Vi du 2. Rt gon cac biéu thuc sau:

a). '/2_a.‘{5_a voi a>0; b). V1la. 2 voi a>0;
5 V18 a
¢). 2la—~1la~N44a véi a>0; 4+a —/0,4/160a*

Loi giai

2 2
a) Ta co: ‘/Z_a.'/S_a:JlOa :,fa—zﬁ(do az0).
5 VI8 90 9 3
b) Taco: Vlla., /% = lla.% =+/1089 =33.
a a

¢) Taco: 2la- \/lla ~N44a =21a—484a* =21la—-22a=—-a (do a>0)
d) Ta co: (4+a) —J0,44160a> =(4+a)’ —V64a* =(4+a) ~8|d|=16+a +8a~8|d

r Néu a>0 thi ( 4+a —0,44/1604* =16+a°.

r Néu a <0 thi ( 4+a ~0,4:160a> =16 +4a’ +16a.

Vi du 3. Rat gon va tim gia tri (1am tron dén chit s6 thap phan tht ba) cta cac cin thire sau:

a). \/9(4+ 20x+25x) tai x=—5;

b). \/2a2 (26> ~12b+18) tai a=-3,6=13.

Loi giai
a) Tacé:\/9<4+20x+25x =9.4(2+5x)" =3(2+5x)".
Thay x =—/5 vao biéu thirc di rat gon, ta duogc:

3(245x) =3(2-5V5) =3(129-20V5) ~ 252,836

b) Ta c6:\[2a> (2% ~12b+18) = \[4a* (b* ~6b +9) =\J4a> ||(6-3)" =2a||p -3

Thay a=-3,b= J3 vao biéu thtrc da rat gon, ta dugc:




2la] Jbp-3=2|-3| V3 -3 = 6(3-3) = 7,608.

Vi du 4. Rat gon cac biéu thirc sau:

2 4
a). 2 |2 véi x>0,y #0. b). 2y%, |- voi y<0.
x\y 4y

25x° 16
¢). Sxy voi x<0,y>0. d) 0,2x°y’ —— Vi x#0,y#0.
y° x*y"
Loi giai
y Xy |x| y x 1
a) Taco: — —4:——2=——2:—(d0x>0y¢0).
X X X

b) Ta co 2y’ / = / =2y’ 2|y| ¥ _x2y=—x2y.

/ \/2 5 —5x  25%°
¢) Ta co:. Sxy 5 @:5)&@:—5—’; (do x<0,y>0).
v v

]
d) 0,2x° =0,2x°y’ — 4=O’8x.
x'yt Xyt

Vi du 5. Rt gon cac biéu thuc sau:

, . 27(a-3)"
a). ab — V01 a<0,b=0. b). | ———Vvoi a >3.
ab 48
2
0. Wvéib<0,a>—l,5. d). (a—b) : abbzvc')’ia<b<0.
a_

Loi giai

S _ b, V3 =ab’. 3 =—J3 (do a<0,b=0).

ab* |ab2| —ab’

by Ta \/27(51—3) \/9(a 3) 3|a 3 _3(a- 3) W s

3+2 3+2
¢) Ta c6: ,/9”2‘”4“ ,/ @) | “' 3124 (dob<0,a>-1,5),

J_b Vab _
(a——b)2 (_b)W (a b)|a i =(a- )b - —Jab (do a<b<0)

a) Ta co: ab’

@ (a-b)

Dang 3. Chirng minh déng thic, bat ding thirc

1. Phuwong phap giai
Ap dung hang dang thuc




A*—B*=(A-B)(A+B) vaN A’ =4,(4>0)

¢ Su dung ’phugng’phé}p bién déi‘ tuong duong. o
& Ta bién do1 bat dang thirc can chiing minh tuong duong véi bat dang thuce diung.
@ Bat dang thirc diing thuong c6 dang A% > 0.
2. Vi du minh hoa.
Vi du 1: Ching minh:

2) (2-V3)(2+3) =1

b) (~/2006 ~+/2005 ) va (~/2006 ++/2005 ) 1a hai s6 nghich déo
Vidu 2:

a). So sanh J25-16 va \/E_\/E;

b). Chtng minh ring, véi a > b >0 thi Ja —v/b <Ja—b.

Loi giai

a) Tacod \/ﬂ=\/§=3; J25-J16=5-4=1

Ma 1<3 do d6 v/25-+/16 <~/25-16.

b) Véi a>b>0 thi a—b>0.

Taco: Va —b <Na—b < a<Na—b+vb = (Va) <(Va—b+b)

Sa <a—b+2,/b(a—b)+b<:>0<24/b(a—b) (lu6én dang).
Vay Ja —b <Ja—b.

Vi du 3: Mdi khing dinh sau dung hay sai? Vi sao?

a). 0,01=4/0,0001;

b).—0,5 = /-0,25;
©)./39 <7 va \/@>6;
d). (4—\/5).2x<ﬁ.(4—\/§)@2x<\/§.

Loi giai
a) Pung, vi 0,01% =0,0001.
b) Sai, vi \/ﬁ khong c6 nghia.
¢) Plng, vi (@)2 <7%va (\/@)2 > 67,

d) Bung, vi nhan hai vé ctia bat phuong trinh v&i ciing mét sé duong l\/ﬁ thi khong doi chiéu

bat dang thirc.

Dang 4. Tim x théa din thirc cho truédc




1. Phwong phap giai
bit diéu kién dé can thirc co nghia
JA4 ¢6 nghia khi va chi khi 4>0
’ , 2
Ap sung tinh chat (V) = 4,(420), V4> =4

2. Vi du minh hoa.
Vidu 1: Tim x biét

a) V16x =8 b) Vax =5
¢) 9(x~1) =21 d) J4(1-x) ~6=0
Loi giai

a) Piéu kién x>0
V16x =8 <= 16x =8> < 16x =64 < x = 64:16 < x = 4(tm)
Vay phuong trinh da cho c6 nghiém x =4.

b) Piéu kién: x>0

m=ﬁ©4x=5c>x=5:4c>x=§(tm)

Vay phuong trinh da cho c6 nghiém x =%.

¢) biéu kién:

I(x-N20=x-120x=x2>1

Ta co:

JIxr—1) =21 9(x-1)=21> & 9(x 1) = 441

S x-1=441:9= x-1=49 < x=49+1 < x =50(tm)

Vay phuong trinh da cho ¢6 nghiém x =50.

Vi du 2: Giai phuong trinh:

a).\/i.x—\/%:& c). \B.xz—\/ﬁzo;
2
b). V2.x—+/8 =0; d). == —20=0.
J5
Loi giai
a) Taco \/E.x—\/5_0=0<:>\/§.x:5\/§<:>x:5. Vay x=5.
b) \/E.x—\/§=0<:>x=£:\/2:2. Vay x=2.

N



O VB T2 =0 3 =12 e ¥ = ? Ji-2

& x=+/2. Vay xlz—\/E, xzzx/E.

f 20 = 0@\/__\/_@x_f\/__10

& x=+/10. Vay xlz—\/ﬁ,xzzx/m.

Vidu 3: Tim x, biét:

a). y(x—3)* =9; b). V4x® +4x+1=6.
Loi gidi
5 x=-3=9 x=12
a) Ta c6 \/(x-3) :9<:>|x—3|=9<:>[ c{ :
x-3=-9 x=-6

Viy x, =12,x, =-6.

b) Vax +4x+1=6/(2x+1)° =6 =[2x+1|=6

5
2x+1=6 =3 7
{2x+l:—6© Vay X =—, x, =——.
X=—=

2

l\)lm
)

D. LUYEN TAP
Bai 1. Tinh :

a) {/1,2.270; /55.77.35 .

b) 3-~2) GBV2-DGBV2+1); (6 +2)(B-2)

(e (5]

Loi giai
a)l8; 385
Ds-26: 17, 2B +VDE-VD)=V2
c) 2; 1
T 6

Bai 2. Thyc hién phép tinh

2 @ﬁm\g NIl




b) V(W2 -3)" V11+6v2; VW3 -3) -Jﬁ-

P2 [T

3 c 4\ 2(a-b)

d) (%—Nﬁsd‘—%ﬁjz%
o[ Nab 42"~ /L\EJ@.
a b ab
am |n ab a m) ,, |n
9% ;_7M+b_z\/;}lb 0

Loi giai

a)%;l; DI 1+632 = (243, ketquaT; 33

c) —%c(a -b)b’.

d) 12-18/2 +16+/3
e) ab+2b—a+1;
g) a’bn—a’b’ +a*

Bai 3. Rt gon rdi tinh

a) \21,8% —18,2%; b) 1/6,8* —3,2%; c) \/146,5” —109.5% +27-256

Loi giai
a)l2. b)6 c¢)128
Bai 4. Rut gon biéu thuc
o 56 ) 105
V35147 V8 ++/12
NEINT o Yaradb—Jb-ba
y+\/5 ab—l

o) 2\/3—2\/E+\/€—3 f \/5+\@+\/€+\/§+\/R
245 -2410 -3 ++/6 V243444

Loi giai




a)ﬁ. b)ﬁ- C)\/;_ )f \/E e)\/g_\/i
a 27 \/;’ Jab-1" 1-2
) Tach 16 =4=+/4 +/4

(V2 + B3 +4) + (V4 +6 +48) = (V2 +43 +V4)(1++2)

Két qua : 1++/2.

Bai 5. Ruat gon biéu thirc

a) \9(3—a)’ voi a>3:
b) a*(a-2)* vei a<O0.

Loi giai

a) 3(a—3) b) —a(2—a)

Bai 6. Chung minh dang thic

a) VO —17 /9417 =8;

b) (5 NATH 2\/_j(15+2\/—) 201
Loi giai

a) VT =/81-17 —/64 =8

b) VT = (15-2/6)(15+2/6) =201

Bai 7. Tim x biét

a) Vox =15; b) V4x> =8 ¢) J4(x+1) =8

d) \9(2—3x)* =6: &) Vi —4—x—2=0.
Loi giai

4
a) x=25; b)yx=14; ¢) x=1; d)sz,sz; e)x=2
Bai 8. Tim x-y biét:

—_4—\/§—\E

y

p—

-

[u—

——4—\/}—\/5@(J}+%—zj+(\/}+i—2}=0

y

-



- (6;)2 +(ﬁf;1)2 C0rey

Bai 9. Cho ¢>0,b>0,c>0.Ching minh rang :

a+b

a)
b) a+b+c=Jab ++Jbc + ca;
c) a+b+%2\/5+\/3.

> \/E (bét dang thure Cosi) ;

Loi giai

@) 2 fab =2 (Ja by 20
bya+b+c-ab —be ~ea = [(a - by + Wb ~vo) + (Ve ~Va) |20

) a+b+%—\/5—\/3=(\ﬁ—%j2 +[[—%)2 >0.

Tai liéu phat hanh va bao hanh néi dung trén website Tailieuchuan.vn

Bai 10. Tinh

7 6
a). \/%, va m,
b). (5\ﬁ+7\6):\/§;
c).(ng—s\/5+1):J8.

Loi giai
6 \/6 G 6
a)Taco\/z— \/1 0 _N16® % va m:\/%:\/;:%.
f 25
b) Ta c6 (5\/_+7\/_) \/——5 35 E_T T \/_+\/_

W3 1 43 32 e

28 _ ==t
Jo V6 6 3 2 6
11 3 2 4 |1
— = —==45+2450 | —, |-
2\f2 2 Jr5 ]15 8

Loi giai

¢) Taco (2\/_ 3\/_—|—1) \/—

Bai 11. Tinh

113 2
Tinh — .|~ —2J4.5 + 24/50
n 2\f2 2 V50

5



11 9 2 (2\/5)2
:_\f f 2250 = T—FHI_ VR
———F+2f] \f
Bai 12. Rut gon biéu thic

xxf+yf( _\/;)2;

Vay

a. \/——'—\/—
x— 2\/_+1
> x+2x+1 (¥20)

,(le,yzl,y>0).

0. \/(yZ\/;+1)2
I

Loi gidi
b, Dty
el (g
N N N e B SRR Rl G Cetd | \CR ),
T Sp gy W =T N
:x\/;—i-y\/;—x x—x\/;+2\/g+2\/;—y\/;—y\/;
Vx 4y
—x\/7+2x\/7+2y\/— yVx x\/_—l—y\/_
N N

B
RN

e (e I
“Nxt2vx+1 (\/;H)z NEEsY

o, 3] .\/(y—2\5+1)2 ey (\5—1)4 e .(\5—1)2:\5_1.
-t (1) N N S R o

Bai 13. Rat gon va tinh:

.




ab+

a), A=———=— (Vi a>b>0)tai a=36;b=25.
\NZ Vb
by, B=—YX3 Jx—\3 (voi x>3)tai x =8l.
NERNCRNE
(x 54 )
¢). C= 2 (x<4),talx:3.
(4—x
—”

d). M =3x—+27+ (x>0), tai x=1/3.

Nx+3
Loi giai

a) Véi a>b>0tacod

\/ci/\/2_ j—-i- /a 2ab+b ’\/7 ‘F m )

Ta thiy a = 36;b =25 thoa man diéu kién.

Thay a=36;b=25 vio (1) tacéd 4=+36-+25=1=1.

b) Vi x >3 ta co;

. b J
eid = B &

Ta thdy x = 81thoa man diéu kién.

Vr-3 _ [(x-B)x+B)  x
R

Thay x=81vao (1)taco B=+/81=9.

¢) Voi x<4 tacod

oo [G=5)" x-25 (x-5) -5 =sy] o

(4—x)2 x—4 (4_x)2 x—4 [4— x| x—4

_(x=5) x?-25_ (x=5) +x7-25 210« "
4-x 4-x 4-x 4-x

Ta thay x =3 thoa man diéu kién.

2_
Thay x=3 vao (1) taco C=2'34—;0'3=—12.

d) V6i x>0 taco



3 2 2

J 3

M=3x 27+ Y53 s s x(x+3) = 3x =27 +4/x°
Jx+3 x+3

=3x—\/ﬁ+|x|:3x—\/ﬁ+x:4x—\/ﬁ 1

Tathiy x = J3 théa man diéu kién.

Thay x=43 vao (1) ta co M=4J3-27=43-3/3=1/3.

Bai 14. Giai phuong trinh

). 4x—-1 3, b). Vax—1 _3,
x+1 Jx+1
¢). V/49x—98 —14 x4_92=3x/x—2+8; d). \25x—2 —% XT_1=6+\/x—l.
Loi giai

a) DPKXD: x < -1 hoac xzi .

4x -1 4x -1
=3
x+1 x+1

Taco =9 4x-1=9x4+9 < x =-2 (théa man DKXD).
Vay phuong trinh c6 nghiém la x =-2 .

b) DKXD: xZ%.

Vadx—-1 4x -1 4x -1

3& =3

Vx+1 x+1 x+1

Vay phuong trinh vd nghiém.
¢) bKXDb: x>2.

Ta ¢6 J49x—98 —14 /x4_92 —3Jx—2+8

Ta co =9 & x =-2 (khong théa man DKXD).

o JA0(x—2)—1x=2 V;“9_2=3\/x—2 +8

T
o TNx-2-2Jx-2=3Jx-2+8
& 2Jx-2=8

ox-2=4

S x-2=16

< x=18

Ta thiy x =18 (thoa min PKX D).
Vay phuong trinh c6 nghiém x =18.
d) bKXD: x>1.



Tacd 25x—2 —175 XT_I:6+\/x—1

o 25(x—1)—%.“f/§_1:6+\/x—1

N —5“’;_1 —6+vx—15x—1=12420x-1 = 3/x-1=12

ofri-l=4cx-1=16x=17.

Tathdy x =17 thoa man DKXD.

Vay phuong trinh c6 nghiém la x =17.
Bai 15

a). Cho @ > 0. Chiing minh a +l >2;
a

b). Cho @ >0, >0. Ching minh ﬁzﬁ;ﬁ;

. b
¢). Cho a,b > 0. Chung minh Ja ++/b <4 —;
%
2
d). Chirng minh X 42 >2 voimoi X.
x+1
Giai

2,1 _12
2. Tachas oo @tlz2a o (a-1) (ding véi moi a > 0).
a a a

b). Vi a>0,b>0 tacod

a+b \/Z+\/3 a+b2 \/ZJM/EZ a+b a+b+2\/ﬁ
2 = 2 < 2 = 2 < 2 = 4

& 2(a+b)zatb+2ab < a+b-2Jab 20 (Va—b) 20 (ding).

¢). Véi a>0,b>0 taco

a b
\/Z+\/Zsﬁ+$@aﬁ+b\/23a\/2+b\/5@a(ﬁ—ﬁ)—b(ﬁ—ﬁ)so

& (Vb —a)(a-b) <0< (Vb -a)(a-b)(Va+b)<0
& (Vb —a) (Va ++b) <0 (ding).

2

2
sz 2262 +22 20 +1 o (x +1)-2 x2+1+120<:>(\/x2+1—1) >0
x +1

d). Taco



LUYEN TAP CHUNG SAU KHI HQC BAI 7&8
A.CACVIiDU

Vi du 1. Khong dung MTCT, tinh gia tri ctia biéu thirc: 4 = +/(1 ~3) -3
Loi giai

Ta co A:|1—J§|—J§:(J§—1)—f:—l. < hiang dang thirc \/?:|A|.

Vidu 2. Tinh:

2) (2+5)2-5); b) (V5 +42)(5-+2).
Loi gidai

St dung hing dang thic hiéu cta hai binh phwong, ta duoc:

a) 2+V5)2-5)=2" ~(/5)’ =4-5=—1.

b) (V5 +v2)(/5 -V2)=(V5) -(/2)* =5-2=3.

Chii y. Tong quat, ta c¢6

(A+NB)YA-~B)= 4> - B véi A, B 1a hai biéu thie, B>0.

(VA ++B)YNA—-B)=A-B véi A, B 12 hai biéu thirc khong am.

Tandi A+~/B va A—B;JA+B vaJA-+/B 1a nhitng cap biéu thirc lién hop.

X\/;-l-l

Vi du 3. Cho biéu thirc P =
x—~x+1

—1v61i x>0.

a) Viét x+/x +1 thanh tong hai 1ap phuong roi phan tich thanh nhan tr dé rat gon biéu thic da
cho.

b) Tinh gia tri cia P tai x=100.

Loi gidi
a) Ta co x\/;+1=(\/;)3+13=(\/;+l)[(\/;)2—\/;-1+12}=(\/;+1)(x—\/;+1).
Trdo P=Rx+1)—-1=+/x.

b) Tai x =100 (thoa man diéu kién) thi P=+/100=10.

B. GIAI BAI TAP SACH GIAO KHOA
3.12. Rat gon cac biéu thic sau:



2) V(3 -v2) +4(1-42)* ; b) V(7 -3) +y(T+3) .
Lo gidi

2) V(B =v2) +1/(1=v2)} =SB -V2|+]1=V2 | =\B-+2+42 1=+ -1.

D) VT =3) +(NT +3) FNT =3|+|NT+3] =3-T +4/7 +3=6.

3.13. Thuc hién phép tinh:

a) 3192 -75): py VI8 jgo —128
Loi gidi

A)V3(V192-1/75)=3-1192-/3-4/75

=/3:192 —/3-75 =/576 —=/225 =~/24% —[15® =24-15=0.

b)—3\/§+5@—\/128 39245252642 -3-34245-5:-42-8-2

72 72 72
_349V2+5425-2 6442 9V2+25V2-8V2 _2(-9+25-8) 28 8
72 72 72 W2 T
3.14. Chting minh rang:
a) (1-+2)" =3-242; b) (V3++2)' =5+2V6.
Loi gidi

a) 1-2) =12 =212+ (V2) =1-2/2+2=3-2/2.

Vay (1-4/2)*=3-22.

b)(3+32) =B +2- 32 +(2) =3+23-2+2=5+2J6
Vay (3 ++/2)* =5+26.

3.15. Cho cin thite /x* —4x+4 .

a) Hay chung to rang can thire xac dinh véi moi gid tri cua x.

b) Rut gon can thirc da cho véi x> 2.

¢) Ching t6 rang voi moi x > 2, biéu thirc \/ x—+x*—4x+4 c6 gia tri khong doi.



Loi gidi

a) biéu kién x4c dinh cta cin thic Vx® —4x+4 1a x* —4x+4>0, hay (x—2)* >0, diéu nay

dang véi moi x.

Vay cin thire v/x”> —4x+4 xac dinh voi moi gia tri cia x.

b) V6i x22 tacovx® —dx+4 =(x—2)° = x—2|=x—2 (vix=2nénx-220).

Vay Vxl —4dx+4=x-2 véi x>2.

c) Theo cau b, véi x >2 tacod: Vx> —4x+4 =x-2.

Khi do: \/x—\/x2 —4x+4 :\/x—(x—2) =Jx—x+2=42.

Vay véi moi x > 2, biéu thic \/x —\x*—4x+4 c6 gia tri khong dbi.

. . 2F
3.16. Trong Vat li, toc d0 ( m/s ) cia mdt vat dang bay dugc cho boi cong thirc v=,/—,

m
trong 46 E 1a dong ning cta vat (tinh bang Joule, ki hiéu 1a J) va m(kg) 1a khdi lugng cia vat
(Theo sach Vat 11 dai cuong, NXB Gido duc Viét Nam, 2016). Tinh tdc d6 bay ctia mot vat khi
biét vat 6 c6 khéi luong 2,5kg va dong ning 281,257 .

Loi gidi

Van toc bay ctia mot vat c6 khoi luong 2,5kg va dong nang 281,257 la:

2.281,25  [562,5 \/5625 J5625 75
V= = = = =—=15.
2,5 2,5 25 J25 5

Vay van toc bay cta vat d6 1a 15m/s.

C. BAI TAP THEM
Bai 1. Rut gon biéu thirc:

1. A=2327 + 5412 - 348, 3. C=32(4-2)+3(1 - 2&)2.
2. B=147 +75 = 427, 4. D =25 /125 —/80 +/605.

Loi giai
1. A=2J27 +5V12 =348 = 63 +104/3 =123 = 4/3.
2. B=J147 +75 — 427 =73 +5V3 =123 =0.



3. C=3V2(4-42)+3(1 - NE)2

=12ﬁ—6+3(1—4ﬁ+8)=12ﬁ—6+27—12ﬁ=21.

4. D =245 125 /B0 + /605 = 2/5 — 55 — 445 + 115 = 445,

Bai 2. Tim s6 thuc x thoa man:

1 V-2x"—9 =2. 4-3x+4=12.

2. Vx*+1+2=0. 5. (x=T7)(x+7)=2.

3.43x-1=4. 6. /9(x-1)-19=2.
Loi gidi

1. Piéu kién x4c dinh —2x> —=9>0 (v6 li).
Viay khong ton tai x thoa man dé bai.
2. Diéu kién x4c dinh x* +1>0 (ludn dung).

Ta co

VX2 +142=0 & x*+1==2wdlivi Vx*+1>0 véimoi x).

Viay khong ton tai x thoa man dé bai.

3. biéu kién xac dinh 3x—120<:>x2%.
17 e

Taco V3x—1=4<3x-1=16 x:? (thoa méan diéu kién).
Vay x 17
ay x =—
ay 3

S . 4
4. Diéu kién x4c dinh -3x+4>0< XSE.

140 P

Taco V-3x+4 =12 —3x+4=144<:>x=—T (théa man diéu kién).

Vay x 14
a =——,
ay 3



< x 249

2 . x20 x>0
5. biéu kién xac dinh

(\/}—7)(\/}+7)20© x—49>0

Ta cd \/(\/;—7)(\/;+7) =2 x—49=4 < x =53 (théa man diéu kién).
Vay x=53.
6. Diéu kién xéc dinh 9(x-1)>0< x>1.
Taco /9(x—1)-19=2< 9(x-1)=21=9(x-1)=441 = x-1=49 < x =50
(théa mén diéu kién).
Vay x =50.
Bai 3. Vi gia tri nao cua x thi cac can thire sau c6 nghia
1. v/3x. 2. \2x—4 3.47-6x 4.\-3x+2
Loi giai
1. V=3x coénghia << -3x>0< x<0.

2.\2x—4 conghia ©2x-420=2x2>24x2>2.

3. 7/7—6x cb nghia <:>7—6x20<:>6x£7<:>x£%.

2
4. \J-3x+2 c6nghia c>—3x+220<:>3x£2c>x£§.

Bai 4. Vi gia tri nao cta x thi cc can thuc sau c6 nghia

1. i +Vx-2. 2. al +x=-2.

x—2 x+2
1 -2
3. 4., [——.
3-2x x+1
Loi giai
x—2#0 x#2
1. ++x—2 conghia & & &S x>2
x-2 x—220 x=>2
x+2#0 x#-2
2. ++/x—2 c6nghia < = Sx>2
x+2 x—220 x=>2



1
>0 3
co nghia << 3-2x ¢33—2x>0¢3x<§a

3-2x#0

3-2x

-2
—2>0

co nghia << x+1 Sx+l<0e x<-1.
x+1£0

x+1

Bai 5. Rut gon céc biéu thirc sau

L AT1=642 —\11+642.
2. J2=5) +4/14-645
3. +TWII-aT

4.3 +~2) +4/6-442

5. \/9—3\/§—*/§(2_1+\/5—2£—J2—£

2-3 . 2+3
24243 V223

6

Loi giai

LAT1=6v2 —y114+ 632 =(3-+2)" =J(3+2)’ =3-+2-3-2=-22.

2. (2-V5) +414-635 =5 -24/3-V5) =5 -2+3-5=1.
3 (24 VT NI=4T =@+ VTNNT -2 =T +2)T-2)=T-4=3.
4 (3+32) +Vo-4v2 =342+ 2-2) =342 4242 =5.

5. \/9—3I—%+\/5—2£—J2—ﬁ

S TN R e LI PN N L



=J(6-3) _M_,_ I3 -2) _—\/(\/62_\/_2)2
_J6- \/’_\/_ 2 3o \/’_\/_ 2

=0.

2-3 . 2+3 _ 232 -6 .\ 232 +4/6
V24243 V2-2-3 2444423 2-4/4-23

_2V2-V6 02446 2V2-V6)3-VB) + V24 V6)34\3) ;5

6.

C 3443 3-43 G+3)3-+3)

Bai 6. Rt gon céc biéu thirc sau

L m_zﬁwﬁ_;m; 4 11-6v2 114642 ;

2. (Va4 + T, 5. J(2=+/5) +14-6/5;

3.424-6 1—% 6. (2+TIN11-447;

7. J3+2) +46-442 ; s o345 Y31 L V5-2d6 -\2-3
Loi giai

1. /48 = 24/75 +4/10 —%\/147 :4«/5—2-5«/§+6\/§—%-7«/§

=\/§(4—2-5+6—%-7)=—\/§
2. (V44 + 1DV = VI + 1)W1 =311 /11 =3-11=33.

3. V246 1—¥_2f«/_ J6=0.



4,

V=682 114632 =4J942-2342 /9424232

o) - o2
=3-42-(3+2)
- 22

5.
J(2-5) +14-635 = (V5 -2) +\o+5-23.5
J5-2+ (3—\/5)2

=J5-2+3-45
6. (24T WI=-44T  =(2447)V7+4-2:27
=(2+V7)J(7-27

=(2+47)(V7-2)=7-4=3.
7-\/(3+\/5)2+\/m —3442+4442-2.242

=3+\/§+ (2—\/5)2
=3+/2+2-+2=5.

8. \J9— N Ch! LiV5-2¥6 -\2-3

:\/6+3—2\%~I—J€;‘/§+J3+2—2\5-f—“8_2”§

B G R el e R Al

R N BN R )

Bai 7. Ap dung quy tic khai phuong mot thuong, hiy tinh:




121 14 6 21

1 [—; 2 3. .[3—; 4. |4=—

9 169 25 25
Loi giai

121 121 11 6 [81 81 9
b e 3. 3—= |—=""—=2
9 J9o 3 25 \25 25 5
144 _im 12 s 420 [0 _vi2i 1
109 169 13 "N 25 25 25 5

Bai 8. Ap dung quy tic chia hai can bac hai, hiy tinh:

—“ 5, V160 3. 9+—6ﬁ; 4 2+B L
Y Jm 0,4 J3 2
Loi giai
P
J_ 444 Ja o2
5 Ji60 160_\/1600_\/1600_@_20
- J0,4 0,4 4 Ja o2 '
N \/9+6x/§:\/9+6x/§:\/3+2\/§:\/(\/§+1)2:\/EH.
NE) 3
4. \/2+\/§;\E= /(2+\/§);%=\/4+2\/_= (ﬁ+1)2=ﬁ+1.
Bai 9. Rat gon cac biéu thirc sau:
J965° 18(x+1) N
1 YO (s o), WG s B s,
24 x \/§x+\/§ «/27x2y4
Loi giai
[ 5
1. 96x = 4x* =2x%.
24x 24x

\/18 x+1) \/18 x+1) x+1
=./9 x+1 =3Jx+1 (v6ix>-1).
\/_x—i-\/_ J2(x+1)°




\/3x _\/335)’ \/7 \/_:—(v01x<0y>0)

27x2y4 27x%y*

Bai 10. Ching minh cac bat dang thic sau:

1. /a;rbz\/g;/z,vdia,bzm 2. “ﬂﬁzz"’diaw
a

Loi giai

1.Tacd

(\/Z—\/Z)z 20@a+b22\/5@2(a+b)2a+b+2\/5©2(a+b)z(\/2+\/3)2

<:>a+bz(\/5+\/g)2® a+b2 (Ja ++/b)?
2 4 V2 "\ 4

/(*/24”/5)2_ (*/;J”/g)z_ﬁh@.
4 & 2
= a+b>\/;+\/g véia,b>0
V2 - 2 T

2.Taco

@E%ﬁz(%“:a;
Ma:

(\/Z—l) >0C>a+1>2\/_:>\/7+\/7 2\/— =2.

a a




BAI 9. BIEN POI PON GIAN VA RUT GON BIEU THUC CHUA CAN THUC BAC HAL

A. KIEN THUC CO BAN CAN NAM
1. PUA THUA SO RA NGOAI DAU CAN

Cich dwra thira s6 ra ngoai ddu cin
Néu a 1a mot sé va b 1a mot s khong am thi Va®-b =/ a| Jb.
Chii y. Phép bién dbi trén goi 1a phép dura thira sé ra ngoai dau can.

Vidu 1. Viét nhan tu s6 cua bi¢u thirc dudi dau can thanh tich cac luy thura r61 dua thura s6 ra ngoai
dau can:

a) \/45 ; b) V243a(a>0).
Léi gidi

a) Taco 45=32-5 nén /45 =+/32.5 =3./5;

b) Ta c6 243 =392 nén +243a =/9*-3a =93a .

Chii y. Khi tinh toan véi nhitng cin thic bac hai ma biéu thirc dudi ddu cin c6 mau, ta thuong khir
mau cua biéu thire 1ay cin (tirc 1a bién doi cin thirc bac hai d6 thanh mot biéu thirc ma trong can
thirc khong con mau) nhu trong vi du sau:

N I ) 4
Vidu 2. Khtr mau cia biéu thic lay can \/; .

Loi gidi

Nhan ca tir va mau cua bicu thirc 1ay can véi 7 va dua thira s0 ra ngoai dau can, ta dugc

2. PUA THUA SO VAO TRONG DAU CAN

Cach dwa mét thira s6 vao trong dau cin

-Néu a va b 1a hai s6 khong am thi alb = \/%.

- Néu a 1256 4m va b 13 s6 khong am thi avb = —Jab .

Chii y. Cac phép bién dbi trén goi 1a phép dua thira s vao trong diu can.

Vi du 3. Pua thira s vao trong déu cin:

a) 5v2; b) —2va (a=0).
Loi gidi

a) 5v2 =+/52-2 =450 ; b) —2va =—2>-a =—4a.



Vi du 4. Khong str dung MTCT, c6 thé so sanh duogc hai s6 a = 3J2 va b=243 hay khong?
Loi giai
Taco 332 =372 =+/18;23 =422 -3 =/12. Vi /12 < /18 nén 243 <342.

3. TRUC CAN THUC O MAU

Tinh todn voi céc biéu thuce c¢6 chira can ¢ mau thuong phuc tap va ta thuong tim cach truc cac can
thirc & mau (tirc 1a bién doi bi¢u thirc thanh mdt biéu thirc moi1 khong chira can & mau).

Cach truc ciin thitc & miu

e . . A
Vi cac biéu thic A, Bva B>0,tac6 ——=—.

JB B
Véi céc biéu thitc A, B,Cma 4>0,4= B, taco =C(‘/Z_2B); ¢ =C(*/Z+2B).
Ja+B A-B* J4-B  A-B
Véi cac biéu thirc A, B,Cma A4>0,B>0,4# B, taco:
C  CWA-VB) C  C(A+B)
JA4++/B A-B ~ J4-JB A-B

Vidu 5. Truc can thirc & mau cia cac biu thuec:

2 a
V35 Y575

Loi gidi

2 _ 25 _2V5 25

a) Nhan ca tir va miu cua biéu thirc da cho voi J5,ta duoc: =

35 357 35 15

b) Biéu thurc lién hop ctia miu 1a 3+ 2+/2 . Nhén ca tir va mAu cta biéu thire da cho voi 3+24/2 , ta
duoc:

a  aB+22)  aB+242)  aB+242)
3-242 (3-2V2)3+242) -2 9-8 =3+ 2V2)a.

4. RUT GON BIEU THU'C CHUA CAN THUC BAC HAI
Khi rat gon biéu thirc c6 chira can thirc bac hai, ta can phdi hop cac phép tinh (cong, trir, nhan, chia)
va cac phép bién ddi da hoc (dua thira sb ra ngoai hodc vao trong déu cin; khir mau cua biéu thirc
lay can; truc can thirc & mau).
Vi du 6. Rut gon bidu thirc 4 =23 /75 +/(1-/3)" .

Loi gidgi

Pua thira sérangoéi déu can, ta co: \/7—5=\/3-52 =5\/§;\/(l—\/§ 2 :‘1_\/5‘:\/5_1,
Dodo A=2y3-5V3+3-1=-1-23.



2 2
x =1 x"—x

Jx =1 Jx+1

Vidu 7. a) Truc can thurc ¢ mau cua cac biéu thic: voi x> 1.

volr x>1.

2 _x—x
x—1 Jx+1

Loi gidi

‘ . -1
b) Str dung két qua cau a, rat gon biéu thuc P = \7_

a) Taco

Po1 (PN o nEr o+
Ji-1 (x=DEx+1) x—1

fox _(C-a)Wa-) xa-ner-n_ s
TR

b) Str dung két qua cau a ta c6 P=(x\/;+ x+x+1)—(x\/;—x)=2x+\/;+l.

=+ DWx +1) = xdx +x +x+1;

B. GIAI BAI TAP SACH GIAO KHOA
3.17. Pua thira sb ra ngoai diu can:

a) \75; b) 27a(a>0);
&) V50V2+100; ) o518,
Loi gidi
a) Ta co \/52 =+/22-13 = 2J/13.
b) Véia >0 taco: N27a =~/3?-3a =3+3a .
¢) Ta coS0V2 +100 =25(24/2 +4) =[5> (242 +4) =5 24/2 +4
d) Ta o Y9v5 18 =4/9(/5 —2) =/3*- (5 -2) =35 -2..

3.18. Dua thira s6 vao trong dau cin:

a) 32 ; b) 247 ;
15 e
o5 asfE

a) 43 =423 =18 .
b) 247 =—2 7 =—/28..

c) 4\/%:,/4?175:\/120.

Loi gidi



d) 5\/7 - |5 = =80

3.19. Khir mau trong déu cin:

a) 2a~\/§; b) —3x~\/§(x>0); c) —\/Q(azo,b>0).
5 X b

Loi gidi

a) Tacod 2a- \/7 ‘/ ,/ 15 2a- \/ 2a,
5 [5x 1Y

b) Vaéi x>0,tacé:—3x~\/::—3x' — =-3x- (—j S5x
X X X

! @__3x_¢§__3¢§

X

2
c)V6ia=0,b>0, taco—}3a 3ab_ \/1 3ab = - (%] 3ab

=—‘%‘~J3ab =_%../3a —_ “3bab

=-3x-|—

3.20. Truc can thirc & mau:

4+35 1
a) \/g 5 ) \/5_29
o 333 o2

1-3" NEENG

Loi gidi

4435 (4+35)\5 45435 45435 45415

a) = = = =
J5 (/5)? 5 5 5

by s+2 o 542 _f+2_\f+2 a2
V5-2 (5-2)5+2) (5 -2 5-4
)3+J— G+3)(1+V3) _3+3V3+3+(B)° _3+3V3+V3+3 _6+43
-3 (1=-V3)1+3) 12— ({/3)? 1-3 -2
_2AB3-23)_ .

-2

o2 BV V2 B3-(2) V232 \/_2\62
B2 (B+2)B3-2)  (BY-(2y 32




3.21. Rut gon cac biéu thirc sau:

42 -4

2 3 548 —3v27 + 2412 1
20542, :
2 \E \fz 2 NE) ’ ) 3+2ﬁJr 2-

Loi gidi

2 3 2.3 [3-2 1Y 1Y 1 1
a) 2\[5—4[5_2\/3:2—4\/2:2 :2\/[§j -6—4\/[5j -6:2-3\/6—4-5\/3

%JE—NE:JE-@JJ:—%JE

by 5V48-3127 + 2412 5473343734242 3

NG B NE
5-43-3-3342:243  203-9V3+43  3(20-9+4) _15
= \/5 = \/g - \/g -

o +4\5—4 3-242 4(f )
3+02 242 G622 22
_ 3-22 4(f ) 3- 2J— 4 3—2\F+ 42 23_2ﬁ+ﬂ
T2y 22—y 9-8 2 I (2 2
=3-2J2+2/2=3

3.22. Rut gon biéu thirc 4 =+/x ( (x=20,x#9).
Vx +3 3 Vx
Loi gidai

Véi x>0 va x#9, taco:

4= \/_K\/_H 3 «/_j ((\/;1+3+&1_3j

N

({ Jx-3 Jx+3 }\f[“\/;” _ 2Jx
Wrt3)r—3) (r3Er-3) (Wx+3)Wx -3) (Wx+3)Wx-3)
_ 2-(Wx)? _ 2x
Wx+3)Wx-3) x+3)x-3)

2x

Vay véi x>0 va x#9 thi 4= .
(Vx +3)(Wx -3)

C. CAC DANG TOAN

Dang 1: Dwa thira so ra ngoai dau can va dwa thira so vao trong dau can

1. Phwong phap giai

(1) Pua thira s6 ra ngoai dau cin:




» Tim cach dua biéu thirc trong cin vé dang tich 4°B .
» Thyc hién viéc dua thira s6 ra ngoai dau cin bang cach ap dung v 4°B =|4| JB (véi B>0).

(2) Pua thira s6 vao trong du can:
» Chu y dén dau cua thtra s6 trudce dau can.

s Néu A>0 thi 4B =+ A’B.
r Néu A <0 thi 4B = A’B.
2. Vi du minh hoa.

Vi du 1. Viét cac sd hodc biéu thirc dudi ddu cin thanh dang tich mot cach thich hop rdi dwa thira
s6 ra ngoai dau can :

a). V54. b). ~/108. ¢).0,1+/2000 .
d) —0,05+/28800. e). \/7.63.a°

Loi giai
a) Tacod \/5_4 =4/9.6 = 3\/8.

b) Ta c6 V108 =+/36.3 =6+/3 .
¢) Ta c6 0,14/20000 = 0,1/10000.2 = 0,1.100~/2 = 10+/2 .

d) Ta c6 —0,05+/28800 = —0,0510% V144 /2 = —0,05.10.12+/2 = —6+/2.

e) Taco V7.63.a° =v7°9.a> = 7.3]d| = 21|d|.

Vi du 2. Pua thira s6 vao trong ddu cin (véi x >0va y>0):

a). 3V5. b). —5v/2. c).—%/@ . d). x\ﬁ )
X

Loi giai
a) Ta c6 3+/5 =/32-5 =+/45.
b) Ta c6 —5v2 = —/5%.2 = —/50.
¢) Tacod: Voi x>0va y>0: —%@:_ 4%

2
d) Tacd: Voi:x >0 x\/zz,fzx =+/2x.
X X

Dang 2. Khir miu ciia biéu thirc lay ciin

1. Phwong phap giai

» Bang cach nhan tir va mau cuia biéu thirc trong cdn cho mau so rdi rit mau ra ngoai can bang

cong thuec: 4 = 48 :ﬁ(\/é’i A,Bma AB>0 va B #0).
B \B* |B

2. Vi du minh hoa.

Vi du 1. Khir mau cta bi€u thuc lay can



o | [ E g_ (1-5)

"N600” \540” V50" V98’ 27
a 1

b)'ab\g \f e \/36 3y\/7

(Gia thiét cac biéu thirc co nghia).

Loi giai

)\/ \/600 \/6100 _10J6 6.
600

600> 600 60’

\/T\/_\/_\/—\/—\/ﬁ'
5

40 J9.4.15 6J15  6.15 90 ’

J*\/Fﬁsff

5 _ 5 5 f
08 492 T2

(1—\/5)2 :\/3_1 ﬁ_\/g(\/g—l)
3

3= 5
/ b b>0
b). ab\/gzab a_];:a_b@: avab neu ;
b b |b| —a~abneu b<0
Jab
a\/g a\/ﬁ a« 5 neua >0
—_— | — =, | — == — b=
A T R I
- neu
\/1 1 \/1+b Ji+b
b b b> B

\/_ _|a|vab _ avab
2b

36b 2] 2[p|

a<0

b ab > 0:b 0),

3xy, |— =3xy.—— N2 =3,/2xy (vi xy=>0).

Xy

Dang 3. Truc cin & miu

1. Phwong phap giai
Ap dung



@i_A\/E- @ A _A(\/E?C). @
VB B’ "JB+Cc  B-C* '
A A(\/§$\/E)
JBtJc  B-C
Nhan xét. Ta goi v/B +~+/C va VB —J/C 1a hai biéu thirc lién hop.
2. Vi du minh hoa.
Vi du 1. Truc cin & mau voi gia thiét cac biéu thirc chir déu c6 nghia.
a), oy >, 1 2242 yrbly vGi b#0;y > 0.
J0' 25 320 52 by
3 2 243 b p . 1
; voi b >0; vol p=>0,p#—.
" B Bt 2B 34ab 2fp-1  PERPTY
2 3 1 2ab
c). ; ; voi x>0,y>0,x# y; voli a>0,b>0,a+b.
NN AN TN A ey RN PN
Loi giai

s syio oo s (V5) 5

a). = ; = =—
)\/ﬁ 10 2 NN,

111 _ﬁ.
320 3J45 6J5 30°

2\/§+2_\/5(2+\/§)_2+\/§.
2o sz s

y+b\/;_\/;(\/;+b)_\/;+b.

by  bfy b
b :3(\/5—1):3(\/5—1);
3 +1 3-1 2
> 2(VE+)

NCR W PO R

2443 (2+\/_)2 7+4\/__
2-3 (2+I)(2 V3)  4-3 AR

b bB3-b)  , p(2p+) apfpep.

3446 9-b T 2fp-1 4p-1  4p-1




o). ———==2(V6+5)

J6 /5

3 _3(\/5—\/7)_ .
J0+7  10-7 =107
1 :\/;+\/;_

Vx—y  x-y

2ab _Zab(\/z+\/5)
Ja-\b  a-b

Dang 4. Riit gon biéu thirc

1. Phwong phap Loi giai
» Pua thira s6 ra ngoai ddu can rdi rat gon cac can thirc dong dang
p\/2+q\/2—r\/2=(p+q—r)\/2 .

Thuee hién cdc phép bién doi can thirc:

DA =4
A4 4B .
C)J%_—E$-0w1A2Q3>0)

@ NAB=|ANB (véi B>0).
A A(\/Eix/g)
OTpidc T B-C

2. Cac vidu

(B>0,C>0,B%C)..

Vi du 1. Rt gon céc biéu thirc sau véi x>0
a). 243x — 43x + 27 - 3\3x b). 3v/2x —5v/8x +7/18x +28.
Loi giai
a) Ta c6 243x —43x +27-33x =(2—4-3)/3x +27 = -53x +27.
b) Ta c6 3+/2x —5/8x + 74/18x +28 = 34/2x —10+/2x + 213/2x + 28

=(3-10+21)v2x +28 =14+/2x +28.

Vi du 2. Rat gon

2
2). 23 : 3(x;y) voi x>0,y>0vax#y.
X =y

2
" 2a-1

b) \/Saz (1—4a+4a2) véi a>0,5.

Loi giai



a) Tacod 22 21/3(x+y |x+y| Xy 6 = V6 vix+y>0).
x'—y 2 Gty xX=y

\/5a2 (1-4a+4a°) :%«/5512(1—261)2
a
—lal.|1- 2a|\/—— 2*/_ a.(2a-1) (d0a> j 2/5a.

2a—

b) a1

Vi du 3: Rit gon céc biéu thirc sau (gia sir cac biéu thic chir déu c6 nghia):

2
18(v2-43); ) :4’
1 a+«/%
b). ab, /14— —: Q) 4rvab
- aby 1+ 75 NP
Loi giai

a). \/18(\5—6)2 =\/2.9(\5—\B)2 =3\\5—\B\ﬁ=3(ﬁ—\5)\5=3\%—6.
b f1+ f 2b2+1 1 {\/azb2+1 neuab >0
“ | b| —a’b* +1 neu ab <0.

a a ab+a ~Jab+a
Y e e | e
b> b b b
o, @+ ab Va(Ja+b)
“Na+\b Na+b
a+vab  (a+Vab)(Va—b) Na(Ja+b)(Na—b) Ja(a-b)
«/Z+\/Z_ a-b - a->b  a-b

Vi du 4: Rut gon cac biéu thirc sau (gia sir cac biéu thire chitr déu co nghia):

2442 V15-V5 236 a-Va p-2Jp
14427 1-3 7 8=2 T1-a  Jp-2°

_Ja

_a.

Cach khac:

Léi giai
o 2032 _2(12) o V5-y5_V5(31)
B O TN =2 1-43 1-3 =5,
2346 _V6(\2-1) 5 a—@_‘/;(‘/z‘l)__@.
-2 a(a-r) 27 I-Va  1-ra

el )




Vi du 5. Rat gon biéu thirc sau (voia>0, b>0),
a). 5va —4b\25a° +5\16ab> — 2494
b). 5ax64ab® —3\12a°b° + 2abJ9ab — 5h/814°b.
Loi gidi
a) 5va —4b\25a° +5V16ab> —2/9a = 5\Ja — 20aba +20abJa —6:Ja =—/a.

b) 5av64ab’ —3312a°b* +2ab9ab —5b/81a°h
= 40ab~Jab — 6abJab + 6ab\Jab — 45ab\Jab = —5abJab.

Vi du 6. Cho biéu thic:

B=16x+16—9x+9 +4x+4 +vx+1 voi x> 1.
a). Rat gon biéu thirc B;
b). Tim xsao cho B ¢6 gia trj bang 16.

Loi giai

a) B=4Vx+1-3Jx+1+2Jx+1+/x+1=4yx+1.
b) B=l6 & 4Jx+1=16Vx+1=4 x+1=16 < x=15.
Vi du 7. Rt gon biéu thirc

a). \/E+\/£+ﬁﬁ V6i a>0 va b>0;
b b\a

2
b). |— " 2.\/4"’ B+ dmx” i >0 va x 1.
1-2x+x &1

Loi giai

2 ﬁw@ﬁ\ﬁ: b+ = a1 =( 21
b b\a b b\a b b b

m 4m —8mx + 4mx’ m 4m(1—x)2 4m*>  ~4m®  2m .
b) > = > = = =—.(v6im>0
1-2x+x 81 (1_x) 81 81 V81 9

va x#1)

Vi du 8. Rut gon rdi so sanh gia tri cia M véi 1, biét:

1 1 Ja +1 .
M = + : vola>0vaa=l.
(a—\/Z \/Z—lj a-2+Ja+1
Loi giai
1 Ja o 1+4a

Ta co:

1 1 .\ _
a—JZWZ—l_JZ(JZ—l) Va(va-1) a(Ja-1)



poasii = 1Y¥e . Naxl _ 1+Va (\/5_1)2_*/;_1=1_L
 Na(Va-1) a-2a+1 a(Va-1) Na+1  a Ja.

Vi \/Z>0 nén 1—L<1 suyra M <1.

Ja
2x-9  Jx+3 24x+1

Vidu9. Cho B= . -
: x=5Jx+6 Jx-2 3-+x

a). Xac dinh x dé cho B ¢b nghia;

b). Rut gon B;
¢). Tim x dé B>1;
d). Tim x nguyén dé B 1a s6 nguyén.
Loi giai

a) Ta co x—S\/;+6:(\/;—3)(x/;—2)

x=20 x>0

Diéu kién \/;¢3<:> x#9
\/;¢2 xz4

2/x -9 _\/}+3+2\/}+1
(Vx-3)(Vx-2) Vx-2 Vx-3
_2\/5—9—(\/§+3)(\/§—3)+(2\/§+1)(\/§—2)
L
:2\/;—9—x+9+2x—4\/;+\/;—2: x—+/x-2

(Vx-3)(vx-2) (Vx-3)(Vx-2)

(EE )

(J} 2)(vx -3) \/— 3

Jx-3+4 4
¢) Taco B= =1+
) Jx -3 Jx -3

b) B =

=

B>le >0<:>\/;>3<3x>9

4
Jx -3

Vayvéi x>9 thi B>1.

nén BEZ@\/;—3 la udc cia 4. Do do \/;—3 nhén céc gia tri

4

d) Vi B=1+
) Jx -3
+1, £2, £4.

Suy cac gid trithich hgp ciaxla 1, 4, 16, 25, 49.



Dang 5: Chirng Minh Péing Thirc

1. Phwong phap giai:

» Thuc hién cac phép bién doi can thuc va cac hang dang thic dang nhé dé bién doi ve trai bang
v€ phai hodc vé€ phai bang vé trai cia dang thurc.

2. Vi du minh hoa.

Vi du 1: Chiing minh céc dang thic sau:

a). —\/€+2\ﬁ— \f [
b).[x\ﬁ+\/2—7+ 6)CJ:\/§=2l v6i x>0,
X 3 3

Loi giai

3 2 3 3 6 6
Taco: VI=2+/6+2, |2 -4 |2 =>J6+2, > 4,2
a) Ta co 2\/_ 3 : 2\/_ 5 y

3\/_ 2\/— 2.6 = [ +——2]x/_—\/_—VP(dpcm)

b) b) Ta c6 VT-{x\/: \/7 ] 6x—[ 6x+g+ 6xj J6x

:%\/a:\/6_=%:2§=VP (dpcm).

Vi du 2: Chiing minh cac dang thic sau:

a). (1 ava \/—J[l ‘/—j =1 véia>0viazl.

1—\/_ l-a

a+b a2b4 | |

x Ty b2: véi a+b>0vab#0.
a +2ab+

b).

Loi giai

a) Ta co: ll_ag Ja = 1;(\/\/;_) +Va=1+Ja+a+Ja =1+2\a +a= (1+\/5)2

 1=~a _ 1-Ja _ 1
I—a  (1-va)(1+va) 1+va

5: = l—ax/2+ a 1_\/5 2: + a2~;: = cm
Dodo.VT—(l_\/Z f]{ l—a] (1+a) (1+\/2)2 1=VP (dpcm).




4 4 b2
b) Ta co: VT—aerJ 5 a+b a+b |a| |a| VP (dpcm).
a*+2ab+b +b

(doa+b>0vab+0).

Vi du 3: Ching minh biéu thirc sau khong phu thudce vao bién a :

! + ! —a2+1 (1+lj voi a>0,a#1
242da 2-2Ja 1-a*) a ’ '
Loi giai
1 1 1

1
2+ e 2-2da 20+4a)  20—a)

_1-Va+l+da 21
21+Ja)Y1-Va) 2(-a) 1-a

Ta co:

2 2
Do d6 bidu thitc d3 cho bing: L o+l a+l_l+a “2 1 a+l
1-a (l—a)(l+a) a l1—a a
a(l—a) a+1
= s =1.
1-a a

Vay biéu thirc da cho khong phu thudc vao bién a

Dang S. Phan tich thanh nhan ti

1. Phuwong phap giai
Ap dung:
2
@ 4=(V4) (véi 420). @) NAB=|[4B (véi B=0),
2. Vi du minh hoa.
Vi du 1: Phan tich thanh nhan tir (voi @, b, X, ¥ 1a cac sb khong am).

a). ab+b\a +a+1; b). vx* —\)? +4x% 0.
Loi gii
a) ab+ba + a+1:b<\/;)2+b\/;+ a+1=bVa(Na+1)+(Va+1)=(Va+1)(bVa+1).
b) V' —y? +x2y —0? =xifx -y y+x\/;—y\/;=(x\/;+n/;)—(y y+y\/;)
:x(\/;+\/;)—y(\/;+\/;)=(\/;+\/;)(x—y).
Vi du 2: Phan tich thanh nhan tir

a).1+\/§+\/§+\/€; b).\/g+\/§—\/ﬁ—\/§.
Loi giai

a) 1+\/§+\/§+«/€=1+\/§+«/§(1+\/§)=(1+\/§)<1+\/§).



b) 6+ /55 ~T10— /33 = (V& ~10) (V33 ~35) = V2 (V3 —5 )T (43 -45)

| Dang 6. Giai phuwong trinh

1. Phwong phap giai
(1) Pat diéu kién dé phuong trinh c6 nghia: J4 6 nghia < 4>0.
(2) Pua thira s6 ra ngoai dau cin: \/E = |A|\/§ .
(3) Rat gon céc can thirc dong dang.
(4) Bién déi phuong trinh vé dang: VA =B < A=B’
2. Vi du minh hoa.
Vi du 1. Giai phuong trinh:

a). \/18x+9 +\/x+3—%\/4x+12 =9;

b). V25x—50 —\/16x—-32 —/9x—18 =12 -4/x—-2.
Loi giai

a). biéu kién: x> —%

J18x+9 +\/x+3—%\/4x+12 -9

& 3V2x+1+Vx+3-x+3=9
o V2x+1=3<2x+1=9< x=4 (nhén)
Vay phuong trinh c6 nghiém x =4

b). Diéu kién: x>2
25550 —/16x-32 —/9x—18 =12 —4/x -2
o50x—2-4Jx—2-3Jx-2=12-4Jx-2
o Jx-2=6< x—2=36< x=38 (nhan)

Vay phuong trinh c6 nghiém x =38
Vi du 2. Tim x, biét:

a). 24/9x—27 —§\/25x—75 —%\/49x—147 =20;

\/5—5_2\/5—7“:\/;;

3
b).
) 2 3

2 2
0). \Vox? +4 —% 16x2+80+3\/x +5—l\/25x LES

16 4 9

d). \4,5x +~/50x —~/32x +/72x — S\E ~12=0.



Loi giai

a). 249x—27 —§\/25x—75 —%\/49x—147 ~20

PKXP: x >3

2J9x-27 —%x/ZSx—75 —%J49x—147 =20

1 1

& 2,/9(x-3) —g\/ZS(x—3) —7\/49(x—3) =20
S 6Jx—3-Vx-3-Vx-3=20=4Jx-3=20
SAAx-3=5<x-3=25

< x =28 (Thda DK)

Vay x = 28.

, Wr=5 nx-7

2 3

b

BKXD: x>0

3\/§2—5_2\/§3—7+1:&
(3vx-5)3 (24x-7)2 6 ¢
T 6 +€:€\/;

SOVx—15-4Vx +14+6 =6Jx = Wx —4J/x —6J/x =15-14—-6
o -Jr=-5cJx=5

& x =25 (Thda bK)

Vay x =25.

2 2

09.9x* +45 - \fT6x* +80 43,22 L [PY D o
2 16 4\ 9
2 2

Jor? +45 - 16 +80 43, [L 2 L [BYAIB g
2 16 4\ 9

f 2
=N 9(x2+5)—%4/16(x2+5)+3 )\“/21_25—%“25%”):9

3K +5 —%\/xz +5 +%\/x2 +5—%\/x2 +5=93Vx*+5=9

S +5=3x*+5=9=x* =4
< x=-2 hodc x=2.

Vay x =—2 hodc x =2.

d). 4/4,5x ++/50x —/32x +/72x - 5\/% ~12=0.



BKXD: x>0

J4,5x +~/50x —/32x +~/72x —5\/%—12 =0

o \/%+\/52.2x—\/42.2x+\/62.2x—5\/§—12=0
@g 2x+sm_4m+6¢z—_§m=u©6m=u

<:>\/Z=2<:>2x=4

< x =2 (Thda DK)

Vay x =2.

D. LUYEN TAP

Bai 1. Dua thira s6 ra ngoai dau can:

a). 1/96.125 . b). Va'b® .
o). Va'b'" . d). \Ja*(1-a)’ (a>1).
Loi gidi

a) 796.125 =/2°.3.5° =+/2°.52.30 = 20./30 .
b) Va'b® =a’b*b.
¢) Va®p" =|a3.b5|\/3.

d) Véi a > 1: \/a3(1—a)4 =\/a2.a.[(l—a)2}2 :a(l—a)zx/;.

Bai 2. Dua thtra s6 vao trong dau can:

a). x\/ﬁ vol x>0.

b). xv2 véi x<0.
[11
¢). x,[— vb&1 x<0.
X

a) Véi x>0: x/13 =+/13x7.
b) V&i x<0:x/2 =—/2x> .

¢) Voi x<0 :x\/—l—1 :—\/—Ex2 =—/-11x.

X X

Loi giai

Bai 3. Rut gon céc biéu thirc

a). \/%—\/3_2+3\/§;



b). V254 +23/160a —=3+/10a véi a>0.

c). (2\/7+\/§)\/7—\/§
d). (J@—\/g—\ﬁ)ﬁw\/ﬁ,

Loi giai
a) Ta co /50 =32 +3/8 =252 -16.2 +34.2 =5V2 - 42 +3.22 =72

b) V254 +2+/160a —3/10a =~/25.10a +2/16.10a —3/10a

= 5v10a +2.44/10a 3102 =1010a .
¢) (27 +VB)VT =84 = 27T+ BT V421 =27 +421 - 221 = 14-21.
d) (V63 ~B VT VT + 214 =637 ~\BAT 7T+ 2414
=977 -2V27 -7+ 2414 =3.7-2J14 -7+ 214 =14,

Bai 4. Khai trién va rat gon biéu thirc (voi x> 0;y >0)

a). (\/5—1)(2x+\/5+1).
b). (\/;+2\/;)(x—2 xy+4y).
0. (V25 ) (245 -5)

Loi gii
a) (V25 1) 2B 41) = (VB 1) (V2 ) VB F )= (V2x) 1= 202
b) (V4247 (v-2 +47) = (Vi 25| (V) N2+ (245 |
=(\/;) +(2\/;) =x\/;+8y\/;.

([+\/7)(2\/7\/7) Zf«f\/;+\/72\/7\/7\/7
:2x—\/—y+2\/_—y:2x+\/_—y.

Bai 5. Chung minh rang;

(x\f )24y +2vx)

=x—y v6i x>0,y>0.

2xy
b). x+2v5x-25 :(\/§+\/x—5)2 vol x>5.

Giai
a) Voi x>0,y>0:



ﬁi}wdﬂ@.%QJQ_JE«E_Jﬂ2«E+%U:bg_lﬂbg+lﬂ:

2xy ) 2y/xy
(x\/7 y\/;\)/(—Z y+2\/7)—x—y véi x>0,y>0.

b) Voi x>5:

(ﬁwﬁ)z =(ﬁ)2 +2.ﬁ.ﬁ+(ﬁ)2 —54+25x—25+x-5=x+2/5x—25 .
Vay x+2+5x-25 :(\/§+m)2 vol x>5.

x . . X / / 1 1
Bai 6. Khtr mau cac biéu thirc dudi dau can roi thue hién phép tinh: 2 % + 0 \/g .

Giai

Tacd: 2 i 2\/@:2.2\/E=\/E
\ 20 20 20 5

oo 215 15

60 30

vy o B [T L5 IS G (1, L 1)

Bai 7. Truc cian 6 mau:

3
a).ﬁ b)-\/g_\/ia
\/_+1 d) V53
N INCENE
o 1-ava f 1
S 1-a V1848242
) L h) __
AT B
Loi giai
a). Taco %=¥=3\/§
3 3(\/§+\/§)

=\5+2

b). =
SN N R



?1 e

V5 _(BB) 5o
Y 5B 5 2 =4-I5

1-ala (1—\/2)(1+\/Z+a)_
- \/, 1_\/5 _1+\/Z+a

5 1 ~ 1 12
"8+ 8-22 3W2+2V2-242 32 6

o P2(14245) 1

"B 323 2
h) 1 _«/§+\/§+x/§_\/§+\/§+\/§_3\/§+2«/§+«/%
“3+V2-5 0 542465 26 12 '
Bai 8. Rut gon biéu thuc:
1 1 4 12
a). A= + ; b). B= -6
) T+43 7-43 ) \/_+1 J6-2 3-6
Loi giai
2), A= 1 1 7-4B+7+43 1
Trad3 T-43 49-48

by, B3 4 12 15(v6-1) 4(Jo+2) 12(3+6)

—J6 = + - 6.
Jo+1 Jo—2 3-6 6-1 6—4 9-6
=3(V6-1)+2(vo +2)-4(3+6) -6 =11
Bai 9. Chirng minh dang thirc:

a5 w
. - - =1(@=20,b>0 0);
V' Javb Jardb ap  @Z0PE0AFO

aNb+b |ab+b* =2 ab®
b).
a-b (a+2f)+b

(\/— \/—) (a>b>0)

Loi giai
\/Z\/—;\/E_\/;{i/g_az—bb (a>20,b>0,a=0),

a). Taco




Va(Va +B)-Jb(Ja )
(\/;—\/E).(\/Z-I-\/E) a—>b

3 a+ab—Jab+b  2b

- a->b _a—b

_a-b_,
a-b

b). Ta cé “[”’\/“b*b NE(JZI) (a>b>0)

a—b (a+2f)+b

Jb(a++b) \/b(a+b—2\/E)
(\/;+\/E),(\/;—\/Z) a*+2a\b+b

5 (a+5)
- (JE—JZ)

(Va+b)

(\f Jb ) (Va- \E)
Bai 10. Giai phuong trinh:

a). %\/x—l —%\/9x—9 coa X2y

64
b). 3x—7Jx +4=0;
). =5x+7Jx +12=0;
Loi giai

a). bicu kién: x >1

%\/x—l —%\/9x—9 +24 /x6—;1 —_17 < x=290.

1 3 x—1
&S —Jx-1-=9(x-1)+24 =-17

AR V&
@%\/x— —%\/x—lJr%\/x—l=—17<:>—\/x—1=—17<:>\/x—1=17
& x—1=289 < x =290.

Doi chicu voi dieu kién ta duoc: x =290.

b). (Piéu kién x>0




3x—TJx+4=0
& 3x-3Vx—4Jx+4=0

& 3 (Vr-1)-4(Vx -1)=0

3Wx-4=0
R

Ji=
& (Vx-1)(3vx-4)=0e imo -

4
3 9
1

Ao 4 ;. oA .« A 16
Doi chiéu voi dieu kién ta dugce: x = ?;x =1.

¢). Biéu kién x>0
Sx+7Jx+12=0
& Sx—5Jx +12/x +12=0

N —5\/}.(\/}+1)+12(\/}+1)=0@(\/}+1)(—5\/§+12)=0

- Jx+1=0 - \/§=—1(vn)®x 144

12 ==

—5x+12=0 \/Ez? 25
144

P01 chiéu diéu kién ta duogc: x = 25

Bai 11. Xét biéu thuc:
a*+ya  2a+a

— +1
a—~a+l Ja

a). Rut gon 4;

A=

b

b). Biét a>1, hdly sosénh 4 va |4

¢).Tima d& A=2;

d). Tim gia tri nho nhit cua A4 .

Loi giai
a). K a>0)
A a2+x/; _2a+\/2+1
a—a+l1 \/;
Va[Va'+1) faadasn . Na(dari)a—va+)
= — +1=
a—+a+1 \/; a—\/2+1

—a+Ja-2Na-1+1=a-a
Voi a>leJa>laJa—120 vaa>1=a>0
Suy ra A:a—\/_zJZ(\/Z—l)zo

Khido 4>0=|4|=4

—(Ja+1)+1



Vay |4|=4.
¢).Tim a dé 4=2
a-Na=2<a-Ja-2=0
sa+a-2Ja-2=0
@JZ(JZ+1)—2(JE+1)=0@(JZ+1)(\/Z—2)=0

= \/Z+1:0<:> \/Z:_l(m)cmz—4
Ja-2=0 |Ja=2

Ddi chiéu diéu kién ta duge a =4 thi A=2.

Tai liéu phat hanh va bao hanh ndi dung trén website Tailieuchuan.vn

1 1 1

d). A=a—x/;=a—2\/;%+%——=(\/2—5j -

4
1 2
Vi (\/ —Ej >0 v&imoi a.

1Y 1. 1
Nén |Va——=| ——>—— vO6imoi a.
[ 2) 4 4 )

Vdy gid tri nho nhit cia A bing —% khi va chi khi va —% — 0o a =%

2 3 3
Bai 12. Xét biéu thic: B=| ——++/1-a |;| ———+1
(\/a+1 j (\ll—az }
a). Rut gon B;

b). Tim gié tri cia B néu a = V3 ;
2+3

¢). Vi gia tri nao cua a thi JB>B.
Loi giai

a). Didu kién —1<a<1

S (S oyl Y R N
o[ J[ e IJ
:(3+M.MJ:[3+\/1—aZJ:3+\/1—a2 Jarlsfiza _

Va+1 2 Ja+l = 3441-4°

l1-a

b). Véi a :L-Khi do:

2+\6’



) B BB | 2(2-B) (V3+1)
Fevlzas \/l 2+43 \/ 2443 |(2+43)(2-43) 1 4-3 =V3+1

¢). Véi —l1<a<1,taco: VB >Be JB(1- B)>0

\/§>0
1- VB>0 B>0
& = < 0<B«l1
JB <0 VB <1
(VN)
1- \/§<0

Khidé 0<1-a<l<0<l-—a<le0<a<l.
Két hop véi dicu kién —1<a <1 taduge 0<a <1
Vay O<a<1thi VB >B.

Bai 13. Rut gon biéu thirc:

a). 32a —+/184> +4 %—i\/128a (véi a>0)

b).2y\/)c—y+x\/1 —x\/ a —Jx’=xy (v6ix>y>0)
X=y

ax—ay
Ja b Ja—b
Ja b "Jaib

c). (vo1i a>0,b>0,a+#b)

Loi giai
a).Véi >0, taco: 32a —18a° +4 g_i\/—lzga 324 —3a2a + 224 - 22a
=3v2a -3av2a =3(1-a)2a.

b). Véi x>y >0, tacé: 2y,/x—y+x\/ 1 —x\/ a —\JxX =x7y
xX=y

ax—ay

a 2
—-x — xX=y
Jaiy )
=2y«/x—y—|x|«/x—y+x\/ ! —x\/ !
xX—y xX—y
- /x—y(2y—x) (do x>0).

Nasib Na-yb _(Jarib) +(Va-\b)
“Ja—b " Ja+ b~ (Ja—b){a+b)

1
=2yx—y +x\/
X=y

c).Véia=>0,b>0,a=b,tac




:a+2\/£+b+a—2\/ﬁ+b _2a+2b
(Va—b)(Jassb)  ab

Bai 14. Rut gon biéu thuc:

L1 2 2+l 2445 2-5

a). \/§+2_2+\/§+ NG b). s ,—3+\/§+\/§_ %3—\/3

Loi giai

a). Ta cé: \/5—1_ 2 +\/§+1= 2-1 - 2 +(\/§+l)2
U 2 2442 2 20+V2) 224D V22 D)

212424242410 32 3 _3(\5—1)_
22+ G2+ V24l 2-d =3(V2-1)

2+4/5 2-5 242 +4/10 272 -10

P Ta o Aisids s 2:46r2d5 2o-205
__22+10 22410
24 (V5 +1) 2-(v5-1)
:2\5+\/ﬁ+2ﬁ—«/ﬁzzﬁ+@+2ﬁ—\/ﬁ
2+5+1  2-45+1 3445 3-4/5
(2\/§+\/ﬁ)(3—\/§)+(2\/§—\/ﬁ)(3+\/§)
(3+\/§)(3—\/§)
:6ﬁ—2@+3m—@+6ﬁ+2@—3\/ﬁ—@
9-5

=12\E—2\/%=12\5—10\E=2\EZQ_

4 4 4 2

Bai 15. Chung minh dang thuc :

\/a2+x2+\/a2—x2 _\/Cl4 d_2
29

a) ——l=—;véi|al> x|
Ja +x* —Ja* - ¥ )

' (5+2J€j2_(5—2\/5]2 e

N I B

c) x\/;—y\/;+\/5 Z(\/;-i-\/;)z:l (x>0,y>0,x>y)
Ty

Loi giai



\/2+ 2+\/ 2 7\
a +x a —x at — _2a2+2\/a4_x4 \/a4_x4 _a2
= — 5 =

a) VT = - —
a’ + x* —(a2 —xz) x* 2x* X x°

b) Chi y: 5+ 26 = (\/3 ++/2)%.

o) xvx =y =(Wx) = () = x =) x+xy + ).

Bai 16. Cho bidu thire: 4-YX*+L, 2V 2+5Vx
Jx-2 Jx+2  4-x

a).RﬁthnAnéu x>0 va x#4;
b). Timx dé 4=2.
Loi giai

Jx+1  2x +2+5J§

a).VOi x>0va x#4 taco: A= +
! Jx=2 Jx+2 4-x

_(\/}+1)(\/}+2)+ 2Wr(Vx-2)  aysfy

(r-2)(Vre2) (Va-2)(dre2) (Ve-2)(xe2)
_x+3x 42420 —-4x-2-5Vx _ 3x-6Vx 35(\/;—2) _ 3x

(Vx-2)(vx +2) (Ve-2)(Va+2) (Va-2)(Va+2) Va+2

b). Khi 4=2 ta duoc \/3;\/52:2@3\/;:2(\/;+2)©\/;:4©le6 (tm x>0,x = 4)
X

Vay x=16.

voi a>b>0.

.2 b
Bai 17. Cho biéu thirc: B= a4 —[1+ a ]:
\Ja® -b? Nat=b* ) a-a*-b*
a). Rut gon B;
’ X a 3
b). Tinh B néu —==;
b 2

¢). Tim diéu kién cua a,b dé B<1

Loi giai

Y A . a a b
a) Vi diéu kién: a>b>0,tac0.B=W—(l+m]5a_m
u (mn%z) (a—\/az—bz)

:\/ﬁ_ Na’ -b’ ' b
a b _Na-b_ [a-b

:\/(12—[92 _\/arz—b2 Ja+b Na+b




b) Ta co: %z%@az%b thay vao ta dugc B=

) , -b Ja-—
¢) Khi B<1 tacé: 970 (| N4 b<1<:>\/a—b<\/a+b
a+b Na+b

Sa-b<a+bs -b<bs2b>05b>0.

Vayvédi a>b >0 thi B<l1.

\/;—2_ \/;+2 ].(l—x)2

x—1 x+2\/;+1 2

Bai 18. Cho biéu thic: cz{

a). Rat gon C néu x> 0,x#1;
b). Tim x dé C dwong;
¢). Tim gia tri 16n nhét cia C.
Loi gidi

a) bDK: x>0,x=1, ta co:

Cz(&—z_ Ji+2 },(l—xfz (Vx=2)(r 1)~ (Ve 2)(Vx 1) | (1-xy
x-1  x+2dx+1) 2 (\/;_1)(\/;“)2 2

:x—\/;—2—x—\/;+2‘(1—x)2 =N ‘(l—x)z
(\/)_C—l)(\/;-i-l)z 2 (J}—l)(\/;+1)2 2

C(x-n)(Val) (Va+)

b) Tacé:C>0©\/;(1—\/;)>0<:>1—\/;>Oc>1>«/;:>0£x<1.

B —\/;(l—x)2 _\/;(l—x):\/;(l_\/;)

¢) Vboi x>0,x#1,taco

c:&(l_&):&_x=_(x_¢;):_(x_m%%_ijz_[f_g+4
Vi —(\/_—%jzéOvé'imoixZOnén —(\/_—%]2+%S%Vé‘imoix20.

1
Do dd: CSZ v&dimoi x>0

1 1 1 1
GTINcta C=—khi Vx——=0Vx=— x=—
Cua 4 | X 2 2 X 4

. , | - 1
Vay GTLN ctia C =— khi x=—.
4 4

Bai 19. Chimg minh biéu thirc sau khong phuy thudc vao bién:



[2\/; \/;_\/; J 2x \/; voi x>0,y>0,x # y.

T N | IN P RN
Loi giai

Ta co: 2\/E+ \/;_\/; . 2\/; + \/;
R NN | BN N e

W) o
2(x/;+\/;)(\/;—\/;)\/;+\/; Jy —+x
B CCR) N Y
2(x/;+\/;)(\/;—\/;)\/;+\/; Jy —+x
5

Ny Ay
NN AN N e N i e
_\/;_\/;_ cm
—\/;_\/;—l(dp ).

Vay biéu thirc d3 cho khéng phu thudc vao bién.



BAI 10. CAN BAC BA VA CAN THUC BAC BA.

A. KIEN THUC CO BAN CAN NAM
1. CAN BAC BA

Cin bic ba clia mot s6 thuc
Téng quat, ta dinh nghia:
Can bac ba cua sb thuc @ 1a s6 thue x thoa min x°* =a.

Chi y. Moi s06 a déu c6 duy nhat mdt can bac ba. Can bac ba ctia s6 a duogc ki hi¢u la {/E . Trong

ki hiéu /a , s 3 duoc goi la chi so ctia can. Phép tim cén béc ba cua mot s6 goi la phép khai can
bac ba.

Vidu 1
a) Chung to rang Yoa=4. b) Tinh Jo va -27.
Loi giai
a) Vi 4> =64 nén Y64 =4 .
b) Vi 0° =0 nén Y0 =0. Vi (-3)’ =—27 nén /27 =-3.
Nhéan xét. Ttr dinh nghia can bac ba, ta c6 (%/Z ) = i/aT =a véi moi s6 thuc a. Do d6 co thé giai
Vidu 1 nhu sau: 3/6_4:%/4_3:4.
Tinh ciin bic ba clia mdt s6 bang may tinh cim tay

Ta c6 thé sir dung loai MTCT thich hop dé tinh cin bac ba cia mot sb. Chang han, dé tinh Y12 va
/3375 talam nhu sau:

| Phép tinh Bam céc phim Két qua I
- EEEE BE:
| V12 DEE 2,289428485

Ch1 y. Man hinh MTCT chi hién thi dugc mot sd hiru han chit s6 nén cac két qua la s6 thap phan
v6 han (tudn hoan hay khong tuan hoan) déu duogc 1am tron, ching han: 12 ~2,289428485 .

Vidu 2. St dyung MTCT, tinh %/3,_25 roi lam tron két qua dén chir s6 thap phan thir hai.
Loi gidi
Bam cac phim EEHEE @, man hinh hién két qua 1,481248034 .Lam tron két
qua dén chit s6 thap phan tht hai ta dugc %/3,75 ~1,48.
2. CAN THUC BAC BA

Nhin biét ciin thirc bac ba



Tuong tu nhu can thuc bac hai, ta c6 dinh nghia sau:

Can thirc bac ba 1a biéu thirc c6 dang NN , trong d6 A 1a mot biéu thire dai sb.

Chu y

- Tuong tu cin bac ba ctia mot s6, ta ciing co (3/2 )y = %/E = A (A 1a mot biéu thirc).

- Dé tinh gia tri ctia 3/ A tai nhitng gia tri cho trudc cua bién, ta thay cac gia tri cho trudc ctia bién
vao can thirc roi tinh gia tri cia biéu thire s6 nhan duogc.

Vi du 3. Tinh gia tri ctia can thitc J/2x+35 tai:

a) x=60; b) x=-6,5.
Léi gidi

a) Voi x=60 tacd 3/2-60+5=3125=35" =5.

b) Véi x=-6,5 taco 3f2-(=6,5)+5 =8 =3f(-2)’ =-2.

Vi du 4. Rut gon bidu thirc —x+5+3/x> +3x> +3x+1.

Loi giai

Taco x° +3x> +3x+1=(x+1)’ < hang dang thuc lap phuong ctia mot tong

Dodbé —x+5+x* +3x% +3x+1 =—x+5+Y(x+1)° =—x+5+(x+1)=6.

B. GIAI BAI TAP SACH GIAO KHOA

3.23. Tinh:
a) 3216 ; b) 3/-512; ¢) 3-0,001; d) 3/1,331.

Loi gidi
a) Y216 =3/6* =6. b) Y512 = 3/(-8)’ =-8.
¢) 3/-0,001 = 3/(-0,1)* =-0,1. d) 31,331 =3(L,1)° =1,1.

3.24. Str dung MTCT, tinh céc cin bac ba sau ddy (1am tron két qua dén chir s thap phan thi hai):
a) J2,1; b) J/-18; c) J-28; d) 3/0,35.
Loi gidgi

a) Bam cac phim SHIFT 1] =1 man hinh hién két qua

= Marh &

1
| 1.280579165

Lam tron két qua dén chir sb thap phan thu hai, ta dugc 3/2,1 = 1,28.



b) Bam cac phim

s
-2, 620741394

EETET] [V] (=1 B =

, man hinh hién két qua

Lam tron két qua dén chir sb thap phan thir hai, ta dugc /-18 ~-2,62.

¢) Bam cac phimI SHIFT| ] [=J man hinh hién két qua

]
| -3. 036588972

Lam tron két qua dén chir sb thap phan th hai, ta dwoc 3-28 ~ 3,04 .

d) Bam cac phim

o] Hath &

0,35
| (0.7047298732

BHIFT V][O BB =

, man hinh hién két qua

Lam tron két qua dén chir sb thap phan th hai, ta duoc 3/0,35 ~0,70.

3.25. M6t ngudi thg mudn 1am mot thung ton hinh 1ap phuong c6 thé tich bang 730dm’ . Em hay
udc lugng chiéu dai canh thing khoang bao nhiéu dm?

Léi gidi

Goi chiéu dai canh thung ton hinh 1ap phuong 1a x (dm).

Thé tich ctia thung t6n hinh l1ap phuong d6 1a x’ (dm3 ) .

Khi d6, ta c6: x* =730, suy ra x =3/730 .

. SHIFT
Str dung MTCT, bam cac phim

9,004113346 .

Do d6 x =3/730 ~9(dm).

ve

[71[3][0] =1

, man hinh hién két qua

Vay udc lugng chiéu dai canh thung khoang 9dm .

3.26. Rut gon cac biéu thire sau:

a) J(1-2)’ b) V2 +1) ; ) V2 +1).

Loi giai

a) J(1-+2) =1-2 b) (V2 +1) =242 +1. ©) AN2+1)Y =2 +1.



3.27. Rit gon rdi tinh gid tri ctia biéu thire 3/27x* —27x> +9x—1 tai x=7.

Loi gidi

Ta c6: 3/27x° —27x% +9x—1=3(3x—1)’ =3x—1.

Thay x =7 vio biéu thirc da thu gon ¢ trén, ta duoc: 3.7-1=20.

Vay 27x* —27x? +9x—1=3x—1 va cb gi4 tri bng 20 tai x =7.
C. CAC DANG TOAN

Dang 1. Thyec hién phép tinh va rit gon biéu thirc

1. Phuwong phap giai
¢ Ap dung (3/5)3 =a, i/aT:a.

2. Vi du minh hoa.

Vi du 1: Hay tim 3/512;3/-729;3/0,064;3/-0,216;3/-0,008.
Loi giai
Ta co: 3512 = 3/8_3 =8.
=729 =~9° = 9.
30,064 = 3/(0,4)* =0, 4.
370,216 = 3/(-0,6)" =-0.6
3/~0,008 = 3/(-0,2)’ =-0,2

Vi du 2: Tinh:

3
a). 327 -3-8 -3125; by. Y135 _ /5434,

Loi giai
a).%/E—%/—_8—3/125:3/3—3—3/§—3/5_3:3+2—5:0
b). —“ﬁ Y543/4.= 3|2 -354.4.=327-3216 =3-6=-3

Vi du 3: Thuc hi¢n phép tinh

a). A=(0+36+¥2) (3 -2) b). B=32+5 +32-
Loi giai

a). Tacé:A=(%/§+3/g+€/2)({/§—%/5)=((%/§)2+%/§3/§+(%/§)2)(%/§—€/§>



(i) -8 <2-2-1

b). Ap dung hing ding thic (a+b) =a*+b* +3ab(a+b)

Ta co: B =(%/2+£ +%/2—\E)3 =2+\E+2—\E+3%/2+\E%/2—\E(%/2+£ +%/2—\E)

=4+3{/(2+\/§)(2—\/§)B=4+3\3/4—SB=4—3B
&S B +3B-4=0 B -143B-3=0= (B-1)(B*+B+4)=0

2
oB=1 |B+B+4=p+2ips 1 D _[p, 1V Dy
274 4 2) 4

Vay B=32+5+32-+5 =1.

Vi du 4. Rat gon biéu thirc

x+1

b)) ——
)i/x_z—i/gﬂ

Loi giai

a) {/x3+1+3x(x+1);

a) Taco Jx’ +14+3x(x+1) =(x+1)* =x+1.

il (%/;H)(%/x_z—%/;ﬂ)

b) =
Q/F—Q/EH i/x_z—i/;ﬂ

:%/;+1.

Dang 2. Giai phuwong trinh

1. Phwong phap giai
Apdung: Y4=B< A=B>.
2. Vi du minh hoa.

Vi du 1. Giai cac phuong trinh

a). Px+1=2.
b). 1-2x =-2.
c). i/xTZ+2=x.
Loi giai

a). /2x+ :2<:>2x+1=8<:>x:%.

Vay phuong trinh ¢6 nghiém x = % .



b).\3/1—2x:—2c>1—2x:—8c>x=%.

Vay phuong trinh c6 nghiém x = % .

x—2=0
c).\3/x—2+2:x<:>\3/x—2=x—2<:>x—2=(x—2)3<:>( 2y 1<::> =
X — =
Vay phuong trinh c6 3 nghiém x=1;x=2;x=3.

Vi du 2. Giai phuong trinh

a) Yx+7-3=1;

b) V1-x*+2=0.

Loi giai

a)Taco Jx+7-3=1Yx+T=4x+7=64 < x=57.

b) V-2 +2=01-x* =2 1-x’=-8cx* =9 x=143.

Vi du 3. Giai phuong trinh

a) Y1000x —64x —3/27x =15;

b) Ax-3+3=x.

Loi giai

a) Ta c6 3/1000x —3/64x —3/27x =15
S 10Yx-4x-3¥x =15 =R x =15 Yxr =5 = x=125.
b)i/m+3:x
efx-3=x-3cx-3=(x-3 o @-3’-(x-3)=0 & (x-3)[ (x-3)’-1]=0
S (x=-3)(x—4)(x-2)=0 < xe{2;3;4}.

D. LUYEN TAP
Bai 1. Tinh cac can bac ba sau

/500
1. J64 5. —+312-318
v i
2. 3-512.

3. 30,064 6.




4. 30,216

Loi giai
1. Y64 =4.
2.3=512=-8

64  Yea 4
3. 300,064 = 3| —— = =,
’ \ 1000 31000 10
4. 3/-0,216 = }/(-6)’ =6

3
5. ”?O +%-%/E=sﬂ+%/12-18 =3125+3216 =5+6=11

(e

Bai 2. Thyc hi¢n phép tinh

a). 3%-%/—18-%5.

b). i/(\/i+1)(3+2\/§); i/(4—2\/§)(ﬁ—1).
©). (%y——%%j%ﬁ

(x/_ 2\/§+3§ﬁ) ig
o). (96 +34)(3+32).

Loi giai

a). iE-%/—lS-%/g: 3 %-(—18)-3 =327 =-3.

b). g/(ﬁ+1)(3+2ﬁ) \/ 2+1)( g/( 2+1 J2 41,

a2 BB 1) =51 (35 1) #(ﬁ )=
0. G%_%mw{gwgﬁjw:o.

d).[%%—2%+33§]; \E_( Yo 2\B+\Fj 245 ( e 2\@ 259 ' 5



e). (%/5—%/8+%/7)( 3+f) (\/_ Y3243 22)(%/§+i/§):(%/§)3+(%/§)3:3+2:5.

Bai 3. Thyc hién phép tinh Y—-64 —3/125 +3/216

a). (%/Z+1)3 —(%/2—1)3
b). (1232 + /16 - 2f)(5f \f]

Loi giai
a) J—64 —3125+3216 =—4-5+6=-3
b) Ta c6 (i/Z+1)3 —(3/2—1)3
=(%/Z+1—%/Z+1)[(i/2+1)2+(%/Z+1)(%/Z—1)+(%/Z—1)2}
=2.(%/R+2%/Z+1+%/E—1+%/E—2%/Z+1)=2(32/E+1)=2(6%/§+1)

¢) Ta e (1232 +3/16 —2%)(5%—3%]

- (12%/§+2%/§—2#5)(5%/Z—3iﬁJ = 12\/—(5\/_ iﬁJ =120-36 =84

. 2 . 6 , 33
Bai4.Cho x=————=vay=—————=_Tinh xy" —x'y.
2242434 2322434

Loi giai
, 2 2 2
Tacox = = = 2 2
2242434 N6 +2+34 ([{fa) 43234 +(32)
2[ia-t)
_ i
4-2
Tuwongty y=—————+ \/74—\/7
22— 2+J_
Do do: xy3—x3y:xy(y2—xz):xy(y—x)(y—l—x):8(23/5—3/2)
s ix x 1
Bai 5. Truc can ¢ mau so bi€u dieén
16 +312 +3/
Loi giai

1 B 1 4B
Viordi24 o (] B+ (3] 473 B

Ta co:



Bai 6. Rt gon céc biéu thuc sau:

1. A=320+14v2 +320-1442 . 2. B=3182+33125 +3/182-+/33125

Loi giai

1. A:{/23+3-22(ﬁ)+3-2-(ﬁ)2+(ﬁ)3 +§/23—3-22(\5)+3-2-(«5)2—(ﬁ)3

=§/(2+\E)3 +§/(2—ﬁ)3 —2424+2-2-4
2. B =182++/33125 +182-+/33125 + 331827 331258 = 364 - 3B.
Nén B’ +3B-364=0<(B-7)(B*+7B+52)=0< B=7

2
(do B2+7B+52=(B+%j +%>0)

Tai li¢u phat hanh va bao hanh ndi dung trén website Tailieuchuan.vn

Bai 7. Rut gon cac biéu thuc sau:

[

a

2. B=a® +Ja't’ b + b’

Loi giai
1. Ta o A=[[l—§ﬁ+%/a_2]+£%%_5—3%/a_zﬂa%
a a a a

- _&—eéﬁ/a_z *(ﬁ”gﬂ“%

= l+%/a_2—33l aila
a a

=a*-3a+3a
2. Taco B Ya\a + 90 + 7\ +
- ({ + 357 W+

-]



Bai 8. Giai phuong trinh:
a). m =x+3;
m.%?IE—xzs
Loi gidi
a) U +9x> = x+3

c>x3+9x2:(x+3)3:x3+9x2+27x+27

< 27x+27=0< x=-1.
b) 5+x—-x=5

= 5+x:x+5<::>x+5:(x+5)3

x+5=0 x=-5

5 x+5=0
ca(x+5ﬂxx+5)—1}=0¢3 , ©lx+5=1 & |x=-4.
(x+5) =1
x+5=-1 x=-6
Bai 9. Giai cac phuong trinh sau
1. 3/1000x —/64x —3/27x =15
2.3Yx-3+3=x
Loi giai

1. 31000x —3/64x —=327x =15 =>103x —43x =33x =15 = 3/x =5 <= x =125.

Vay phuong trinh c6 mot nghiém x =125.

2.Taco Yx—3+3=x=fx-3=x-3=x-3=(x-3)
& (x-3)[(x-3)'-1]=0

cv(x—3)(x—2)(x—4)20

x=3
S|lx=2
x=4
Vay tap nghiém cua phuong trinh 1a S = {2;3;4} .

Bai 10. Giai cac phuong trinh sau

1. 2x-1+3Yx-1=33x-2.

2. Yx+5+Yx+6=32x+11



Loi giai

1.Tacd 2x—1+3x-1=33x-2

& 2x =1+ x=1433(2x=1) (x=1) (Y22 =1+ 3/x 1) =3x -2

1
=33(2x-1)(x-1)(3x-2) =0 = x:12
2
3

Thir lai ta thiy cac nghiém déu thoa man phuong trinh.

Vay tap nghiém cua phuong trinh 1a S = {%;l;g} .

2.Tacod Yx+5+3x+6=32x+11

<:>x+5+x+6+313/(x+5)(x+6)(\3/x+5 +3 x+6)=2x+11

x=-5

= 33(x+5)(x+6)(2x+11) =0 = {x =6
11
X=——.

2

Thir lai ta thay cdc nghiém déu thoa man phuong trinh.

Vay tdp nghiém ctia phuong trinh 1a S = {—5;—%; —6}.






LUYEN TAP CHUNG SAU KHI HQC BAI 9&10
A.CACVIiDU

Vidy 1. Rat gon biéu thire 4=+/(v3+1)? =33 +1) +/4.

Loi gidi
Taco A=yJ(3+1)* —BJ B3 +1)? 4422 =(B+1)-BRB+1)+2=0.

Vi o x
Jr+l Wfx-1

Vi du 2. Cho biéu thirc P = v6i x> 1.

a) Rut gon P.

b) St dung két qua ciu a, tinh gid tri cia P khi x=101.

Loi gidi
2 P_x/;(\/;—l)+\/;(\/;+1)_x—\/;+x+\/;_ 2x
Wx +D(x-1) x—1 x-1
b) Khi x =101 thi p= 21002025 0.
101-1 100

Vi du 3. Nguoi ta can lam mot thung hinh 1ap phuong bang bia cting khong c¢6 nap trén va co

thé tich 216dm® dé dung d6. Tinh dién tich bia cting can dung dé lam thung dung do6 (coi dién

tich cac mép ndi 1a khong dang ké).

il

Loi gidi
Goi x(dm,x > 0) 1a do dai canh cta thung hinh 1ap phuong can lam.

Tacod: x’ =216, suyra x =216 = 6(dm).

Vi thung dung khong c6 nip nén thung gdbm 4 mit bén va 1 mat day, mdi mat 1a mot hinh vudng

canh 6dm . Do d6 dién tich bia cing can ding 1a S =5-6° = 180(dm2).



B. GIAI BAI TAP SACH GIAO KHOA
3.28. Rit gon cac biéu thirc sau:

5435 1 ; J56
a) 5 Fa b) V7 -2 -J@+T
o 6BV +(B-V2) g J621
212 NE—
Loi gidi
2) 54345 1 (52435 J5+2

B2 B (B-2s+2)

_\/—(\/§+3)_ J5+2 _\/§+2 _\/§+2_
-7 (\/3)2_22[3—5 =J5+3 J5+3-5-2=1.

b) V(7 -2 Z—J@+E:yﬁ—2|—m+%§—28

V2
=\/7—2—3\/7+*E\'/_‘2/£=—2\/7—2+\/2_ =T 2422 7= 2T -2+ 27 =2
o VOBV (B2 VBB
212 24223
xg+f+f 2 2[ 1
2-243 "4 2

0 Y2+ -1 _2+1-1_ V2 1
J50 J72 52 5

3.29. Tinh gi trj ctia cac biéu thuc sau:

5\/ Ji2 V4 21+47 ,

a) 3/45 e > 2245 ; b) A e +7;
3-43 B-1 2 6
1 e /B S 5

Loi gidi



a) 3\/E+5*/E—2\/245=3 EEA CIEBIO W e =3~3\E+M—2~7\B
V3 V3 V3

=95 +55 1445 =/5(9+5-14) =0
VI2-v4 21447 ﬁ_M—z 3T+47 ﬁ_zﬁ—z \/5-\/7+\/7+ﬁ

®) \/_1 \/§+1 - \/5—1 - \/§+1 ’ _\/3—1_ \/§+1
_2B-) N1GB) 5o s e
N B+l V7 =277 =
3-43 W32 -3 N
If(zfnf PN +3- 243344223
\/7(\/7 1)+ +
"D 2:3-3+243

=—3+6-3+243=6.

g1, V2 6 _(B-bV2 VaGB+h) (6
2B G (BooBen V6
V322 23442

> By
62 Vo2 e ff V642 26 fﬁ+f+f—2£=9=0
2 3-1 2 2 2

3.30. Gia su lu’c F cua gio khi thdi theo phuong Vuong goc voi bé mit canh budm cua mot con

A 12 1A 1

bang N (Newton) va téc do dugc tinh bang m / S.
a) Khi téc d6 cua gi6 1a 10m/s thi lyc F 14 bao nhiéu Newton?

b) Néu canh budm chi c6 thé chiu duge mot ap luc tdi da 12 12000N thi con thuyén d6 co6 thé di
dugc trong gid voi toc do gio toi da 1a bao nhiéu?

Loi gidi
Goi tbc d6 cua gid va v(m/s).

Do F cﬁa gi(’) khi thoi theo phuo’ng Vu6ng g(’)c v6i bé mit cénh budm cﬁa mdt con thuyén ti 1¢

AAAAA

a) Khi v=10m/s thita c6: F=30.10* =3000(N).

b) Néu F <12000N thi 30v* <12000. Suy ra v*> <400, do d6 0 <v <400 =20(m/s).



3.31. Rit gon cac biéu thirc sau:

a) Y(=x—-1); b) 8x* —12x> +6x—1.

Loi gidi

a) Y(=x—1) =—x-1

b) /8x* —12x> +6x—1=3/(2x—1) =2x—1

C. BAI TAP THEM

Bai 1. Rut gon cac biéu thuc sau:

a). 5\E+%\/ﬁ+\/§; b). \E*‘M’S*‘/U’S;
0). V20 —/45 +3/18 ++/72 ; d). 0,1/200 +2./0,08 +0,4+/50 .
Giai:

a)S\/I+l\/2O+\/§:,/£+‘/§+«/§=3\/§;
5 2 5 4

1 2 [9 25 V2 32 5\2 92
b) [=+45+J12,5 =, [+, =+ |—=—+ + = .
)\/g \/; \/g 2 2 2 2 2

¢) V20 — /45 + 318 + /72 = V4.5 =/9.5 +349.2 ++/36.2
=25 =35+ 942 + 632 = 1542 — 5.

d) 0,13/200 +2,/0,08 +0,4+/50 = 0,1/100.2 +2./0,04.2 + 0, 4+/25.2
=V2+0,442 +242 =3,4\2.

Bai 2. Rut gon biéu thirc sau:

L s 5__ 5\/7 by, V150 + /1646044522 6
3
©). (\/278—2x5+\ﬁ)ﬁ+x/874; d). (\/E+\/§)2—\/@
Giai:

f ﬁ——51— \/F JF—J_‘/_

:2\/5—10\/3—\/§+10§=——\/_



b) V150 ++/1,6/60 +4,5 2%—\/€=\/25.6+ 16.6 +4.5 %—\/E

=56+ 46 +4.,5 27;‘—\/6=8\/E+1,5.2\/€ =86 +36 =114/6.
o (@—2J§+«/7)\/7+@=\/4.7\/7—2\/i+7+\/4.21 —14-2V21+7+2421 =21.
d) (\/E+\/§)2—\/120=6+2@+5—\/4.30=6+2\/3—0+5—2\/3_0=11.

Bai 3. Rut gon biéu thuc sau:

VW5 442
). N11+642; b). :
! V35 -3V2
0 13\/5—4\/6' d) \/€+«/ﬁ
C24-43 T3 +428°
x-2dx+1 . 2-3
e). ST ) (véi x=>0)., g). 7
5 V2+3+6 +48+416 y, Y315
S 2+Bda 3042
Giai:

a) V11462 =y9+23/2+2 = (3+J§)2 —344/2.

5 Jﬁw \/ (V5 ++2)
B3 \(B2) |35 BB

/ 5+*/_ 5+\/_ \/§+\/—

13\5_4\@_\/5(13_4\/5)_\/5(12 22V3.1+1) \/5(2\/5—1)2_2\5_1
R N N T Y RN 1 PN I RPN -1 NI RN

J6 +14 _\/5(\/5—1-\/7)_\/5(\/5—1-\/—) 2

VFE 2T a(BeT) 2

b)




) x—2\/;+1 Vx - \[ “/_ 1‘

TN (\/;+1) \/(\/§+1)

Véi 0<x <1 thi ‘://—5;11‘21/_;\_/51
Ja-1
Véi x =1 thi \/;+1 =\/;+1=0.
‘/;_1 x-1
V@i x>1 thi \/;+1:£+1.
9 V2 +43+ 6+«/§+«/7_\/7+\/§+«f+2\/7+4 (\/E+\B+2)+(2‘/§+\/8+2)
V243 +4/4 V2+3+2 V24342
_(\/5+\/§+2)+\/_(2+\/§+\/_)_(\/5+\/§+2)(1+\/5)_1+\/2_
- V2 +3+2  2+B+2 - '
\/2 V3 V2423 4-23  \3-24B+1 (\/3—1)2_@—1
NN 2 2 2

\/7 \/ 16-2415) \/;(15—2.\/5“1) (Jﬁ_l)z N
KNI V2 (15 -1) V2 (V15 -1) :2(5—1):2(5—1)_5'

Bai 4. Tinh

a) %/162-%/3-%; b) %:%—‘3/22%:3/53%

Loi giai

a)-6;
1
b~
Bai 5. Tinh
a) AB3+32)';
b) /5 -33)R25 +15+39).

Loi giai



a) 5+3318 +3312 ;

b)2.

Bai 6. Rut gon biéu thirc

a) 3. (5318 -33144)+ 35350 ;
b) (12%/§+%—2%/§)(5%/Z—3igj

Loi giai
a) 232 ; b) 84

Bai 7. Tim x, biét :

a) 23/27x +%3/—343x +3/-729x =2; b) Yx* —9x> =x-3.

Loi gidi
1
a) ——; b) 1.
) 2 )
Bai 8. Tinh M =352 +7-35J2-7.
Loi gidi

M =(5N2+7)-(5v2 =7 -3(5N2 + T)(5N2 -7) - M
&M’ =14-3M & M* +3M -14=0 < (M -2)(M’* +2M +7)=0

SM-2=0 (ViM’+2M +7=(M+1)’+6>0) < M =2.

Bai 9. Cho biéu thirc V:( voi x>0;x#4

1o, 1 J\/§+2
r+2 x-2) Jx

1. Rt gon biéu thirc V

2. Timgidtricla x dé V =—

Loi giai



1. Rat gon biéu thie V'

V=( 1 1 JJ§+2

2 x2) s
_ Jx -2 . Jx+2 Jx+2
(\/;+2)(\/;—2) (\/§+2)(\/;—2) \/;
2x Jx+2 0 2

e T2

1

2. Timgidtricta x dé V' =§

V=l<:> 2 :l<:>\/;:8<:>x:64

37 Jx-2 3

L, 3Jx +5 (\/§+1)2__1
x—1 xfx—x—Jx+1)|  4Jx

1. R4t gon biéu thire 4
2. bat Bz(x—\/;+l)A.Chu‘ng minh B>1 v&i x>0,x =1

Bai 10. Cho 4 :[

Loi giai
1. Rat gon biéu thire 4

A:(1 N 3x+5 JFJ§+D{4]
x=1 xJx—x—x+1)l 4/x

| - N 3Jx+5 (}J§+D2—4J}
(x-1)(Vx-1) (x-1)(vx-1) 4x

e G

) (&1;(%;:11))(&1)J£(f&1)2]
%

|



2. Dat B=(x—\/;+1)A.Cht'rngminh B>1v6i x>0,x#1

B=(x—\/§+1)A=B ( \/§+1)\/_ Jx - 1+\/_

Vi x#1nen (Vx—1)° >0 x+15 24x = v/x + = > 2( do x > 0)

NS

Suy ra B:\/;—1+L>lvéfi x>0,x=1

NS

15Vx —11 3[ 2 2J§+3
x+2Jx - 3" 1-Jx 3+\/—

1. R4t gon biéu thirc P.

Bai 11. Cho biéu thic P =

2. Tim tat ca cac gia tri nguyén cta x dé P 13 mot s& nguyén.
Loi giai
1. Rat gon biéu thirc P.

15vx - 11 3\/— 2 2\/¥+3
x+2+/x — 3 1-x 3+J_

s (E)R) ()
() (o) e

_IsVx-ll Bx#7Wa-6  2xx-3
o)) )] )

_ —x+9/x-8

(Vr-1)(Va+3)

P=

2. Tim t4t ca céc gid tri nguyén cta x dé P la mét s6 nguyén.



g§—vx 11

Tacd: P= = -1
\/;+3 \/;+3
Jx+3=1
+3=-1
DE PeZ e echu(J§+3}: Vx oJr+3=11x=64
Jx+3 Jx+3=11
x+3=-11
BéilZ.Chobié’uthL'rcP:( ! L2 J 2 + Ji+2+43
x+2-x+1 Jx+1-BNB-Vx+2 x+2-3x+6

1. Tim diéu kién cla x dé biéu thirc P xac dinh.

2. RUt gon va tim gid tri I&n nhat cha biéu thic P

Loi giai
1. Tim diéu kién cla x dé biéu thirc P xac dinh.
x+2>0
x+1>=0 x>—1
x+2#x+l e {x =l
x+1#+3 xX#2
x+2 %43

2. R4t gon va tim gid tri I&n nhat cha biéu thirc P

P:( 1 2-x j[ 2 Jx+2+43

Jx+2—x+1 +\/x+l—\/§

BB etz x+2-\Bxt6
NS G S R ) A EEN e N e

Jxi2443
(x/x+2+\/x+l—(\/x+1+\/§)) m(\/;jf\/g)

|

N2y -1y (e —(BY || Vae2(vxr2—5)



iz B

= 1
x/x+2 \/x+2

NG

<B=P<3-1
Nx+2

Mat khactacéd: x>—-1=>Vx+2>21=

Do d6 maxP=\/§—1<:>x=—1






BAI TAP CUOI CHUONG III

A. TRAC NGHIEM

3.32. Can bac hai cia 4 1a

A.2. B.-2. C.2va-2. D. 2 va —/2.
Loi gidi

Chon C

Tacocanbachaicua4la2va-2.

3.33. Can bac hai s6 hoc cta 49 1a

A 7. B.-7. C.7va-7. D. 7 va /7.
Loi gidi

Chon A

Cian bac hai s6 hoc cia 49 1a 7.
3.34. Rut gon biéu thirc 3(4—+/17) ta duoc
A. 4+:17. B. 4-4/17. C. V17 -4. D. -4-17.

Loi gidi

Chon B

Taco J(4—-17) =4-17

3.35. Do dai dudng kinh (mét) ctia hinh tron c6 dién tich 4m> sau khi lam tron két qua dén
chir sb thap phéan tht hai bang

A.2,26. B. 2,50. C.1L13. D. 1,12.
Loi gidi

Chon C

3.36. Mot vat roi tu do tir d6 cao 396,9m. Biét quing dudng chuyén dong S (mét) cua vt
phu thudc vao thoi gian ¢ (gidy) boi cong thire S =4,9¢°. Vat cham dat sau
A. 8 giay. B. 5 giay. C. 11 giay. D. 9 giay.
Loi gidgi
Chon D

Quing dudng chuyén dong chinh 1a d6 cao 396,9m nén ta c6 396,9=4,9-7* suy ra

t=1/396,9:4,9 =9(s)



B. TU LUAN

3.37. Khong stt dung MTCT, tinh gi4 tri cta biéu thitc 4=~[(V3 —2) + /42 +3)’ —ﬁ.
Loi gidi
A=J(3-2) + 42+ BY —— L [ B-2]4212443]- 2+3
2-/3 2-3)2+/3)
=2—\6+4+2\f—24+‘2§ —6+3-2-3 =4
3.38. Cho biéu thite A=Y "2 4 (L 0.va).
Jx-2 Jx+2
a) Rut gon biéu thic 4. b) Tinh gid tri cua 4 tai x=14.
Loi gidi
Jx+2 4
a) A= - x>0,x#4
) Jx-2 \/;+2( )

4o Wx+2'  aGx-2)  x+2dr+4-4x+8
Wx-2(x+2) (r+2Wx-2) (fx-2)x+2)

x=2/x +12

T (Wr—2Wx+2)

14-2V14+12  26-214 13-+/14

b) V61 x=14(t/m) tacd A= = =
) V61 x =14(¢/ m) ta cod J4-2W4+2) 14 5

13-14

Vay x=14 thi 4=

3.39. Biét rﬁng nhiét luong tod ra trén day dan dugc tinh bai cong thitc Q = I°Rt, trong do
0O 1a nhiét luong tinh bang don vi Joule (/); R1adién tro tinh bang don vi Ohm (Q),7 1a
cudng do dong dién tinh bang don vi Ampe (A), ¢ 13 thoi gian tinh bang gidy (s). Dong dién
chay qua mot diy dan c6 R =10Q trong thoi gian 5 gidy.

a) Thay ddu "?" trong bang sau bang cac gia trj thich hop.
1(A) 1 | 1,5 2
Q (J) ? ?
b) Cuong d6 dong dién 1a bao nhiéu Ampe dé nhiét luong toa ra trén day dan dat 800J ?

Léi gidi



50 112,5 200

b) Taco I =4/0:Rt nén I =,/800:(10.5) =4 (Ampe)

Vay cudong do dong dién 1a 4 Ampe thi nhiét luong toa ra trén day dan dat 800Q.

C. BAI TAP THEM
Bai 1. Rt gon céc biéu thirc sau :

o 25 [29 [1
a) =22 |27, sl b 45,82—44,22—\/6 241 +(V2-1)7 1.
),/16 . ,/8 ./8 ) |2+1+ (217
Loi gidi
(925 (9 [[1_[925 [925 35 [9_ 9 7_ 1
a)Tacod ,|—:=—=—,[—:[3-=,]——— = === | —=——-—=—.
163 Vs V'8 Vie36 V8 8 46 V25 10 5 2

b) /45,87 — 44,2 —\/6[(\/§+1)2 +(\/§—1)2} =/1,6.90 /6.6 =4.3-6=6.

Bai 2. Rut gon céc biéu thirc sau :

/1652 1242 N 6—1) NG
1762 1122’ J6 +1 \/§+J—

Loi giai

1652 —1242 41289 32 _ 1 [289 1
a)— el =7 4 —
176 1122 34\ 164 64.288 34\ 4 576

I 1
___+_
34 2 4 4 6 12
S(Vo-1) Va-B_seo-12  (2-\By
b) NN PN - 2J6 -5+24/6 =2.
Bai 3. Rt gon céc biéu thirc
)3+3\/_ J2- \/_ b)x x+x\/;—yx/;—y\/;

6+245 ’ x—y+x—pfy

Loi giai



a) Ta ¢ 34352 \/—_3(1"‘\/5)—\/5(14-\/5)=(1+\/§)(3—\/5)_3_\/§

6+245 (1++/5) (1+457 1445
X\/_-l-x\/_ y\/_ y\/_ (\/_+\/_) (\/;+\/;) ~ (\/;+\/;)(x—y)

coyriepfy o (V=) (V) (Ve =) (Ve (Vr e+

I R S ) I e D
(V= )(Vrefyy) vy

2x-9  Jx+3 2Jx+1
x=5Jx+6 x-2 3-Jx

Diéu kién x>0;y>0;x# y.

Bai 4. Rut gon biéu thuc P =

Loi gii

bicukién: x>0;x=4;x#9.Khi db taco

2/x -9 Jx+3 2\/§+1_2\/;—9—(\/;+3)(\/;—3)+(2\/;+1)(\/§—2)

T (0
_2x—9-x+9+2x—4fx+x-2 _ x-x-2 :(\/;+1)(\/;—2):\/§+1

(Vx-2)(vx-3) (Vx-2)(Vx-3) (Vr-2)(vx-3) Vx-3
.. o 2Wx  Jx+l 311\/—
Bai 5. Cho biéu thirc P_\/;+3 N 3 —
a) Rut gon P.
b) Tinh gia tri cﬁaPV('rix:7+j\/§.

Loi giai

a) Piéu kién : x>0;x=9. Khi d6 ta co

2\/;(\/;—3)4-(\/;4-1)(\/;4‘3)_3"‘11\/; _ 2x—6\x +x+4/x +3-3+11/x
e I

P=

3x+9x Wr(Vx+3) 3y

(Vx3)(Vr-3) (Vr3)(Va-3) V-3




b) Ta co x=7+:\6 £2+2\/7J =x= 2+[
3,243 5
r D 2 _6+43Yy3 2
DodoP—2+\/§_3_ >
2
_6+3J§_(6+3I)(ﬁ+4) 63 +24+9+123 _ ~(33+18V3)
CV3-4 o (V3-4)(V3+4) 3216 13

.2 1 5 6 6
Bai 6. Cho biéu thuc P = + - : )
(\/;+3 Jx -3 9—x] Jx +2

a) Rut gon P.

b) Tim céc gia tri nguyén ciia x dé P co gia tri nguyén.
Loi giai

a) Pidu kién : x>0;x=9. Khi d6 ta co

(\/— 3)+5(\/;+3)+6 Vr+2 Jx-3+5Vx+15+6 Jx+2 6Jx+18  Jx+2

P=

(Y +3)(vx-3) 6 (Vx+3)(vx-3) 6 (\/§+3)(\f 3) 6

_ (x+3> _\/;+2 Jx+2
ol 6

\/_+2 \/_3+5 5

Tacd P= =1+

-3 Jx-3 Jr-3"

P c6 gia tri nguyén < \/;5_3 c6 gid tri nguyén < /x -3 e U(5)e Jx-3e {145}
Ta c6 bang sau :
Jx-3 1 1 5 X
Jx 4 2 8 2
X 16 4 64 I

Vay khi x e{4,16,64} thi P co gié tri nguyén.



2
Bai 7. Cho bidu thirc P:L;( 1_1 J Xty

Xy X \/; xX=2xy+y
Chung minh rang véi moi gia tri cia x va y lam cho biéu thirc P ¢ nghia thi gia tri ctia
P khong phu thudc vao x va y.

Loi giai

Diéu kién : x,y>0;x# y.Khid6 ta co

P 2 {\/;—\/;]2_ xty 2 (\/E)2 Xty
Vo U Vo ) G-t o G- (e

_ 2\/5 _ x+y _(X_Z xy"‘y):_(\/;—\/;)zz
Nx-»)? (=)} (x-y) x—fy)’

Vay gia tri cuia cia P khong phy thuge vao x va y.

x+3+ 1 j Jx
x=9 \/;+3 .\/;—3'

Bai 8. Cho biéu thirc P = (
a) Rut gon P.
b) Chting minh rang P > %

Loi giai

a) Pidu kién : x> 0;x#9. Khi d6 ta co

x+344x-3  Jx-3_ \/;(\/;“) Jr-3 Jx+1

P= :

(Ve3)rea) v (3)(es) F Ve

b)XéthiéuP—l=M—l:3\/;+3_\/;_3: 2Vx
3 Jx+3 3 3(J§+3) 3(\/¥+3)

>0( vix>0).

Do do P>%.

Bai 9. Cho biéu thirc P:( ! x+2 ] 2

\/;+1_x x+1 ﬁ

a) Rut gon P.
b) Ching minh ring biéu thirc P ludn luén 4m v6i moi gia tri ciia x lam P xac dinh.

Loi gii



a) Piéu kién : x>0. Khi d6 ta c6

(x=x+1)=(x+2) (v +1) G

(Vo +1)(x=+x +1) o (\/;+1)(x—\/;+1). 2 2(x=x+1)

P=

, A 1Y , e
Taco x>0 nén — x<0,x—\/;+1=(\/_—5j +%>O. Do ddé P<0 vé1imoi x>0.

1 1 XVx +x

NPT AN s B PR SO I

Bai 10. Cho biéu thitc P =

a) Rut gon P.
b) Chiing minh ring biéu thirc P ludn ludn khong am véi moi gia tri ctia x lam P xac
dinh.

Loi giai
a) PBiéu kién : x>1. Khi d6 ta co

_ \/ﬁ—\/;‘l-m-i-\/; )C(\/;—i-l) 2 x—l+x:x—2m

(e Tn)a 1) Vel -

P

Tacd P=x-2x—1=(x-1)-2Jx-1+1=(x-1-1)20

Vay P ludn ludn khong am véi moi x>1.

Bai 11. Cho biéu thire p= % _[ L, x|
x+\/; \/; \/;+1
a) Rut gon P. b) Tim gi4 tri 16n nhét cua P.
Loi giai

a) Didu kién : x>0. Khi do ta c6

o Jx+lex Jx \/;(\/;“) Jx

P= = . —

\/;(\/;H)‘\/;(\/;H)_\/;(\/;H) x++x+1 _x+\/;+1

Jx 1

X
X+ x+l_\/;+1+i.

Jx
.2 x 1 1
Xét bidu thirc d mau Vx +——+1>2 [Vx — +1=3.
Jx vV Uk

Taco P=

i+

Taco:P=

<
+1

W | —

1
R
Jx



Do d6 max P:%,datduqckhi &:ch:l.

Jx
Bai 12. Giai phuong trinh

a) \25Gx—1)* =10; b) Jx+3_Jx+S

Jx-3 Jx-2
Loi giai

-1=2 | *71
a)TaC(')«/25(3x—1)2=10c>5|3x—1|=10<:>|3x—1|=2<:>3 L, 1
X—1=— = ——
S

b) \/;+3:\/;+5(*)

Jx-3 Jx-2

Piéu kién : x> 0;x=4;x=9. Khi d6 ta co
& (Vx+3)(Vr-2) =(Vx+5)(Vx -3)(*) & x+x =6 =x+2x -15
o —Jx =-9 < x =9 < x =81 (thda min diéu kién)

Bai 13. Giai phuong trinh

a) Sx—+(2x—-1)> =2; b) Vx+2vx—1=x.
Loi giai

a) 5x—+/(2x—1)} =2 Sx—[2x-1]=2

Néu x% thi (1) c>5x—(2x—1):2<:>3x=1<:>x=% (loai).

Néu x<% thi (1)©5x+(2x—1):2<:>7x=3®x=% (thoa mén)

x+2Vx-1=x DK:x21<:>\/x—1+2\/x—1+1:xc>«/(\/x—l+1)2 =X
eNx=T+]=x o x=T+1-x=0=Vx-1(1-Vx-1)

1 A
5 (théa man di€u kién).

@[F:o@{xj
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